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) Casopis pro péstovani matematiky, roé. 84 (1959), Praha

ULOHY A PROBLEMY

" 2.V rozéfreném eukleidovském prostoru necht je ddna hyperbolickd linedrni kongruence
R s jednou ohniskovou p¥imkou nevlastni. Ohniska kongruence R nazveme t6% singulér-
nimi body 1. druhu. Déle necht je ddna rovina g, kterd obsahuje pouze dva singuldrnf
body 1. druhu: jeden vlastni a jeden nevlastni. Body leZici na spojnici obou téchto
singuldrnich bodu 1. druhu nazveme singuldrnimi body 2. druhu.

KaZdému nesinguldrnimu bodu v prostoru pfitadme praseéik roviny g s tou piimkou
kongruence R, kterd prochézi danym bodem. Takové zobrazeni mnoZiny nesinguldrnich
bodi prostoru do mnoZiny bodi roviny g nazveme R-zobrazenim.

Snadno 1ze dokdzat tato tvrzeni: R-obrazem nevlastniho bodu je opét nevlastni bod.
Uplnym R-vzorem nesinguldrnfho bodu roviny ¢ je pHmka*) kongruence ®. Uplnym R-
-vzorem nevlastnfho nesinguldrntho bodu roviny ¢ je nevlastni pfimka*) kongruence R.
JestliZe pH{mka p neobsahuje #4dny singuldrni bod, pak jejim R-obrazem je jednoduché
kuZelose¢ka p’, kters, prochézi obéma singuldrnimi body 1. druhu v roving p. R-obrazem
orientované tsetky na p je orientovany oblouk na p’, ktery neobsahuje nesinguldrni
nevlastni bod kuZeloseéky p’.

Formulace problému: V dané roviné ¢ méjme vlastni bod F a nevlastni
bod @. Jednoduché kuZelosedky, jdouci body F a @, nazveme ,,p¥pustnymi.
Jestlize orientovany oblouk na piipustné kuZeloselce neobsahuje nevlastnf
bod rézny od &, pak jej prohlisime té% za ,,piipustny”. M&jme nyni t¥ p¥-
pustné oblouky q, v, 3, které le%i na vzédjemnd riznych p¥ipustnych kuelosed-
kéch a které vychazeji z téhoZ bodu. Existuji{ potom vzijemné kolmé vektory
9, 9, § téZe délky a hyperbolicks kongruence R o ohniskovém bodu F a nevlastnf
ohniskové pfimee jdouci bodem G tak, e R-obrazem vektori ¢, p, § jsou
oblouky ¢, 9, 3? Lze otdzku upravit i tehdy, kdyZ hyperbolick4 kongruence Rt
je nahrazena parabolickou?

(Problém byl formulovén dne 3. 12. 1958 v brnénském semind#i deskriptivni geometrie.)

Vdclav Havel, Brno

3. Necht je dan systém ekvivalentnich mnoZin B;, kard B; = n pro 7 ¢ I,
kard I = m (B; # B, pro ¢ =+ j), kde n, m jsou libovolné mohutnosti. Trans-
mutace (tj. prostd zobrazeni) mnoZiny B; na B; oznadujme ¢,;. Udejte nutné
a postadujici podminky na typ nedisjunktnesti mnoZin B;, aby existoval
transmutaéni Brandtiv grupoid daného systému mnoZin, ktery mé hodnost m
a ktery je vytvofen transmutacemi spliujicimi podminku

| 9:i(®) =z pro zeB; 0 B;. (1)

*) bez singulérnich bodi.
1% .



Predepifeme-li pro n =2 a m =5 systém mnoZin B; = {@;, @;+,} pro i =
=1,2,3,4 a By = {a; a,}, pak podminkou (1) jsou jiZ jednozna¥ng urdeny
transmutace @; ;+; Pro ¢ = 1, 2, 3, 41 ¢, 5, ale @;,0.305,0,5 + @45, takie zddany
Brandtiv grupoid hodnosti m neexistuje.

Nutnou podminkou pro existenci takového grupoidu je, aby neexistovala
takova mnozina B c U B;, Ze

iel

kard B > n P (2)

z, y € B = existuje takova B, Ze x, y € B, , (3)

(srv. K. Curtk: Charakterisace Brandtovijch grupoidi, pomoct primych soubind,
referdt na str. 200—202). Z predeflého ptikladu v8ak plyne, Ze tato pod-
minka neni posta¢ujici.
Polozens otézka souvisi s uréovanim chromatického &isla grafu a pro n = 2
je odpovéd znédma.
Karel Culik, Brno

199



		webmaster@dml.cz
	2012-05-11T16:21:59+0200
	CZ
	DML-CZ attests to the accuracy and integrity of this document




