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Casopis pro p&stovani matematiky, rok. 90 (1965), Praha

POZNAMKA K CLANKU AKADEMIKA BOHUMILA BYDZOVSKEHO
AINFLEXNiI BODY NEKTERYCH ROVINNYCH KVARTIK*

Joser METELKA, Olomouc

(Doslo dne 3. fijna 1964)

Posledni otazka, ktera je v citovaném &lanku uvedena, ale neni tam blize
studovana, zni: Muze byt 16 inflexnich bodi rovinné kvartiky s jedinym oby-
¢ejnym bodem tvratu vyfato na této kfivce dalsi kvartikou? Odpovéd je
negativni.

Akad. BYDZOVSKY vypoditivd ve svém Eldnku [1] p&t pfipadd, kdy md rovinnd
kvartika bez singularit nebo s obyCejnymi singuldrnimi body inflexni body v poétu,
ktery je ndsobkem &tyf, a klade si otdzku, mohou-li tyto inflexni body byt ﬁpln}’lm
prisekem kvartiky s kfivkou vhodného stupné. Téchto pét pfipadi je:

a) kvartika bez singuldrnich bodi; jejich 24 inflexnich bodi je bez dal$ich podmi-
nek vytato na kfivce sextikou,

b) kvartika s dvéma oby&ejnymi uzly bez dalii singularity; za jistych podminek
pro kvartiku je jejich 12 inflexnich bodu na ni vytato kubikou,

c) kvartika s dvéma oby&ejnymi body uvratu bez dalsi singularity; osm inflexnich
bodu je za jistych podminek vytato kuZeloseCkou,

d) kvartika s dvéma oby&ejnymi uzly a jednim oby&ejnym bodem tvratu; kvartika
md 4 inflexni body, které za Zddnych podminek nemohou leZet na pfimce.

e) kvartika s jednim oby&ejnym bodem uvratu bez dalsich singularit; kvartika md
16 inflexnich bodi, ale otdzka, zda tyto body mohou byt uplnym prisekem kfivky
s dal§i kvartikou neni v &ldnku studovdna. Pokusime se o odpovéd v této poznamce.

Necht je f kvartika s obyCejnym bodem tvratu M a necht a;, j = 1, 2, s 16 jsou
jeji inflexni body. Pfedpoklddejme o nich nejprve, Ze jsou vesmés riizné.

Existuje-li dalsi kvartika g, riznd od f, kterd prochdzi body a;, je prisecnd ndsob-
nost kfivek f a g v kaZzdém z bodl a; rovna jedné. To je postadujici podminka pro
Noetherovu fundamentdlni v&tu (srovn. napf. [2], str. 208). V tomto ptipad® tedy
kaZzdd kfivka, jez obsahuje v jakékoli positivni ndsobnosti body ay, ..., a,s, se dd
psdt ve tvaru A.f + B. g, kde 4 a B jsou formy v x,, X,, X3. Specidlné to plati pro
Hessidn H kvartiky f, ktery lze tudiZ psit H = Q, . f + Q, . g. P¥i tom jsou Q; a Q,
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kuZeloseCky. T¥i vypsané sextiky patfi do jednoho svazku, v jehoZ bdzi figuruje
bod M s ndsobnosti nejméné rovnou osmi. Ndsobnost je vys§i nejméné o tfi resp.

o Sest, ma-li také kuZeloseCka Q, bod M za jednoduchy resp. dvojndsobny. Kvartika g
viak bodem M viibec neprochdzi, musi tedy této vysoké priiseéné ndsobnosti s k¥iv-
kou Q, . f dosdlmout kuZelose¢ka Q,. Avsak kuZeloseC¢ka Q, miZe mit v bodé M
s kfivkou f nejvySe priiseénou ndsobnost tfi, md-li bod M za jednoduchy (srovn.
napf. [3], str. 88. v&ta 7) nebo nejvyse Sest, je-li to dvakrdt pocitand te¢na Gvratu.
Probranim vSech moZnosti se snadno ovéfi, Ze kuZeloseCka Q, nemiZe v Zddném
pfipadé dosdhnout v bodé¢ M poZadované priiseéné ndsobnosti s kfivkou Q, . f
a tim je pfedpoklad o existenci kvartiky g vyvrdcen.

Kdybychom piedpoklddali, Ze dva z inflexnich bodii a; splynou, zjistime snadno,
e i v tom ptipad& jsou splnény podminky Noetherovy véty (srovn. [2], str. 209,
véta 2) a celou Givahu miZeme opakovat. Tim je tedy dokdzdno:

Sestndct inflexnich bodii rovinné kvartiky s jedinym obycejnym bodem uvratu
nemiife byt uplnym priisekem krivky s dalsi kvartikou.
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Pe3ome

3AMEYAHUE K CTATBE AKAJEMMKA B. BBIJI’)KOBCKOI'O
,»TOUKU MEPETUBA HEKOTOPEIX IIJIOCKUX KBAPTHUK*

MOCE® METEJIKA (Josef Metelka), Onomoyu

B cratbe [1] akaa. BIIKOBCKOro MPHBENEHO MATh CIIy4aeB IUIOCKUX KBAPTHK, IS
KOTOPBIX MOXHO IPeANoJaraTh, 4YT0 HX TOYKH nepernba sBASIOTCS MOJIHBIM IIepece-
YEeHHEM C JPYroi IIOCKo# KpuBoit. UeTsIpe U3 3THX CIyyaeB MoApoOHO H3ydarorcs,
H TIOJIy4aeTCs MOJIHBIN OTBET. B mpenpiayiieM 3aMeYaHHH MBI JaeM OTBET Ha IOCJIEA-
HU# BONPOC, a HMEHHO: 16 Touex mepernGa IUTOCKOH KBAPTHKH C OHOM TOYKOHM
BO3BpaTa HUKOTAAa HI MOXET OBITh MOJIHBIM nepecequHeM KpHBO# C KaKoi-HHOY b
JIpYroi KpHBOIf Y4eTBEPTOI O IUIPAMKA.
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Zusammenfassung

ANMERKUNG ZUM ARTIKEL DES AKADEMIKER B. BYDZOVSKY
,,UBER DIE INFLEXIONSPUNKTE EINIGER EBENEN KURVEN*
VIERTER ORDNUNG

Joser METELKA, Olomouc

In seinem Artikel [1] gibt Akademiker BydZovsky fiinf Fille von ebenen Kurven
vierter Ordnung an, iiber welche man voraussetzen kann, daB ihre Wendepunkte ein
volkommener Schnitt der Kurve mit einer anderen Kurve der Ebene sind. Vier von
diesen Fillen werden in dem Artikel ausfithrlich studiert und die entsprechenden
Antworten gefunden. In der bevorstehenden Anmerkung beantworten wir die iibrig-
bleibende Frage und zwar: Die sechzehn Wendepunkte ebener Kurve vierter Ordnung
mit einem einzigen gewdhnlichen Riickkehrpunkte kdnnen nicht ein volkommener
Schnitt der Kurve mit einer anderen bikvadratischen Kurve der Ebene sein.
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