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Casopis pro péstovini matematiky, roé. 88 (1963), Praha

POZNAMKA K TEORII VSTUPNICH PROUDU

FRANTISEK ZITEK, Praha
(Doslo dne 10. ledna 1962)

Je formulovana podminka silné regularity proudu vyjadfena pomoci
pravdépodobnosti P{x(tz) > x(tl)}‘

Vstupnim proudem rozumime (srv. [1]) stochasticky proces x(), 0 < t < T <o,
jehoZ vSechny vyb&rové funkce jsou neklesajici a nabyvaji jen celych nezidpornych
hodnot. Omezime se zde jen na takové proudy, pro néZ x je proces s nezavislymi pri-
riistky a E[x(T)] < oo, tedy v terminologii Chin¢inov& [2] na ¢puruTHEE IOTOXE Ge3
nocnenetictsus. VZdy predpokladame P{x(0) = 0} = 1. Je-li I = {t;,1,) =<0, T),
pak klademe x(I) = x(1,) — x(t,), A(I) = P{x(I) > 0}, M(I) = E[x(I)]; symbolem
A znadime Burkilldv integral funkce 4 : A(J) = [; A(J).

V préci [2] definoval Chingin dv& zakladni kategorie vstupnich proudi: regularni —
charakterisované spojitosti funkce M — a singularni. Soucasn& ukézal (srv. [2],
lemma 3), Ze proud x je regularni pravé tehdy, je-li funkce A spojita v €0, T). Zteorie
Burkillova integralu (srv. [4], v&ta 8.2) pak plyne obdobné tvrzeni i pro funkeci A.
V &léanku [3] byl zaveden pojem proudi siln reguldrnich, charékterisovanﬁch abso-
lutni spojitosti funkce M. Cilem této poznadmky je dokéazat, Ze plati tato véta:

- Véta. Proud x je silné reguldrni prdvé tehdy, je-li funkce A, resp. A, absolutné
spojitd v €0, T).

Dikaz je snadny. Z véty 9.6 z [4] plyne ekvivalence absolutni spojitosti funkci
4 a A. Je-li viak proud siln€ regulérni, pak absolutni spojitost funkce A vyplyva bez-
prostfedng z absolutni spojitosti funkce M a ze znidmé nerovnosti 0 < A(I) £ M(I)
(viz [1]).

Pfedpokladejme nyni naopak, Ze funkce A je absolutné spojita. Proud x je tedy
nutnd reguldrni, takZe (srv. [3], lemma 4 a [2], lemma 10) existuji Burkillovy in-
tegraly By(J) = [, v(I) pravddpodobnosti v(I) = P{x(I) = k}, k = 1,2, ..., a cha-
rakteristickou funkci proudu ¢(I, s) = E[exp {is x(I)}] Ize psat ve tvaru (srv. [2], § 4)

@ ol1.9) = exp {3 B(D) (e ~ 1)}

Z nerovnosti 0 g o) £ A1) £ A(I), k = 1,2, ..., pak vyplyva, Ze také 0 < By(I) <
< A(I) pro viechna k = 1, takZe také viechny funkce B, jsou absolutn& spojité. JeZto
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e}
viak, jak si snadno ov&fime pomoci (*), jest M(I) = Y. k By(I), je podle véty Beppo
k=1
Leviovy také funkce M absolutng spojita, c. b. d.
Porovname-li podminku silné regularity proudu vyjadfenou nasi vétou s definicemi

prace [5], vidime, Ze plati nasledujici tvrzeni:

Vstupni proud x je silné reguldrni(reguldrni) prdvé tehd v, je-li — jakoZto ndhodnd
funkce intervalu ve smyslu [5] — absolutné spojity (spojity v 0) v intervalu <0, T).
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PesromMme

3AMETKA K TEOPUUM BXOIOAIUX ITOTOKOB

OPAHTUINEK 3UTIK (FrantiSek Zitek), ITpara

JoxaspIBaeTcs, 4TO (PUHHWTHBIA MOTOK O€3 ImocieneiicTBus x(f) SBIAETCS CTPOTO
perynspabiM (cM. [3]) Torma ¥ Tonpko TOrma, xoraa ¢ynkmus maTepBana A : A(]) =
= P{x(t;) < x(1,)} s I = {14, t,), abCOMOTHO HENIPEPHIBHA.

Zusammenfassung

BEMERKUNG ZUR THEORIE DER NACHWIRKUNGSFREIEN
FOLGEN

FRANTISEK ZiTEK, Praha

Es wird gezeigt, dass jede nachwirkungsfreie Folge x(t) mit endlichem Mittelwert
dann und nur dann streng regulér (s. [3]) ist, wenn die Intervallfunktion 2 : A(I) =
= P{x(t,) < x(t,)} fir I = {t;, t,), absolut stetig ist.
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