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0 zévitnici Pascalové.
Napsal
Miloslav Pelisek,
assistent pH c. k ndmecké vysoké Skole teohnické.
V é&fsle tetfm tohoto roéniku byly uveiejnény nékteré véty
o zdvitnici Pascalové. Dovoluji si p¥i této ptfleZitosti upozorniti
na stardf vysledky, jimiZ hlavné zdvitnice Pascalova (pojmeno-
vini toho uZivd poprvé Roberval) vzbudila interes geometrf.
W. Roberts shledal (Journal de Liouville t. XV. p. 196.)
pomoci soufadnic elliptickych, %e oblouk ovalu Descartova lze
vyjadfiti hyperelliptickym integralem, Gemocchi- obdrzel (Nou-
velles Annales 1855, p. 202.) pomoci soufadnic poldrnych re-
sultat jednodussf. PfSeme-li rovnici ovalu Descartova ve tvaru
0 —29(acosm+b)__k @
obdrzime pro oblouk vyraz ' ‘

s= [do\aT TP LhFedesa

Va?+b*fFkF2abcosew, =~

+ b)d 2

/ V& (acos 0 b)? (@cosotb)da. — (2)
Prvni integral vyjadiuje oblouk ellipsy, jak patrno ze sub-

stituce o = 2¢.

- Druhy - integral se transformUJe substxtuci cos @ =,
a® + b? + k=r v integrdl Abeliv

: (ax - b) (2 + 2abx) dx
f VU =% (r 2abz) (b 5° + 2abz | a%z?)
jenZ se redukuje .na integrdl prvnf, poloZime-li k__ 0; .
pak viak se rozloZf rovnice (1) v tyto o
o e =0, 9_2(acosw+b) v
Ovsil Descartﬁv rozpadévd se v isolovany pol a zé.vxtnim :

Paécalovu jiz poklédatl mbZeme bud za tipatnici ‘kruhovou, neb
za konchoidu kruhovou aneb za epicykloidu.

Pro k=—(a—1b)? [taktéz pro k=—(a + b)*} transfor—
muJe se (2) ve tvar :
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_s=2v5{2v58inq’_‘t[(“—b)be——d-—_-%_sﬁr;
+2fd¢Vb—-asin%]}, ' ' ®)

a rovnice (1) soucasné v rovnici zdvitnice Pascalovy.
Srovndnim obdrZenych vyrazii pro oblouk zévitnice obdr-

Zfme zndmy theorém Landeniv, Ze elliptickou funkci prvniho
fadu lze vyjadfiti dvéma oblouky elhptxckyml

.. Vlastnost zdvitnice Pascalovy, Ze se oblouk jejf d4 vyJé,drxtl
obloukem ellipsy, poznal nejdfive Quetelet, jenz ji studoval
jako . specidlnf{ kiFivku kaustickou (Nouvelles Mémoires de I'Aca-
démie Bruxelles t. III. p. 131) a sice nazyvd Quetelet zdvitnicf
jen kfivku odpovidajfcf substituci o = 2b.

'Zavedeme-li o= —1—92 o = 2w, transformuje se z4vitnice

Pascalova v krunici a naopak, substituef ¢’ = - Vmp, o = g

se transformu;e kruimce v z4vitnici a ne, jak mylné tvrdili
Chasles a Roberts, v ovél Descartilv, kterou chybu prvnf zpozo-
roval Cayley (Journal de Liouville t. XV. p. 354). Mimo jiné
ndsleduje 'z toho, ‘Zeé v theorému Streborové*), jejz dokazuje
Servet: (Nouvelles' Annales t. IX. p. 321.) a jenZ znf:

1t , Prochdzejf-1i oblouky parabol, jeZ maji spoletné ohnisko,
dvéma pevnymi body a protinaji-li se pod stdlym ihlem, opisuje
jich priiseéik ovdl Descartiiv® — m4 stati — ,z4vitnici Pascalovu,“

V pozdéj§fim memoirn o kaustikdch (1864) zabyval se
Genocchi jedté zdvitnicf Pascalovon a dokdzal jmenovité, Ze
ohnisko zdvitnice povstdvd splynutfm dvou ohnisek ovélnych,
déle, Ze majf zdvitnice jisté vlastnosti spoleéné s kaustikami
a tipatnicemi.

Ze. viak jsou tpatnice a kaustika libovolné kfivky sobd
podobné v poméru 1:2 dokdzal geometricky poprvé Emil Weyr
(Uiber die Identitit der Brennlinien mit den Fusspunktcurven. :
Schlomilch Z. X1V, 376—381, 1869) :

%) Serebor Jest dlouholet§ pseudonym slovutného Iréana thha/ma
Robertc-a
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Z ptedchdzejictho patrno, Ze Genocchi vi{m privem k tomu
poukazoval (Comptes rendus 1884, p. 81), Ze v novéjSfm case
(C. R. 1883 p. 1424) dokazuji se véty jim ddvno dokdzané.

Konéfm vytknutfm véty uvedené v Nouvelles Annales 1864
p. 170.:

Déna-li jest fada zdvitnic Pascalovych vytvofenfch pomoct
jediné. kruZnice a jeZ majf spolecny dvojny bod A; vedeme:li
bodem timto transversilu, jez proting libovolnou zévitnici v bodé
P- a opiSeme-li kruZnici, jeZ se dotyk4 zévitnice v bodu P a pro-
chézf-li bodem A : pak majf viechny tyto kruZnice spoleénou chor-
délu, a kdyZ se ot4¢i zminénd transversila okolo bodu A, ot&éf
se chorddla téZ okolo A, kdeito druhy spoleény bod véech
kruZnic opisuje zase kruzmcl » .

Uloha 7 poétu pravdépodobnostl. |
Augusi::;ének

Dva vlaky U aV, jichz délky JSOI] % a v, pohyhuji 88
smérem ke spolecné kiiZovatce libovolnou. rychlestf;: je-Ji prvai
vlak od nf vzddlen o @, druhy o b, pfi éemZ a>>b, a suppo-
nujeme-li, Ze konec vlaku V jest bud bliz8f bud vzdilenéjsi
kfiZovatky ne% polatek vlaku U, jakd jest pravdépodobnost,. Ze
nastane u kfiZovatky srdzka obou vlakiv?

Nazvéme? rychlosti vlakd .x, y i pfedpoklddejme, Ze Zddnd
nen{ vétsf c. NeStést{ nastane, je-li hodnota poméri - rychlostf

% mezi %‘ a %, a ponévad2a>b, jest zlomek prvy vét-

8im druhého..

- Budi O poc4tkem pravouhlé soustavy dvouosé a, méme—h
zienf k meznym p¥padim zde vytéenym, totiZ klademe-li @z ="c,
y = ¢, rovnice ty predstavuji dvé ptimek, jeZ s osami sotistavy
¢inf &tverec OABC. Déle nabudeme z hofejifch pomérdv vimér
z_atu @ '

=2T% T__2  aneb ve tvarn
Y b y b4
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