Casopis pro péstovani mathematiky a fysiky

Josef Kounovsky
Kolmé pruméty rovinnych prusekt rotaéni plochy kuzelové ve sméru jeji
osy

Casopis pro péstovdni mathematiky a fysiky, Vol. 45 (1916), No. 4-5, 471--475

Persistent URL: http://dml.cz/dmlcz/109103

Terms of use:

© Union of Czech Mathematicians and Physicists, 1916

Institute of Mathematics of the Academy of Sciences of the Czech Republic provides
access to digitized documents strictly for personal use. Each copy of any part of this
document must contain these Terms of use.

This paper has been digitized, optimized for electronic delivery and
O stamped with digital signature within the project DML-CZ: The Czech
Digital Mathematics Library http://project.dml.cz


http://dml.cz/dmlcz/109103
http://project.dml.cz

Piiloha k Gasopisu ‘pro péstovani mathematiky a fysiky.

Kolmé priiméty rovinnYch prisekii rotaéni plochy
kuZelové ve sméru jeji osy.
Pise Dr. Josef Kounovsky.

Pravouhlé priaméty rovinngch priseks rotaéni plochy ku-
Zelové ve sméru jeji osy jsou kuZelosedky majict jedno ohnisko na
ose. Chel krdtce dokdzati zndmou tuto vétu pro Fez hyperbolicky a
pfedeslu pro tplnost a vzhledem k tomu, Ze tdvaha Fizena jest.
nafim studujicim deskriptivni geometrie ze §koly stfednf, vie-
obecné zndmé odvozeni pro fez elipticky a parabolicky.

Pro jednoduché metodické zpracovdni volfme vyhodné& osu o-
kuZelové rotaéni plochy a dvé prot&jii jeji povrchové piimky a-
a b v nirysné a rovinu senou §*) ndrysné promitaci, Pidorysnu
zvolime kolmo ku ose o a uvaZujeme pak pitorys %’ priseéné
kuzelosetky %; %' jest kuZelosetka, jejiz jedno ohnisko jest
v pidorysu ¥ vrcholu ¥V kuZelové plochy. Jednoduchost dikazu
zdvisi na pifhodné volbé phdorysny.

1. Prisek elipticky (obr. 1.). Na 8“ obdrzime velkou osu
AB priisetné elipsy, jejim stfedem S sestrojme pildorysnu a
tedy primétnou osu z | o. Ze %’ jest zase elipsa, neni tieba
zv145té dokazovati, jeZto o rovmobdiném primétu elipsy pojed-
ndvd se pfi soustavném probirdnf litky o rovnob&%ném promi-
tdni kruZnice. Odvodime-li pomoci prisetné kruznice kuZelové:
plochy pidorysnou, majici primér A,B, na x, vrchol C malé
osy elipsy % i &/, patrno: Velkd osa A‘B‘= A,B, (ze shodnosti
‘A AA'A, a A BB'B,), CV'=A4,V'= A‘S = velké poloosa
a tedy V' jest skutetn& ohniskem ehpsy k.

*) Pri reprodukei obrazed byly mé narS’sované htery prelepeny typy
tisténymi a pii tom stalo se, Ze pro roviny uzito v nich techze typt ja.ko
pro body. A¢ omyl jest vylouéen, upozoriiuji na to laskavého ttendfe.
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Obr. 2.

2. Prusek parabolicky (obr. 2.). Budiz $"|| 5, vrchol pri-
setné paraboly 4 na a, VA= AR na a, tak¥e OR | o, zna¥{-li
O.prisetik 8.0. V bodd R sestrojme pffmku r kolmo k nd-
rysné. Pidorysnu poloZme uvaZovanym proménnym bodem P
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priseku. Sestrojime-li pomoci prisetné kruinice kuZelové plochy
pidorysnou’bod P a oznatime P, bod této kruZnice na a, pa-
trno, e PV’ = P,V' = P"R’ vzhledem k shodnosti A OV'P”
a A RR'P,; a tak pro kazdj bod kiivky &', kterd? jest tedy
parabolou o ohnisku V7, Fdfcf pifmce »' a vrcholu A4’,

TII

Obr, 3.

3. Prasek hyperbolicky. Tieba pfedem odidvodniti dile-
Zitou konstrukei hyperboly: Sestrojime-li rovnobéfku s vedlejsi
osou hyperboly a vyznalime na wui dseky od bodu hyperboly
k obéma asymptotdm, jest vedlejsi poloosa stFednf méricky
dmérnow téchto tsekd (mm==b%. Za tim Gtelem prolo*ime libo-
volnou hyperbolou, zvolenou v obr. 3. stfedem S a hlavni osou
AB v primétné ose z & asymptotami w a v v pidorysng, rotani
plochu kuZelovou tak, aby kulovd plocha vepsand kuZelové ploSe
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a dotykajici se roviny hyperboly (ptidorysny) v jejim ohnisku #
méla za polomér vedlejsi jeji polosu b; koule md stfed O v na-
rysnd, OF | z, OF — b, kuZelovd plocha md v nirysné dvé
prot&jsi povrchové piimky a a b, prochazejici vrcholy 4 a B
hyperboly a svirajici tyZ dhel jako jeji asymptoty, osu o|lz a
vrchol ¥, kde VS | , jak patrno z ndrysu na zékladé rovnosti
uhld obloutky oznatenych. Sestrojime-li nyni dva body P a P,

IJ‘nl b

+ Obr. 4.

hyperboly pomoci priisetné kruznice kuzelové plochy libovolnou
rovinou T | z — v obrazci sklopena prisetnd kruznice s ob&ma
body do narysny do polohy [F] a [P,] —, jest Giplnd shodnost
této konstrukce s uvedenou vlastnost{ hyperboly jiZ jasna.

UvaZujme nyni v obr. 4. hyperbolicky prisek kuZelové
rotatni plochy a sestrojme pidorysnu a osu x jeho vrcholem A
na a. Sestrojme asymptoty priseku % jako priseénice roviny S
8 rovinami teinymi kuZelové plochy podél povrchovych pifmek,
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v kterych profata jest rovinou vrcholovou U!|S. V obrazci se-
strojena jen jedna asymptota SU pfed ndrysnou pomoci pido-
rysné stopy U,U tetné roviny podél povrchové pHmky VU,
dotykajici se v bod¢ U, priseéné kruznice » kuZelové plochy
pidorysnou ; stopa SP= UA jest tetnou této kruznice. Kfivka
%' jest hyperbola majici s hyperbolou % tutéz vedlejsi poloosu b,
jak patrno ze vztahu mn — b% kter§ promitdnim pFenddi se
z prostoru z % na k. Sestrojime-li jestd V'V, | S'U, jest

UA=U0U0,=7V,7V".
Ze shodnosti A\ UAS'a V'V,S plyne, ze i S'U=2_8"V'. A jeito

U jest prisetik asymptoty S'U hyperboly %' s jeji vrcholovou
tetnou AU, ukdzdno, ze V' jest vskutku ohniskem hyperboly %’.

O logarithmicko-grafickém poditani.
Napsal Vaclav Obeslo.
(Dokonéeni.)

30. -Cesta logarithmicko-grafickd vede nds té% k fefeni sou-
stavy 2 rovnic o 2 neznamych. Postup jest zde ovSem znaéné
zdlouhavéjdf nez pii rovnici o 1 nezndmé26). UvaZujme dvé
redlné rovnice

fx, 9)=0. g(@ y)=20 ' M
o neznémych z, y. PiSme rovnice ty ve tvaru
L@ =Ly 9.@y)=9@2y )

a uvaZujme funkce

s=h@y), s=hHEYie=9@ y), s =9y B)
stanovme jejich logarithmické obrazy.
86) Budiz podotknuto, Ze na3 uvaiovanj postup reSeni rovnic jest

pouze jednim z postupdl, jez skytd ndm nomografie, takZe v nékterjch pfi-
padech bude vyhodnéjsi jiny zplsob. Viz: V. Laska, Nomografie.
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