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w4y =2mt (10)
cissoidy Diokleovy (obr. 4.). Kruznice @ =’ a ®” jsou dle bodu
B=C soumérné poloieny, procez jest BM = GF = G’'F", znadf-li
GF, G’F’ tiselky, z nich% prvou na pf¥imce BM omezuje kruZnice ”
a pffmka EF a druhou na téZe pffmce uting kruimce ® a asym-
ptota L.

Netteba podotykatl Ze konstrukce teCen i Krivek posléze
obdrienich jest s d¥fvéjsf konstrukef teen totoZna, a Ze geom.

Istem bodu N ve vSech pifpadech jest kardioida. *)

Ku konci budiZ je$té podotéeno, Ze obdobné lze sestro-
JOV&tl teny ktivek cissoiddlnych, které vytvodf priseitk M
vyéek troyihelnika ABC, kdy% vrchol A pohybuje se v kuielo-
sece jdoucf pevnym vrcholem B tohoto trojihelnika, kruznice
BM’D jest v tomto pripadé zastoupena kuZelosetkou.

TéZ zajfmavy jsou kiivky cissoiddlné, jez bod M vytvoif,
dotyks-li se strana BC trojiihelnika ABC kuéelosecky aneb kruz-
nice v bodé B.

Novy dﬁkaz jisté Steinerovy véty

Podivd
. F Haoho\(ec, professor v Karlfné.

Jde tu o diikaz véty: ,Tecna a normdla v libovolném bodé
a, kuZeloselky a obé& jejf osy jsou teCnami paraboly, kterd se
normdly dotykd ve stiedu k¥ivosti mista a, oné kuZeloselky*.

Zékladn{ my3lénka, ji% ugito bude p¥i dikazu, jest nédsle-
dujfef:

KuzeloseCku E, poklddejme za orth. priimét prostorové
ktivky E. V jednotlivych bodech @... kfivky E mysleme si
normély N k jejt promitajict plose valcové Ty tvotf plochu mimo-
. smérek N. Evoluta ku"‘eloseéky E, jest obrysem primétu pIochy

" t6. Podél ka?dé prHmky N dotykd se plochy N nekonetrié onoho
‘ hyperbohckych paraboloidé N’. Obrysem priiméta’ 'kaZdého toho
: parabolmdu Jest parabola, kterd se dotyka prﬁmétu pﬁmky N

’ *) Tonk konstmkci teéen -V bodech, strofoxdy podal V Tluéhoi' v1z
Casopls math. a fysiky,* roé. XIII pag. 119.




225

t. j. normily N, kuZelosecky E, v bodé @, , v témZ misté, ve
kterém se ji dotykd evoluta kuielosecky E, tj ve stfedu
kiivosti mista a,. Priméty étyf povrchovych pffmek kaZdého
toho paraboloidu jsou tudi vidy teCnami paraboly, kterd se
normély N, dotyks ve stfedu k¥ivosti s, mista a,. Zvl4Stn{ jeden
takovy paraboloxd vede k vété Steinerové.

- Vezméme za zéklad vySetfovini tuto konstrukei teény
a normaly v libovolném bodé a, kuZeloseéky: KruZnice K opsand
Afifi'a, kdet. f, a f’ jsou ohniska kuZeloselky, - protma
pobocénou osu ve dvou bodech, z nichZ jeden urcuje s bodem a,
teénu a drubhy normalu. Pfi ellipse jest b,a, jejf, normélou
N ak tomu p¥ipadu ptihlednéme nejprve. Kiivku E; poklé,dej-
me, jak jiz svrchu bylo uvedeno, za orth. priimét khvky E,

body f, af,’ za priméty pifmek F a F’ na primétné¢ M kolmych
a krunice K, ... za priméty kruZnic K, protinajicich utvary
F,F" a E. KruZnice K jsou na jisté ploSe K. Plocha tato m4
8 rovmou promitaJIcl kterd prochdz{ poboénou osou ellipsy E,,
spole¢nou kfivku B, jejiZ body b... majf své priméty v b, .

Ktivkami E a B a prlmétnou M urcena jest plocha N. Parabo-
loid této plochy podél N, se dotykajicf ureme teénou 7, k
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E v bodé a, tetnou T, k B v bodé b a primétnou M.
Stopou tecny T budiz bod d. Stopu teény 7, uréime potom
takto:

Plochy K dotykd se dle kruZnice K plocha kuZelova, jejiz
stfed jest prisecnikem rovin teénych plochy K v bodech kruz-
nice K, které majf své priméty v f,, £y’ a a,.

- Teéné roviny v-f a f jsou kolmy na primétné a jich
stopy jsou teCnami ku K, v bodech f; a f,’. Stopou roviny
tetné v bodé a jest pifmka D, kters prochdzi bodem d a jest
kolma na p¥fmece c,a,, pFi emZ ¢, znaéf stfed kruZnice K,.
Primét stiedu v, oné plochy kuZelové jest tudfZ ve v,. Rovina
promitajfef, kterd prochdzi poboénou osou ellipsy E;, protind
tuto plochu kuZelovou ve dvou pimkdch povrchovych, z nichZ
ta, kterd prochdz{ bodem b, jest tenou kfivky B v bodé b
PonévadZ pifmka va oné plochy kuZelové md stopu v bodé e,
jest stopa pifmky vb = T, na pifmce ey, kterd prochdz{ bodem
! a jest rovnobéZind s ab. O této rovnobéZce lze vSak snadno
* dokézati, Ze prochéz{ bodem o,. Ponévad% totiz body g,,?,,
0p 2y jsou harmonicks, Jest

Koaby =X bxaﬂ’x

X hag =X a2,

a ponévadz

jest i .

Koya i = ¥ 91944,. : )
Déle jest

KX Afi'da, =K by
a

Xadey =X baq
a ponévadz pravé strany obou poslednich rovnic jsou stejné,

jest
o Xflde, =X ad 161+ ‘ )
. Zl a2 rovmce vyplyv4, Ze - A
. Gey=oydy, -
% éehoi a ze difve jiZ vyttené rovmosti 1hl Oﬁhbu & bya,v,
nésleduje; e 0, || 3, , t. j. %o piimka ey, jest totoZns s €01,
¢ili Ze e;y, prochdz{ bodem o;.
1 méme nyni jiz étyFi pimky povrchové hyperbolického
paraboloidu N’, t. j. ptimky 7%, Ty, N, a pHmku od, kters jest
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jeho stopou. Priméty téchto &ty# p¥fmek, t. j. tecna a normdla
vbodé a, kuZelosetky a obé jejf osy, jsou tudiZ tenami para-
boly, kterd se normély N, dotykd ve stfedu kfivosti s, ellipsy
E, v misté a,. Tim jest Steinerova véta dokdzsna pro ellipsu.
Pii hyperbole jest postup tyZ, jen to tieba miti na zfeteli, Ze
body &, a g, Vymén{ své tilohy a Ze na misto bodu &, nastoupf
bod %,.

- Zérovedr vyplyvd z tohoto vySetfovdnf, jak lze zobraziti
stied kfivosti s,, jakoZto priimét bodu, v némZ se na priimétné
kolm4 rovina te¢nd, prochdzejict pi"Imkou N,, dotykd plochy N.
Voliti jest tu jen misto hyperbolického paraboloidu N’ dosud
uzitého paraboloid N”, ktery md itvary fidief 73, M a tecnu
T, ku plofe N v bodé a, jejiz promitajfef rovina jest || T,
t. jo T2y || Ty, . PonévadZ rovnobézka s pffmkou N bodem d
sestrojend jest stopou roviny teéné plochy N v bodé a, jest
bod & stopou pifmky 7, a pifmka d’o jest stopou hyperboli-
ckého paraboloidu N”. Priseénik s, p¥imek d,’o, a N, jest
tudfZ primétem bodu, v némZ se rovina k primétné kolma
a prochézejicf{ pffmkou N dotykd plochy N, ¢ili s, jest stfedem
ktivosti mista @, kuZelosecky E,. Z toho vyplyvd tato kon-
strukce stfedu kfivosti libovolného mista kuZelosecky:

»Z mista a, kuZelosetky E, , o jehoZ stfed kfivosti jde, spusti
se kolmice P na hlavni osu a bodem d,, v némZ teéna kuZelo-
selky v bodé a, osu hlavnf protind, vztyéi se na tuto tecnu
kolmice R. Na pfimce, uréené prisetnikem pifmek P a R
a stfedem kuZelosecky, jest stfed kfivosti mista a,.%

Hyperbolicky paraboloid N"”, jehoz utvary fdfef jsou 75,
M a tetna Ty v bodé b k N, pro niz T3y’ || Tay, vede k této
konstrukei stfedu kfivosti:

,Stiedem kuZelosetky sestrojf se rovnobézka s normalou
N, a prﬁsekem této normdly s osou pobodnou rovnobdzka
s teénou 7o, . Bod obéma posledné vytéenym pimkém spoleény
uréuje s priseénikem teény T, .s osou.hlavn{ pfmku, na ni%
jest stfed kfivosti mfsta @, dané kuZelosecky.

v Karliné, v tnoru 1885.
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