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SUITES DE LAPLACE PERIODIQUES QUI SE CORRESPONDENT
PAR PARALLELISME

PAVEL DRAGILA, Timigoara
(Regu le 10 septembre 1959)

Dans cette Note, on étudie les couples de réseaux conjugués paralléles
4 invariants égaux, dont les suites de Laplace sont périodiques & période 4.

1. C. GUICHARD, en étudiant les couples de réseaux paralléles dans I’espace S,
a montré déja que les transformées de Laplace successives de méme ordre se corres-
pondent aussi par parallélisme. Nous nous sommes proposé actuellement de recher-
cher §’ils peuvent exister des suites de Laplace périodiques qui se correspondent par
parallélisme. Il est manifeste que, si des telles suites existent, elles doivent avoir néces-
sairement la méme période.

Nous avons résolu, dans cette note, ce probléme interessant dans le cas particulier
des suites périodiques de période 4 a invariants égaux. Ces suites furent étudiées systé-
matiquement par G. TzITZEICA dans son manuel] [1]. Il a montré que les suites pério-
diques en question peuvent étre définies, au point de vue projectif, par le systéme

(1) xuu_xvv=£xu"—ﬁngy xuo=hx,
h h
h étant une solution particuliere quelconque de I’équation aux dérivées partielles
1
2 ; (gh)y, = h — W

2. Le probléme que nous allons examiner étant de nature affine, nous devons écrire
les équations correspondantes de Tzitzeica dans I’espace affine. Considérons & cet
effet une solution, particuliére x, = @(u, v) du systéme (1), et puis faisons le change-

ment x = OX.
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Dans ce cas, le systéme (1) devient
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Nous avons défini ainsi, au moyen de ce nouveau systéme, les mémes suites (1) au
point de vue affine.
Considérons maintenant une paire de réseaux x, x* paralléles, qui soient définis par
les équations
> * — *
X, = Ax,, X, =pux,.

Posant ensuite les conditions d’intégrabilité

()—c“)v = (§v>u ’ (x: )v = (x: )u >
nous trouvons les deux équations de Laplace
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(4) Xup + u Xy = 0’ Eu )'#u
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Dans le cas spécial, ou les réseuax x, x* jouissent des propriétés indiquées, chacune
des deux équations (4) doit avoir les invariants égaux, d’ou il résulte

o () eml-lel

Les équations (5) sont satisfaites 4 la fois pour u = — A. Mais cette derniére relation
ne suffit pas pour assurer I’existence des réseaux périodiques paralléles. Tenant compte
encore de la deuxi®me équation (3) et puis de la nouvelle équation qui résulte de (4)

_ 2 A

v U
Xy — — X, — —X, =0,

22 24
on aura @ = c/\/4 (¢ = const), et ensuite
23, — 344,

%, =0.

T
Sinous remplagons I'expression de 4 dans I’équation (2), nous obtenons
[lg <2u,w - 3,u,,>] _ =3 4R
43 " 452 220y, — 342,

3. Les lignes asymptotiques des surfaces focales des réseaux (1) sont définies par
équation du® + dv* = 0, ce qui signifie que les surfaces respectives ont la courbure
totale positive.

Tenant compte maintenant des relations

X, =Xy, X,= — Axy,
il s’ensuit que les asymptotiques des surfaces focales du second réseau seront données.
par du? — dv? = 0.
Nous pouvons énoncer ainsi le théoréme suivant:

Théoréme. Les surfaces focales correspondantes des réseaux paralléles des suites
périodiques de période 4 a invariants égaux sont a courbure totale de signes contraires.
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4. Dans le cas particulier ou & = 1, nous avons déterminé le couple de réseaux
‘paralléles

X = T2y = o eos(u—v), z=e “sin(u-v),
x* = 2w —v), y*=¢e""sin(u—-v), z*x=—¢""cos(u—v)),

-dont les transformées successives de Laplace forment un couple de suites périodiques
's¢ correspondant par parallélisme.
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PERIODICKE LAPLACEOVY POSLOUPNOSTI
VZAJEMNE ROVNOBEZNE

PaveL DRAGILA, Timisoara

V préci je vySetfovana existence periodickych posloupnosti, které jsou rovnob&Zné.
Tato otdzka je zde feSena v pfipad® periody 4. Nakonec se uvadgji dvojice rovno-
béznych siti, jejichZ Laplaceovy transformace jsou na sebe rovnob&Zn& zobrazeny.

Pe3rome

‘HEPI/IOI[I/I‘IECKI/IE IIOCJIEJIOBATEJ’IBHCCTPI JIATIJTACA
B COOTBETCTBHUU ITAPAJIJIEJIMU3MA

TTABEJI JPATWJIA (Pavel Drigild), Tumumoapa

B macTosuieidt paGote pemaercs BOIPOC O CYLIECTBOBAaHWM IIapasUIeNbHBIX Iie-
PHOOMYECKHX HOCIEIOBaTeJbHOCTER. ODTOT BOIpPOC 3[ech pemiaeTcs IUis ciydas,
Korma mepuon paBeH 4. B KoHIEe NPpUBOAWTCS OPHMED Iaphl NapaijelbHUX CeTeH,
JIAIIIACOBCKHE IMPe0Opa3oBaHus KOTOPHIX HAXOASTCS B COOTBETCTBUM NAapaliesin3Ma.
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