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Casopis pro pé&stovini matematiky, rot. 94 (1969), Praha

POZNAMKA K SYSTEMUM ZOBRAZENI{
ABSOLUTNICH PROSTORU §, DO §,_,

Joser KATERINAK, Zilina
(Doslo dne 11. bfezna 1968)

Systémy zobrazeni z [2] zobecnime pro n-rozmérné prostory S, spliiujici axiomy
S1—S9 a S11—S16 z [2], (resp. z [1]), pro které nepfedpokldddme platnost Dede-
kindova axiomu S10, takZe nelze vzddlenosti a kéty bodi z [2] definovat jako redlnd
&isla, ale musime je definovat jinak.

Pro X, Ye S, definujme vzddlenost bodii X, Y jako podmnoZinu (X, Y) = S, x S,
takto: .

a) Jedi X = Y, pak (U, V) e (X, ¥) <> U, VeS,aU = V.
b) Je-li X + Y, pak (U, V)e(Y,X) < (U, V, X, Y)eo.

MnoZinu viech vzddlenosti (X, Y) budeme oznadovat 2.

MnoZinu, jejiz prvky jsou prdv& nulovd. vzddlenost (X, X) a viechny dvojice
+(X, Y) resp. —(X, Y) sloZené ze znaku + resp. — a vzddlenosti (X, Y) pro X #+ Y,
budeme oznadovat + 2.

Bud dén podprostor S,_; = S,. Oznatme M,, M, c §, — S,_, opaéné polo-
prostory v S, vzhledem k S,_,, f; pravothlé promitdni S, do S,_,, f,(X) = X, pro
X € §,. Kétovdnim t prostoru S, vzhledem k podprostoru S,_; rozumime zobrazeni,
které kazdému bodu X € S, pfifazuje prvek #(X) e +42 nazvany kdta bodu X takto:

a) Je-li X € §,_,, pak (X) = (X, X) = (X, X,), a symbolicky pak piSeme #X) = 0.
b) Je-li X € M, resp. X € My, pak 1(X) = +(X, X,) resp. t(X) = —(X, X,), a sym-
bolicky pak piSeme #(X) > O resp. #(X) < 0.
Graficky vyjadfovaci jazyk pro prostor S, zavedeme umluvami la)—d) z [2]
a dali umluvou le):

Umluva 1e). Grafické vyjadfovani pro rovinu S5 c S, budeme provddét tak, Ze
prostor S, budeme povaZovat za Lobadevského prostor L,, tj. v kaZdém obrdzku
budeme misto S psdt L, a podle potieby budeme grafické vyjadfovdni dopliiovat
slovnim vyjddfenim.
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Poznimka. Grafické vyjadfovdni pro rovinu S < S, lze téZ provddét tak, Ze pro-
stor S, povaZujeme za Euklidiv prostor E,, tj. v kazdém obrdzku misto S piSeme E,
a podle potieby grafické vyjadfovdni doplnime slovnim vyjadfenim. AvSak pro nase
G&ely je vyhodn&jii zplisob z umluvy le), protoZe ndm soudasné umoZiiuje pomoci

) Obr. 1.

Beltrami-Kleinova modelu L, = E, sledovat rozdily grafického vyjadfovdni t&mito
dv&ma zplsoby a tim i rozdily platnosti v& pro L, a E,. Volba riznych zpfisobil
grafického vyjadfovédni pro prostor S, md oviem vliv na pfesnost, struénost a pie-
hlednost vyjadfovani (nebot nahrazuje slovni vyjadfovani), ale nemd vliv na disledné
axiomatické studium geometrie prostoru S,, chdpané jako souhrn definic a v&t odvo-
zenych z axiomi S1—S9 a S11—S16. ’
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Pfi uZivéni (H*) systém@ zobrazeni S, do S}_, pro n — k = 2 vychdzime z imluv
2a)—c) z[2], kde v imluvé 2c) pfedpokldddme znalost konstrukei odvozenych z axio-
mu S1—S9 a S11—S16 pro roviny S, < §,.

Pfiklad. Pfi zvoleném (H?) systému zobrazeni S, do S5 je ddna S, = ABC c S,
abod Fe S, — S, nebo G € S, (ddny hlavni obrazy bodi 4, B, C a F nebo G). Ur&ete:
a)§; = FG < S, tak, 2 FG L S, a Ge S,; b) §; = FGH c S, tak, Ze plati GX <
cS,aGX 1S,<GX S

Poznamendvdme, Ze z axiomd S1—S9 a S11—816 plyne véta (diikaz tvrzeni a) viz
[1], v&ta (20), str. 22—24; diikaz tvrzeni b) pfenechdvdme Gtendfi):

(20) a) Je-li S, =S, a FeS, — S, 1 <k < n — 1, potom existuje prdvé jedna
S, =S, tak,72e FeS] L S,.
b) Je-li GeS, = S,, 1 <k <n — 1, potom existuje S,_, < S, tak, Ze plati:
GXcS§,aGX LS, <GX S, _,.

Redeni. Zvolme systém (H?) = (I, II), obr. 1. ReSeni pti systému (I, II) prevede-
me na YeSeni pfi systému (I, I) a vrdtime se pak zp&t k systému (I, II).

ProtoZe v nasem piipadé¢ S, nS; = BCa §, = §5 = §, a F € §3, uréime uZitim
vySe uvedené véty (20) a v&t (5) a (9) z [2] FG < S tak, Ze FG L S,, a ddle uréime
GH c S, tak, 7e GH L S7 (zvolime kétu ty + tg).
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Summary

REMARK TO THE SYSTEMS OF MAPPINGS
OF ABSOLUTE SPACES §, INTO §,_,

Joser KATERINAK, Zilina

In this remark the systems of mappings of absolute spaces S, into S,_, are general-
ized for the spaces S,, without supposing the validity of the Dedekind axiom.
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