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Casopis pro pEstovini matematiky, rot. 99 (1974), Praha

JEDNODUCHE NOVE RESEN{
DIOFANTICKE ROVNICE 43 + B® + C? = D?

JAN KusBf¢ek, Olomouc
(Doslo dne 8. bfezna 1973)

JiZ starov&ci matematici znali n&ktera celoiselna feSeni diofantické rovnice
§)] A*+ B+ C=D°

(napf. fefeni A=1,B=6,C=8, D= 9). Re¥enim této rovnice se té% zabyval
Euler, ktery dokazal, Ze jestlize cela &isla p, g, r, s vyhovuji jednodussi diofantické
rovnici

®) ar =432,

pak d&isla

(3 A=3pg—sq—r*, B=3pg+sq+r’, C=sr+q*-73pr,
D =sr+ q* + 3pr

jsou fefenim diofantické rovnice (1). (Eulerovy vzorce jsou tedy &tyfparametrické,
pfiemZ parametry p, g, 1, s jsou svazany diofantickou rovnici (2).)

Nové feleni diofantické rovnice (1) je formulovano v nasledujici vét& (Kubitkova
identita):

Budte a, b libovolnd celd ¢isla. Potom ¢isla A, B, C, D dand vzorci
4 A=a(p® - a’), B=05b(b®-a%), C=a(2b®+a%,
D = b(2a® + b%)
Jjsou opét celd a jsou FeSenim diofantické rovnice (1).

Dukaz Kubikovy identity se snadno provede dosazenim vzorci (4) do rovnice (1).

Na zivér poznamenavame, %e vzorce (4) jsou dvouparametrické, pfitem% para-
metry a, b jsou nezavislé. Jsou-li parametry a, b racionélni, dostdvime opé&t racionalni

177



YeSeni rovnice (1). Je samoziejmé, Ze toto nové feSeni, stejn& jako Eulerovo, neni
1plné.

Adresa autora: 772 00 Olomouc, Starodruznika 3.

Zusammenfassung

EINE EINFACHE NEUE LOSUNG
DER DIOPHANTISCHEN GLEICHUNG 43 + B® + C? = D?

JaN KusfCek, Olomouc

In der Arbeit wird die folgende Behauptung bewiesen: Es seien a, b beliebige
ganze Zahlen und sei

A=a(d® - a’), B=>b0b*®-a®), C=a(2b®+a%, D=>b(2a*+0b.
Dann geniigen die ganzen Zahlen A, B, C,D der diophantischen Gleichung
A? + B® + C® = D3. Diese Lésung wird die ,,KubiGek-Identitit* genannt.
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