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Z let 1829—1875 (bez 1835 a 1838) ukdzal, jak ¢asto
minima 3° v stinftku — a tu pfedpoklddal, Ze na venkové mréiz
mohl se dostaviti — se vyskytla, i obdrZel priib&h ndsledujfef:

. 20. dubna— 4. kvétna 99 11 121313 1197277656
5. kvétna—19. kvétna 55 3 1 2 2 322111111
200 , — 3. ¢rmal1l1l 1 111001110000

Urtité vystupuje maximum 24. a 25. dubna, druhé pak
11. kvétna jen tfm vynikd, %e kolem 8. jevi se ubyvdn{ mrazii.
Z toho té% patrno, %e dosti stejnomérné mrazy rozdéleny jsou
po cely mésic kvéten.

Nenf tedy zajisté potfebf p¥iCin jinych kosmickych hledati
mimo vliv slunce jediného, a jestlife skutecné z pozorovénf
mnoholetych jevi se pteruseni ve stoupdnf teploty ve dny ty,
pak dostaéi snad uplné, kdyZ fekneme: podobné jako potem jsme
stanovili, Ze teplota nejniZ8{ na 8. leden p¥ipadd, teplota nej-
vy83{ primérné na 24. éervenec — vSak jak velikych tu rozdfld
co do doby dozndvéme v rocfch jednotlivich! — tak kolem
11. kvétna primérné dostavuje se pfechod typickych poméri
tlakomérnych i teplomérnych zimy a leta.

Dove nazval svétce ty, kteff mrazy ptindSeti méli, ,ro-
dilfmi Ameriany“, Bezold pak ,rodilymi Uhry“, jeito tam
pFi¢inu proudéni nalezl; van Bebber zas ,rodilfmi Svédy“, jeito
odtamtud preud postupuje. Af jsou ji jakékoliv ndrodnosti,
vyznanf jsou jediného, i budme spokojeni, Ze aspon penékud
popfdno ndm, pomocf telegrafie povétrnosti o nastdvajicfm p¥f-
chodu jejich se dovédéti a z pozorovdni vlastntho na brzkou
navitévu jejich, byt i mimo ¢as v kalendafi vytéenyf, se pfipra-

' viti a vliv jejich zmfrniti.
Ve Vidni, v prosinci 1886.

Drobné zpravy.

A. Strnad,
professor v Hradol Krdlové,

Kolik kladnych celistvych Feseni ma rovnice
(1) ax -+ by —o.
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Je-li @, y, dvojice kotenlt celistvych, rovnici této vyho-
vujfcich, jsou ostatni dvojice vyjddfeny vzorci
c=uz, + bk, y=y, — ai,

kdeZ 4 jest libovolné cislo celé. Maji-li koteny tyto byti z4-

roveir kladné (nullu v to ¢ftaje), k tomu nutnou a dostateCnou

jest podminka
: - Wy )
b = == a
Této podmince hovi éfsel bud » neb = -1, znaéf-li » ce-

listvou ¢4st rozdilu —‘Zl-—-— (—— -G—Z-‘-), Cili, je-li dle oznaceni Le-

gendreova
—E (oL N - (&
n=E ( 2 + a)__E (ab)'
- Rovnice (1) m4 tudiz tolik kladnych -celistvych FeSenf,
kolik jednotek md celistvd Cast podflu c:ab, aneb jest feSenf
téch o jedno vice.

Je-li ¢ <<ab, piisludf rovnici té YeSeni jediné aneb Zadné.

Je-li viak ¢>>ab, a tedy

Ce=abn+tr, 0<<r<<ab,
mé rovnice (1) bud n neb » 1 kladné Fefenf dle toho, ne-
mé-li rovnice ax -} by = kladného FeSenf anmeb mé-li YeSeni
takové. Tak ku pf. rovnice 9z | 11y =200, m4 jen 2 kladnd
YeSenf, ale rovnice 9z + 11y =250 m4 3 takd YeSent.

Timto zpﬁéobem zodpovidal svrchu poloZenou otdzku Ca-
talan (Mélanges mathématiques, tome I. p. 25.); v tomto smyslu
jest pak doplniti uddni vyslovené v prof. dra. Studni¢ky Nauce
o ¢&islech (str. 110) aneb téhoZ Algebie (1. vyd. str. 170, 2. vyd.
str. 151).

Pravdépodobnost, Ze rovnice (1) mé Fefenf n, po pifpadé
n 1, stanovil Cesdro (Mémoires de la Société Royale des
Sciences de Lidge, 2. série, tome XII. p. 273) vyrazy

1 1 1
P=y(1—7) (1)
1 1 1y 1
P1_§(1+7) (1+-b~ — .
(Viz t6% Mathesis, tome IX., 1889. p. 116).
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Skupiny ¢isel rovnych v nékolika stupnich.
Jsou-li dvé skupiny é&fsel

Gy Gy Gy ey ln
byy by by .. ba

.

" t6 vlastnosti, Ze
Za=2Xb, ZTa®= 202, ..., Za* = Zb*,
slovou obé skupiny rovnymi v % stupnich (égalité & & degrés).
Tak jsou ku p¥. skupiny
1, 5, 6a2, 3, 7
rovny ve dvou stupnich, jelikoZ
1+5+6=2+3+4+7=12
124524 62=2%+4 32} 72=62.
Skupiny
1, 14, 22, 35 a 2, 11, 25, 34
jsou rovny ve tfech stupnich; pfislusné soucty jsou 72, 1906,
- 56268. ,

Hotej§i vymér podal rusky mathematik Frolov, zndmy pra-
cemi 8vymi o magickych ¢tvercich. Podrobnéji vySetfil skupiny
rovné ve dvou stupnich; rovnost takou znaéf symbolem

Gy, Gyy gy« v vy Gn L 0y, byy by, ooy ba
Klademe-li az — b, = dj, jsou
2d =0, 2d*+2Zad =0
podminky rovnosti ve dvou stupnich. Rovnost takovd neporusi
se, kdyz ke viem c¢leniim na obou strandch stejné ¢éfslo pti-
¢teme neb od vSech stejné ¢fslo odedteme; taktéZ, kdyZ vSechny
Cleny stejnym ¢fslem ndsobime neb délime. K dané rovnosti lze
jinou ptifaditi neb z téZe vyraditi. Je-li
Gy Ggy G350 0 oy aﬂ-Lbh bza bsi ey bn'a
jest téz
(0 +4ny), (a1 4rg), . « oy (Gn - Ara)
L (b Ary), (by - 4ry), . .oy (bu-2Ara),
znaéf-li 4 libovolné celé éislo a je-li zdrovei
Zdr = 0.

Na tom zaklddd se methoda k utvofenf skupin rovnych
ve dvou stupnich; objasnfme ji pfkladem. Vyjdéme od ziejmé
stejniny

1, 4,2, 312 3,1, 4,
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jejiz rozdily jsou — 1, 1, 1, — 1, a ustanovme hodnoty hovicf
rovnici ‘
: ry— 1, — 7y 41, =0.
Zvolme ku pt. », =r, =0, r,=r, =4 a plitt€me je
k dané stejniné; obdriime tak
' 1,4,6,712, 3,5, 8.
Chceme-li miti rovnost viceclennou, vezméme jinou rovnost
1, 5, 612 3, 17
a znisobivie ji 3mi, pfipojme k rovnosti prvé; tim najdeme
1, 4,6,17 3,15, 18 1. 2, 3,5, 8, 6, 9, 21
¢ili, kdyZ stejné cleny obou stran vynechdme a skupiny nélezité
urovnime,
1, 4, 7, 15, 18 | 2, 5, 8, 9, 21.
(Bulletin de la Société mathématique de France. Tome XVIIL
1889, p. 69.)

Uloha Malfattiova. Tak slove, jak zndmo, dloha: Vepsati
do trojihelnfka tfi kruZnice, z nichZz kaZdd dotykd se druhych
dvou kruZnic a dvou stran trojihelnika. Pdvodce jejf, italsky
mathematik Malfatti (1 1807) uvetejnil ve sborniku Memorie di
matematica e di fisica della Societd Italiana delle Scienze (Mo-
dena, 1803) velmi jednoduché vzorce pro tseky stran pocitané
od vrchold aZ k bodim dotyénym; podal v8ak pouhou verifikaci
téchto vzorcl, nenaznaéiv cesty, po které k nim dospél.

Uloha ta poutala pak pozornost mnohych vynikajicich geo-
metri. Tak GQergonne r. 1810 v I. svazku svych Annales usta-
novil vyrazy pro poloméry hledanych kruZnic; avSak vyrazy ty
jsou tak sloZité, Ze jich ku sestrojeni dlohy uZiti nelze. Steiner
uvefejnil r. 1826 v 1. svazku Crelleova Zurndlu YeSenf synthe-
tické obsaZené v ndsledujic vété, kterou bez dikazu vyslovil:
Sestrojime-li ke dvéma kruZnicim Malfattiovym teénu ve spo-
le¢ném jich bodé dotyéném, dotykd se tato té% dvou kruZnic
vepsanych do trojihelnfkdi, ve které rozpadne se dany troj-
thelnfk p¥i{kami pllicimi dhly jeho.

Vedle téchto vytecnych geometrd zabyvali se tlohou tou
jekté Lechmutz (Gergonne, Annales 1819), Zornow (Crelle, Journal
1833), Schellbach (tam¥e 1853), Mertens (tamZe 1873), Catalan
(Nouv. Annales 1845), Simons (Bulletin de I’Academie de Bel-



48

gique 1874), Pelletrau (Association frangaise 1888) a j. v. Nej-
novéji Lebon pifmym spilisobem odvodil vzorce Malfattiovy; po-
ddme strucné vysledek jeho préce (Solution du probléme de
Malfatti).

' Utijme nédsledujictho oznaceni: a, b, ¢ strany daného troj-
thelnfka, 2s obvod jeho; » polomér kruzZnice vepsané; o', ¥, ¢’
vzdélenosti stredu jejfho od vrchold trojuhelnika; e, 8, ¥ dseky
stran od vrchold aZ k dotyCnym bodim kruZnic Malfattiovych;
o, ', ¥ poloméry téchto kruznic. O veli¢indch téchto platnou
jest rovnice

B +7)"— 26— B+7) + ab+0) — 25 =0

a dvé obdobné pro (¥ + «) a (@ B). Z rovnic téchto, jichZ
men§{ kofeny tloze vyhovuji, najdeme

Bt+y=s—r—a
yFa=s—r—20
et+pf=s—r—c;

odtud pak plynou Malfattiovy vzorce pro «, B, y, kterych ku
snadnému grafickému FeSeni tlohy upotiebiti lze. K zjedno-
dusenf vykonu toho s prospéchem slouZf vztah

¢—wmb—pmg = CEV =

Znajice e, B, y snadné ustanovime poloméry kruznic Mal-
fattiovych; jestif

re
o = at d
8—a

MiZeme koneéné vSechny hodnoty vyjddriti jakoZto funkce
stran, pomnice, Ze jest

a't= —b—c(s—;:—ﬂ at d

Lebon vySetfil téZ feSenf ilohy Malfattiovy pro pifpad, Ze
kaZdd z kruZnic dotykd se dvou stran trojihelnika a tietf sece.
Tu nastane v zdkladnf rovnici kvadratické pouze ta zména, Ze
na misté -}~ kldsti jest —» a 8y rovno vétSimu kofenu
rovnice. Tomu ptiméfené zméni se téZ hodnoty ostatnf. -

(Rendiconti del circolo matematico di Palermo, Tomo IlI. 1889,
. 120).
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Nasobné body krivek racionalnych. Rovinnd ktivka racio-
ndlné ddna jest rovnicemi -

Pt P(E)

UM O

v nichZ ¢, ¥, f jsou celistvé funkce proménného parametru ¢.
Chceme-li vySetfiti ndsobné body takové ktivky, pléme rovnice
dané v podobé

r =

A=zft) —9 () =0
B=yft) — v (@) =0.

Maji-li mnohocleny A, B pfi urcitych hodnotdch x, y spo-
le¢nou mirou mnohoélen C, ktery jest stupné = dle ¢, jest pri-
slusny bod n-ndsobnym bodem kiivky.

‘Tuto podminku, nutnou i dostatetnou, vyslovil Antomari.

(Nouvelles Annales de Mathématiques. 1888, p. 356.)

Krivost krivky integralné. Upozornili jsme v lonském
roéniku éasopisu (str. 36) na methodu ku grafické integraci
prof. Solinem podanou. Déna-li kiivka K’ rovnict y’ =f (@),
slove integrélnf jeji kfivkou kfivka K nrlend rovnicf

y= [ fi)da,
i 1ze ji dle nivodu na.citovaném misté vyloZeného ptiblizné se-

strojiti. PovSimnuti zasluhuje snadné sestrojeni stfedu kfivosti
v libovolném bodé této kiivky, které objevil d’Ocagne.

¥ P e
TR
P
AN
T LRl |
A e T ‘,">#\K
7 2 3" ¥ X

Je-li p bod kiivky integralni, ¢ bod kiivky piivodni a maji-li
oba body v pravouhlé soustavé spolecnou tseCku « = on; ]e -li
ddle m takovf bod osy X, Ze jest mn =1=1 a tudif mgq
rovnobéZno & teénou k¥ivky K v bodé p, jest polomér k¥ivosti
této kfivky v témZ bods

4
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a=+y=> de
¢= 2 Ty
a na vzorci tom zaloZena konstrukce nasledujiei:

V bodé ¢ sestrojme ku kfivce K’ teénu T a v bodé p
ku ktivce K normélu N; v priseétku » teény T a osy X vatyCme
ku X kolmici, kterd normdlu N v bodé ¢ sefe. Zde ku N
vztyGend kolmice protind pn v bodd w a bodem tfm vedend rovno-
bézka ku « stanov v norméle N stfed kiivosti s.

(Nowvelles Annales de mathématiques 1888. p. 438).

Zvlastni plocha 4. stupnd.s

Rudio vySettoval plochy, jichZ hlavni stfedy k¥ivosti ma.JI
geometrickym mistem dvé konfokédlnych ploch 2. stupné; zabyval
se téZ stiredovymi plochami paprskové soustavy 4. stupné a 4. ttidy,
jejiz ohniskovymi plochami jsou dvé konfokédIné plochy 2. stupné.

Zvlastnim ptipadem jest zndmd cyklida Dupinova; u této
ptejdou ony dvé konfokédlni plochy ve dvé fokdlnych kuZelo-
sefek. V pravoihlé soustavé prostorové jsou rovnice jich

E=2 4+ —1=0,
2 2?

¢ =a?—0b2%

Zajimavou jest stfedovd plocha soustavy paprskil protfna-
jicich tyto dvé kfivky, které zastupujf ohniskové plochy soustavy.

Tato stiedovéd plocha jest geom. mistem bodd pilicich
usecky, jich% jeden krajnf bod jest na ellipse E a druhy na
hyperbole H. Pimky vychdzejicf z libovolného bodu hyperboly
H a protinajici ellipsu E tvoff toénou plochu kuZelovou a stfedy
tiseek obsaZenych na téchto pffmkdch stanovi ellipsu os a, b.

Naopak zase stfedy tiseek obsaZenych na paprscich, které
z nékterého bodu ellipsy E vychézeji a hyperbolu H protinajt,
stanovi hyperbolu os ¢, b. Odtud vysvitd, %e uvaZovanou plochu
protng rovina osnovy XY ve dvou ellipsdch, rovina osnovy XZ
ve dvou hyperboldch; veSkeré tyto. ellipsy a hyperboly jsou
vespolek shodny.
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Plocha tato, jejiz rovnice jest
(4a’y® - 4c?2* — b*)?
= 8b%?(a®? -} b%? — 2b%x? — 4a’y? | 4c%?),
mé v roviné YZ dvojndsobnou kfivku elliptickou
4a’y? 4 4c%* — bt = 0.
(Crelle-Kronecker, Journal fiir reine und angewandte Mathematik.
1888, 104. Bd., p. 85).

Obsahujic dvé soustavy shodnych kiivek, ndleXf tato elli-
pticko-hyperbolickd plocha k plochdm posouvéni, o kterych prof.
Tilser v ptedndskach svych na ceské vysoké Skole technické se
stanoviska kynetického pojedndvd. Plocha posouvéni vznikd, po-
hybuje-li se kiivka A tak, Ze vSechny jejf body vytvotruji drdhy
shodné s kfivkou B; tdZ plocha vytvoff se pohybem ktivky B,
jejiz body opisujf dréhy shodné s A. KaZdym bodem plochy
prochédz{ jedna kiivka shodnd s A a jedna shodnd s B.

Zobecnénfm tvah Rudiovych pfichdzime k pozndni véty:

Ddny-li kitvky A, B a je-li proménnd dsetka ab, majici
jeden krajné bod v A, druhg v B, délena bodem ¢ dle stdlého
poméru, jest geometmckym miéstem bodu ¢ plocka posouvdnt ve
smyslu Tilserové.

Prejde-li jedna z kfivek danych v pifimku, jest geom.
mfstem plocha vélcovd; nahradime-li obé kiivky pi{mkami, bude
geom. mistem rovina.

Nekrolog.

KORNEL PLCH.

Jednota nae utrpéla ztrdtu velmi bolestnou. OdeSelf na
vé¢nost jeden z nejpilnéjiich a nejpovolandjiich spolupracovnfki
Casopisu nafeho a zvlaStn! priznivec Jednoty.

Kornel Plck narodil se dne 22. dervence roku 1838 v Je-
dovnicich na Moravé, studoval gymnasium v Brné a vstoupil

4*
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roku 1856 do Fddu TovarySstva JeZiSova. Odbyv mnovicidt
- v Baumgartenbergu v Hornfch Rakousich, zabyval se horlivé
studiem klassickych jazykdi, naceZ od roku 1860 do 1863 konal
podle stanov F¥4du studia filosofickd v Betislavi v Uhréch,
‘kdeZ jest fadovy filosoficky tstav provincie Rakousko-Uherské.
Potom poslén na gymnasium do Bohosudova v Cechdch, kdex
byl éinnym od r. 1864 do r. 1868. Od roku 1869 do r. 1871
véetné odddval se studiim theologickym na université v Inomostf
v Tyrolsku, kde také r. 1871 na knéZstvi jest posvécen. Na to
vyucoval po Ctyfi roky, aZ do r. 1876, mathematice na filosof.
ustavu v Bfetislavi. Pobyv rok v Praze, uciteloval zase po 2 leta
na vy$ifm gymn. v Kalksburku u Vidné a od r. 1879 do r. 1888
v Bohosudové, kde kromé mathematiky po nékolik let i CeStiné
vyucoval. Pro chorobu Zaludeéni bylo mu roku 1888 Boho-
sudov opustiti a v jiznich krajich hledati ulevy. Zotaviv se
ponékud, pfevzal na podzim r. 1888 professuru mathematiky
na gymnasm v Travnfku v Bosné, kde viak propuknuvs$f stard
choroba cinnému Zivotu jeho uéinila konec 23 Cervna 1889.

P. Kornel Plch vyznamendval se po cely Zivot nelimornou
pilnostf a ldskou ku véd4m zvl4ité mathematickym. JiZ na gymn.
broénském, oviem  tehdy némeckém, ve viech tfiddch vynikal
nad spoluzdky své, byvaje vidy prvnim ve t¥fdé. Miluje vidy,
miloval oviem i knihy a uZ jako student kaZdy gro$ vynaklddal
na zakupovan{ knéh, ba Casto i ve vécech nejpotiebnéj§ich se
uskroviioval, by jen knihovnu svou mohl obohatiti knihou novou;
zvl4té pak objedndval knihy Ceské, kde kters jen vySla. Tak
stalo se, Ze jiZz ku konci studif gymn. mél knihovnu nenepatrnou.

Pozdéji oddal se vyhradné a se zdarem studifm mathema-
tickym. Nékteré z praci jeho uvekejnény jsou v Casoplse pro
péstovanl mathematiky a fysiky a to:

Prﬁmérova rovnice ellipsy v podobé vzorce pro zé.éhvé;e
elhptlcké (roé. V.).

Spoleény- spiisob. dokazovdn{ riiznych poudek & vmeﬁ na
zdkladé skracovdni stdlych ~pomérd pmménnym1 vehc),naml
(rod. X.). ‘ :

~ Krati¢keé odvozem vzorcl pro cos (a+ ﬂ) na zakladé sinu-
sové véty (roé. XL.).
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Dréha pohybu rovnomérné zrychleného (roé. XIL).

Troji splisob elementérného odvozeni vzorce pro obvod
ellipsy (ro¢. XIL).

Pozndmky k nekoneénym Faddm (ro¢. XIIL).

O ploském obsahu kruhového vykrojku (ro¢. XIV.).

Odchylka Foucaultova kyvadla (roé. XV.).

O tchylee roviny Foucaultova kyvadla (roé. XV.).

Ptirozeny kyvadlovy stroj a dva nipodobené kyvadélkové
strojky (roé. XVIL). o

Brauniiv trigonometr a jeho upotfebeni (ro¢. 'XVIL).

Néstin Skolnfho vykladu Foucaultovy odchylky (ro¢. XVIL).

Druhy ndstin ékolnlho vykladu Foucaultovy odchylky (roé.
XVIIL).

Redakce fohoto Casopisu chovs jesté rukopis ¢lanku s nd-
zvem: ,Pozndmky ku poctu differencialnfmu.®

Osobn{ povahou byl zesnulf muZem skromnym a tichym,
mysli uSlechtilé a pln privétivé dsluZnosti, za nejvétsi potéSent
sobé klada, mohl-li komu v nééem poslouZiti. Professorem byl
vzornym a v pfedndSkdch svych nad miru jasnym, pro kterouZ

pricinu byl mildckem vSech Zikt svych.

Vypsani ceny.

Krdlovsky sistav bendtsky pro védy, pisemnictvi a uméni
(Reale Istituto Veneto di scienze, lettere ed arti) ve své slav-
nostni valné hromadé dne 19. kvétna 1889 vypsal nékteré cenné
otdzky, mezi nimiZ k ndvrhu schiize ze dne 17. bfezna 1889
tuto: ,Z4d4 se Rukovit dijin mathematickych véd opatiend chre-
stomdtii’ mathematickou obsahujici vytahy z dél mathematickych
ze starého a stfedntho véku, renaissance a doby nové. P¥i téch’
vytazich postacf, budou-li vedle autora, titulu a rozsahu spisi”
uddna vydénf. Konkurrent pak méd pfi kaZdém oddilu udati
motlvy, z kterych viadil jej' do chrestomatle ,

Upozornéni.

Rukovét mé podati struéné a v hrubych rysech formou. i
modernf vyvia- védy; naproti tomu chrestomatie m4 - studus-
jictho uSetfujic mu nutnost vraceti se ku pramentim, uvésti
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ve styk se smySlenim geometri dob minuljch ve formé jeho
konkretni.

Konkurs ostane otevien do 31. prosince 1891.

Ku konkursu jsou pfipusténi Italové a cizinci, vyjma ¢inné
-Cleny krél. dstavu bendtského. Rukopis mbiZe byti psén italsky,
latinou, francouzsky, némecky nebo anglicky a budiZ zasldn vy-
placen sekretariatu tstavu. ‘

Dle obyéeje budteZ opatteny rukopisy heslem, které budiz
zdroveii napsdno na obdlce zapeceténé obsahujici dplnou adressu_
spisovatelovu. Oteviena bude jediné obdlka spisu cenou po-
cténého; vSecky rukopisy ostanou uloZeny v archivu tstavu se
zajiSténim _zatajeni proneSenych usudkii, autorim vyhrazeno
jediné pravo d4ti si zhotoviti opisy vlastnfm nékladem.

Vysledek konkursu bude prohldSen p¥i rocnf slavné vefejné
valné hromadé. Cena obndsf 3000 lir.

Ulohy.

Uloha 1.

Stanoviti kladnou hodnotu z tak, aby ¢isla
546 4 x, 327+
méla nejvétsi spoleénou miru 73. Prof. A. Strnad.

Uloha 2.
Regiti rovnici
cosecx — sec2x = 2.
Ty,
Uloha 3.
V trojihelniku déna jedna strana —a, soudet druhych
dvou —m a thel jimi sevieny «. Sestrojte oba moiné troj-
tihelnfky a doka’te, %e jsou shodné. Prof. A. Sucharda.

Uloha 4.
Dokézati vétu:

Stoji-li dhlopfiény rovnoramenného lichobéZnika na sobé
kolmo a vedeme-li jich prisecikem kolmici k jednomu rameni,
ptli tato ‘druhé rameno. Prof. A. Strnad.
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