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neb tu jest
=14 @—1)a" v=2"—1+@—1)o" d=3g
tedy Uy - u, = 2"+
Uy — Uy + d = 227,
z CehoZ opét ptimo plyne vzorec (2).
Podlé toho jest na pi. pro
n=1 13=1
23 =345,
33 =749411,
n=2 1°=1
B=54+17+49-+}11,
35 =19+421 423+ ...} 35,
n=3 1"=1,
2" =94 114134 ...+ 23,
37=55+57+459 ...+ 107,

Jak patrno, rozeznivd se sloZenf lichych a sudych mocnin
tim, Ze u téchto nepocinaji fady vesmés ¢islem 1 jak u onéch.

Prispévek k vlastnostem ploch mimosmérek.
Napsal F. Machovec.

O kazdé ploSe mimosmérek platf véta:

pMyslime-li st body dotyénymi rovin teénijch, které se plochy
mimosmérek (4) dotykaji v bodech libovolné primky (P), primky
nejvdtitho spddu téch rovin naproti libovolné roviné (M), tvori
tyto primky plochu mimosmérek (B), kterd jest vieobecné stupné 3.
a kterd md za *idict wtvar plochu kuZelovou stupné 2. (C), jejiz
stopou na roviné M jest kruZnice. Je-li vsak rovina M kolma
na té roviné centralné plochy A, kterd prislusi primce P, jest
onou plochou nejvétsiho spddu hyperboloid mimosmérek,*

Abychom vétu tuto dokdzali, mysleme si libovolnym bodem
s 1) pfimku Q|| Pa 2) roviny R'.,.|| s rovinami te¢nymi £ plochy
A v bodech pfimky P. Piimky C, které prochdzeji bodem s
a jsou stejnosmérny s pifmkami povrchovymi plochy B, jsou
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primkami nejvétStho spidu rovin R ... naproti roviné M a n4-
lezeji jako ptimky povrchové ploSe kuzelové C, kterd jest Fidici
plochou plochy B. Jest patrno, Ze ptimky C jsou kolmicemi
spusténymi z bodu s na stopy rovin &' ... v roviné M. Ponévadz
vSak tyto stopy tvoii svazek rovinny, jehoZ sttedem jest priseénik
pifmky Q s rovinou M, jsou paty vSech téch kolmic, &ili piimek
C na kruZnici (kterd onim priseénikem prochdzf). Tato kruZnice
jest v8ak stopou plochy kuZelové C na roviné M a mi tudiz
Fidici plocha kuZelovd plochy B skutecné vlastnost v nadepsané
vété vytCenou.

Budiz k vili dal§imu poznamendno, Ze piimka Q ndlezi
oné ploSe kuZelové a Ze jest pifmkou nejvétSiho spddu jeji
roviny tecné podél této piimky.

O plofe B lze na zékladé privé dokdzaného tvrditi, Ze jest
plochou mimosmeérek, jejimiz dtvary ¥{dicimi jsou: primka P,
s nf soumeznd pffmka 'P plochy 4 a plocha kuZelova C.

PonévadZ jedna z pr¥imek plochy C t.j. piimka Q|| P, jest
plocha témito ttvary uréena stupné tietiho.*)

Je-li vak rovina M kolma na rovinu centralnou, jest pfimka
P ptimkou nejvétistho spddu roviny asymptotické plochy A4,
kterdZ rovina piislusi ku pfimce P. Rovina teénd plochy C
podél pfimky Q jest ndsledkem toho stejnosmérna s onou rovinou
asymptotickou. Z toho ale dile vychdzf na jevo, Ze i pfimka
Q|| *P miZe byti pokliddna za pfimku povrchovou plochy C.

Jest tedy v tomto zvldstnim piipadé na plofe C nejen
pfimka Q stejnosmérnd s pfimkou P, ale i pfimka 'Q stejno-
smérnd s piimkou 'P. Nisledkem toho jest plocha B plochou
stupné druhého a sice vieobecné hyperboloidem mimosmérek.**)
Tim jest nadepsand véta iplné dokizédna.

*) Jest totiz zndmo, Ze jsou-li kfivky fidici plochy mimosmérek stupné

m,, m, & my & ma-li prvoi a druhd kiivka s, spoleénych bodd,
druhd a tietf n & ” »
a tfeti a prvai e 8 " ns Ze jest

stupefi plochy jimi uréené udén vyrazem 2m, m,m;— (m, s, m, s, m,s,).
V nasem piipadé jest m, —=m, —1, m; =2, s, =1, 5, =35, =0.

**) V tomto piipadé jest totiz

m=my; =1, my =1, 3, =s, =1, 3, =0,
tudiz 2m,mymy — (m, 3, -+ m,s, -+ mys,) = 2.
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Ze stopou onéch hyperboloidd nejvétifho spidu na roviné
M jest kruZnice, vychdzi na jevo z toho, Ze hyperboloid mimo-
smérek a jeho tidici plocha kuZelovia protaty jsou kazdou ro-

vinou ve kfivkich podobnych.
' Z véty této vyplyva zndmad vlastnost kosoihlé plochy Sroubové,
7e totiZ plocha nejvétifho spaddu podél libovolné jeji povrchové
ptimky na proti roviné M, kolmé na ose té plochy, jest hyper-
boloidem mimosmeérek, jehoZ stopou na roviné M jest kruZnice.

Prochdzeji tudiZ vSecky roviny centralné kosoihlé plochy
Sroubové osou jeji a rovina M, kolmd na jeji ose, jest nidsledkem
toho kolma na viech téch rovindch centralnych.

Dokdzdna-li jest tato vlastnost kosoihlé plochy Sroubové,
mizZe z nf byti odvozena véta vieobecnd v tomto ¢ldnku do-
kézand, ponévadZ podél kazdé piimky povrchové plochy mimo-
smérek dotykd se ji nekonecné mnoho kosothlych ploch Sroubo-
vych, které majf osy v roviné centrilné plochy mimosmérek
pifslugné k oné piimce povrchové.

Geometrickd uloha.
Napsal prof. Karel Panek.

Md se sestrojiti C&tyrihelnik, ddny-li jsou jedna strana
a prilehlé k né vhly a, «, B, mimo to dalsi podminka, Ze zbjvajici
t’i nezndmé strany jsow st rovny.

Rozbor. Budiz étyrihelnik ABCD iddany :

AB=a, 3XA=e, 3L B=p, BC= CD = DA.

Vedme CX|| DA, AE||DC, ¢fm% obdriime kosoctverec
AECD; spojme dile bod B s bodem E, tu jest A EBC takto
povstaly rovnoramenny, nebot BC = CD = DA = CE. Uloha
by se dala snadno sestrojiti, kdybychom znali bod E. K tomu
konci vedme z libovolného bodu F': F@ || CE a GK|| EA i bude
platiti iméra

BC:CE: EA=BF: FG:GK.

Jeito viak BC = CE = EA, musi BF = FG = GK, t. j.
/A GBF jest téZ rovnoramenny a piimka GK rovnd se jeho
rameni. Tfm jest smér piimky GK uréen a ponévadi AE|| KG,
ustanoven i Zidany bod E.
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