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Piiloha kf}asopisu pro péstovani mathematiky a fysiky.

Pozndmka Kk ¢lanku 0 jisté vlastnosti kuzelo-
secek".
Napsal V. JeFabek.

V predchozim roéniku tohoto Easopisu v, &lanku ,O jisté
vlastnosti kuseloseéek* (str. 494) zevieobecnil pan prof. Dr.
Pleskot v&tu, na kterou dovolil jsem si upozorniti &tenate Caso-
pisu &ldnkem |, Parametrickd vlastnost kuzeloscéek“. (Rod. 41.,
str. 229 a roé. 42., str. 217))

Obr. 1,

Zobecnéni felené jest toto: Jsou diny dvé LkuZeloseéky

L, k,, jeZ se dotykaji v bodech C, D (obr. 1.). Kteryjkoliv bod

A, kuZelosecky k, promitnéme z bodw C, D, resp. do bodi

M, N na kuselosecku k; vedme pak praseéikem T spoleénijch

teéen rovnobétku o s CD éli poldru stredw O tétivy CD.

Tuto poldaru protne prémka CN v. bodé M' a primka DM
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v bodé N', a tu plati véta: Primky M'A,, N A, vytinaji na
CD dsecku M,\N, stdlé délky.

Vétu tuto v uziim smyslu zobecnénou dokézal pan Pleskot
napfed analyticky o kuZelosetkdch /, %, (obr. 2. a 3.), jeZ se
v koncovych bodech spoleéné osy CD dotikaji, tak ze 4, M, || NC,
A, Ny || MD; a pak ji centr. kollineaci ve znénf svrchu uve-
deném rozifiil.

Pifmo a geometricky lze vétu roziffenou dokdzati takto:

Paprsky CA,, DA, projektivnych svazki C (4, ...),
D (4, ...) (obr. 1.) stanovi na kuZeloseice % projektivné fady
bodové (M ...), (N...), které promitaji se z bodd D, C
projektivnymi svazky O (M ...), C (N ...), jejichz vytvarem
je kuzelosetka I, jakoZto geom. misto bodu 4,, v némz se
paprsky DM a CN sekou. KuZelosetka tato dotykd se kuze-
losetek %, &, v bodech C, D; nebot spoletnému paprsku CD
zmindnych svazki pifsluleji paprsky CT, DT dotykajici se téz
kuzelosetky 1, v bodech C, D. Jeito Ctyfthelnik CDMN je
kuzelosetce % vepsdn, protinaji se jeho protilehlé strany CD
a MN v bodé P, ktery je pélem pifmky 4,4, spojujici pri-
setiky A, = (CM, DN), A4, = (CN, D) druhjch dvou piri
protilehljch stran Z toho pak, ze /’ leZi na poldfe C'D bodu 7,
soudime, Ze spojnice A,A, prochdz{ pélem 7. Bud S prise-
tfkem piimek 4,4, a CD. Kuzelosetky %,, &, jsou v centr.
kollineaci dle osy CD a stfedu 7, protez déli spojnici homo-
logickych bodi 4,, 4, osa CD a stied 7' dle stilého dvojpoméru

S84, S84,

TA TA
Z trojthelnfkd podobnych 4A,M,N,, AM'N’ plyne

M,N,. 84,

MN T TA,’
av trmuhelnicich podobnych A 2CD, A,M'N' jest

CD S4,.
ST N ‘TZ’
délenim téchto umér bude

" M,N, __ SA4,_SA4,

o ch 1‘71 T4,
Sli e M, N, = kCD.

=k

=k
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V rovnici této je % hodnoty stdlé a téz délka CL kon-
stantnf, protez je téz tselka M N, délky stalé a nezdvislé
na poloze bodu 4, v kuZzelosetce kl

Je-li CD = 2a, spoletnou osou (primérem) kuzelosetek
ky &y, je téz CD osou (primérem) kuZelosetky /,. Druhé polo-
osy (priméry sdruzené) budtez (obr. 2. a 3.)

UB=0B'=1%, 0B, =— 0B, =b,, OB, =— OB, =,.
V tomto piipadé jsou 4,, 4, homologickymi body a CD osou
affinnich soustav =, 3, v nichz kuzelosetka %, je affinné pfi-
druzena ku 7,. Homologickymi body soustav =,, =, jsou téz
body B,, B, (obr. 2.), jsou-li %, %,, %k, ellipsy, anebo B,, B',,
jsou-li %,, £, ellipsy a % hyperbolou (sestrojeni ponechivé se
ttendfi). Nebot prijde-li 4, po %, do B, (obr. 2.), piijde téz 4,
po k, do B, nebo B',. Jsou-li viak ,, k, hyperboly a & ellipsa
(obr. 3.). nebo %, k,, &, hyperboly (sestrojeni zistaveno &tenafi),
pak jsou v prvnim pipadé B,, B’, a v drubém B,, B, body
homologickymi. To vysvitd z toho, Ze jsou v prvnim p¥ipadsd
hom. pfimkami spojnice C'B,, CB’; a v druhém CB,, CB,. protoZe
jsou rovnobézny s piislusnymi homologickymi asymptotami «,, v,
hyperbol Z,, &,; protinaji tudiZ spojnice fetené smér affinity OB
v bodech homologickych — jak jsme tvrdili.

Podobné trojihelniky 4,3/, N,, 4,CD dévaji Gamé&ru

M,N, __ S84,
CD — 54,
a ze '
S4, 0B, b, S4, _0B, _ b
SA UB -—+ (bl‘ 2), SA ‘OBT,B——E(OI)I'. 3),
je téz
M, N,
D i‘ b,

kdez platf hotejsi nebo dolejsi znaménko dle toho, jsou-li S4,,
Sd, sméru stejného (obr. 2.) nebo protivného (obr. 3.).
Pohybuje-li se bod M po kuZelosetce %, stanovi projektivné
sdruzené paprsky CM, DM svazki C (M ...), D(M...) na
OB projektivné fady (E...), (F'...), které jsou v involuci,
nebof polftdme-li bod E k fadé druhé (F'...), znalice jej
15*
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F', pak paprsek DF' stanovi na % bod M’ soumérny k bodu M
dle osy OB, tak ze paprsek CM' soumérny k paprsku DM dle
OB urtuje v fadé prvé (E...) bod E’ splyvajici s bodem F
Je-li % ellipsou (obr. 2. a 8.) a pkijde-li bod # do bodu B,
sjednotf se s nfm téz body E, F, prolez je B jednim samo-
druznfm bodem involuce a O jejim sttedem. Tym# zpdisobem
lze dospéti k druhému samodruznému bodu B‘. Jeli viak &
hyperbolou (sestrojenf ponechivd se &tendii) a stane-li se M

Obr. 2. Obr. 3.

jejim bodem ub&Znym jednim nebo druhym, sjednoti se bod FE
s bodem B a bod F s bodem B' anebo naopak; nebot paprsky
v téchto meznich polohdch, jsouce rovnobdiny s jednou nebo
drubhou asymptotou hyperboly %, prochdzeji resp. body B, B
nebo naopak. Jsou tedy B, B’ jednou druZinou involuce, jejiZ
bod centralny ptli délku BB'; samodruzné body této involuce
jsou imaginirni. . '
Mame tedy, je-li %

1 ellipsou (obr. 2. a 3.), 2. hyperbolou (obr. nenf se-
: _ strojen),
OE . OF = 0B* = + b* OE.OF=0B.0B' = —*
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Je tedy v prvnim pifpadé potence b kladnd, v druhém

zépornd — b2
Predpokladejme nyni, Ze
a) ellipsy -(obr. 2.).

- Pfijde-1i bod M po kuzelo-
setce £ do bodu M, v némiz
ji CB, po druhé sele, splynou
body A,, 4, a téz i body I,
F resp. s body B,, B,, které
ndém poddvaji jednu druZinu
involuce o stredu O a po-
tenei 5%

L je ellipsou, a budtez %, &,

- b) hyperboly (obr. 8.).

- .Ptijde-li bod M po kuzelo-:
seéce & -do.bodw M", v-ném%
ji CB, po druhé sete, stanou
se A;, -A, GbéZnymi body hy-
perbol 7, k,, proteZ je spoj-
nice CM*" rovnob&Zna s asym-
ptotou w, a spojnice D.M"
s asymptotou w,. Prochazi tudiz
DM* bodem B,. Splynou tedy

| body E, F resp. s body B,, B,,

které. ndm, poddvaji jednu dru-

| Zinu involuce o stfedu U a po-

tenci 02,

Je tedy v pi'ipadech a), b)
OB, . 0B, = b*,

eili

by« by = b2
Obdobn& lze k témuz vysledku dospsti, znadf-li 4 &slo

zdporné, a je li £ hyperbolou.
Difve jsme obdrzeli

M\N, _

ﬁ

[ . :
Vyloutimeli b, z poslednich dvou rovaic, bude

MN,
.CD —

b2
b‘l)»

a znamendme-li CD = 2q,, dostaneme

M N, =
Je-li % kruhem, je b = a,, prolez
COMN, =2

a

2u, b?
BT

1

znatf dvojndsobny parametr kuieloseéky k.
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