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(KL) = p lezi na kiivkéch A, B; je to ziroveidr doty¢ny bod
tetné roviny m na plofe ¢% KuZele x» p maji mimo = jesté
spoletnou tetnou rovinu obsahujiei piimku 2z = Y; jeji dotyiny
bod ¢ na ploge @2, ziroveii priselfk kiivek 4, C, obdriime
obdobng jako prve bod p. Body p, ¢, w, jez nileZeji kuZelosetce
4, prolozme rovinu a sestrojme jeji pronik 4 s kuZelem x. Ob-
dobnd stanovime i k¥ivky B a C, a z téchto tif kuzelosetek
zndmym jiZ zpdisobem plochu ¢? samu. Rovina & d4 posléze
druhou plochu tloze hovief. Analogickym zplsobem Fedime
i piipad specidlni: sestrojiti paraboloid dany Sesti rovinami
tetnymi a smérem osy.

Nova interpretace Cauchyovy Vety
Napsal Bohuslav Hostinsky.

1. Budiz 7 (x) jednoznatni a spojitdi funkce redlni pro-
ménné 2 v intervallu a =< x =< b. Arithmetickjm stiedem
A [f] hodnot f(x) v tomto intervallu nazyva se iislo

1" Eo—— 1,
AL ]=lim- 3 f (a+7.b—a)=b—_—a/f(x)dx. )

Geometrickym sttedem G [f] hodnot f(z) (jeli f(z) =|= 0 pro
kazdé z) v témZe intervallu nazveme &fslo

g 2N\ ko
G[/]_Egolgl\/f(a—{- . b——a).
Logarithmovanim posledni rovnice oberime

5= ‘a):AUng], @)
[f] — eA[log!].

2. Oznatme nyni symbolem f(z) analytickou funkei kom-
plexni promé&nné z jednoznaénou uvnité i na obvodé kruZnice C'
sttedu 2 =2, a o poloméru »; piedpoklddime, Ze f(z) nem4
v tomto oboru #4dné singularity ani nullového bodu.

Jest zndmo, Ze f(z,) jest arithmetickym sttedem A [f]
‘hodnot f(2) na obvodé kruZnice C; zavedeme-li totiz v Cau-

n=aw
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chyové integrilu )
Ly — 1 f(z
f(d‘))—-g; 5—20 dz
C
misto z redlni integratni proménnou ¢ rovnicemi
2 — 2, =vrele, dz = irély do,

vychédzi vzhledem k formuli (1)
2
1 .
S @) =g 7 (e + reis) dgp = A[£]")
0

Lze vSak dokdzati, Ze f(z,) jest ncjen arithmetickym,
nybré 1 geometrickym st¥edem hodnot f (2) na obvodé C. Nebof
geometricky stted G [ f] jest dle (2) urien rovnicf

log G [f]= 4 [log £]= lim 7115 log f (2 + réa)
P34

1 flog f(2) dz

= ————=1log f ()

T 2m z2—z,

a tedy ’
G 1=F (%) = A[f] (3)
Pri vypoltu log G [f] jest tieba voliti urditou vétev
mnohoznatné funkce log f (2); kazdd vétev jest uvnitf i na
obvod® C jednoznatnd. Kdybychom zvolili vétev jinou, obdrzime
pro log G [f] hodnotu, jez se bude lisiti od hodnoty dfive vy-
poitené o celistvy ndsobek 2mi; geometricky stfed G [f] jest
vzdy urfen jednoznalné.

3. Odivodnéni rovnice (3) zaklddalo se hlavné na tom,
ze log f (2) jest analytickou funkei komplexnf prom&nné

s =z -+ ty;
proto jest log f (2,) arithmetickym stfedem hodnot log f (¢) na
obvodé C. Tato véta — a tedy ani rovnost stiedd arithmetického

a geometrického — neplati pro redlni potencidly « (x, y) a
v (@, y), z nichZ jest dand funkce f (#) slozena dle rovnice

J(&) = u - .

*) Znaky 4[] a G[f] vztahuji se v dalsim vidy k hodnotim f (7)
na obvodé C.
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Tak na pf. harmonickd funkee # (z, y) nabyvd ve stiedu kruz-
nice hodnoty, kterd se rovn4 arithmetickému sttedu hodnot na
obvodé kruznice; ale log w neni harmonickou funkef proménnych
z a ¥, a jeho hodnota ve stiedu kruZnice nerovnd se arithme-
tickému stfedu hodnot na obvodé.

Poloha dvou sdruzenych polar v linearnim
komplexu.
Napsal Dr. Jos. Klobougek.

Sturm ve zndmém dile svém?!) stanovi &etné metrické
vztahy, které vazi -polohu dvou sdruZenych polir k zdkladnim
utvarim linearnfho komplexu. Ne&které z téchto vztahi daji se
jestd urtitdji vymeziti a i zjednodufiti; ponévadz pak i Zin-
dler ?) podobnym zpisobem o poloze dvou polir v lin. kom-
plexu se zmifiuje, pokusil jsem se o to polohu tuto blize vy-
Setfiti a vysledek v krdtkosti uvddim.

Jmenujme % paprsek kolmo protinajici dvé sdruzené poldry
I, V' a osu komplexu @ a budiz dile u nekonetn& vzdilend
piimka roviny kolmé k a. VSecky piimky povrchové, soustavy
l, ', pravoihlého paraboloidu P obsahujictho pifmky aull’/ jsou
sdruzenymi poldrami v daném komplexu, jsou-li téZz korrespon-
dujfcimi pfimkami v involuci (aw, 1), Piimky druhé soustavy
paraboloidu P jsou paprsky komplexu protinajici kolmo osu a 3),
k nimZ nalezi i paprsek 7. .

' Budtez ddle p, ¢ délka nejkratsi pritky mezi osou « a
kteroukoliv pfimkou a thel této pfimky s osou a.

Vzhledem na zdkladni vlastnost linearniho komplexu, Ze
translaénim a rotatnim pohybem kolem osy a d4 se sdm v sebe
pfevddséti, omezme se jen na pozorovani paprskil resp. poldr,
jez kolmo protinaji paprsek k. Délku p lze potom méfiti na
paprsku % od bodu A = (ha) kladn& a zdporné v mezich

1) R. Sturm: Die Gebilde ersten und zweiten Grades der Linien-
geometrie ete. I. 1892.

2) K. Zindler: Liniengeometrie mit Anwendungen 1. 1902.

8) Sturm: Die Gebilde 1. pg. 83.
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