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n*(1 + 1) =? (10)
z nichZ jen tfeba vylouditi pomocf rovnice (2) velidiny r a 7
aby se obdrZela differencidlni rovnice hledané trochoidy.
Podobné zjednoduseni moZni provésti pro ten pifpad, Ze
se hledd pidice néjaké kiivky, jejiZz trochoida jest pi{mka.
Neb zvoh’me li i tu pifmku tuto za osu tsecek, bude

n=0, =0,
nacez ze soustavy rovnic (7) a (8) obdrZime jednoduché vzorce
rl
- yl = Ti ‘ (ll)
y=r (12)

jejich geometricky vyznam jest tak patrny Jako v piipadé pred-
chazejicim.

0 vzorei vyjadrujiefm plochu trojihelniku pomoei
stran jeho.
(Podle Baltzera podéava dr. F. J. Studnicka.)

‘Znal-li a, b, ¢ strany trojihelnfka a s polovinf obvod
est p locha jeho o uréena vzorcem
A =s. (—a)(s—Db)(s—ec),
coZ ponejprv se vyskytuje ve spisech Heronovych, jichZ alexan-
drin§tf uZivali co kompendia praktické geometrie a povaZovali
za doplnék elementl Euklidovych, jaki Letronne a Martin
dokézali.

Poucka tato obsaZena jest v Heronové geodaesii bez dﬁkazu,
v uplném spisu geodaetickém mepl Oiomrges s ditkazem, jejz
Venturs r. 1814 (Com. sopra le storia e le teorie dell’ ottica t.
1.) uvefejnil, nadez v pivodnim znénf od Vincenta (Notices et
extraits de MS. de le bibl. impér. t. 19, IL. pag. 286) a Hultsche
(Heronis reliquiae p. 235 a Zeitschr. f: Mbth. IX. p. 225) byl
uveden. i

Jiny stary dikaz této pouéky sdélil podlé Pacioliho ve
své trigonometrii (p- 109 a 374) Pfleiderer. Dikaz tento, jejZ
Venturi nalezl u Leonarda Pisana (Practica geometriae 1220;



254

ed. Boncampagni p. 40), jest velmi jednoduchy a zasluhuje, aby
se ho vice vifmalo, nezli se dosud déje.
Znadf-li v trojihelniku ABC (ob. 80) stredy kruhdi ve-
psanych D a D', poloméry jejich d a @ a délky teten
AE = AF—=a, BF=BJ =8, CE=CJ =y,
AL=AK =o', BH=RK=§, CH=CL=1'.
a s polovi¢nf objem, tu plat{ patrné
atpty=s, o' —pf —p =s—a,
nadeZ snadno si zjedndme, spojime-li prvni rovnici tuto jednou .
s y=—a—2f, na to s « =& — p, vzorce
e=8s—a, f=s—0,
a spo;fme—h podobné druhou rovnici predeslou jednou s f'~+y'=a,
podruhé s a’— =0, takté? vzorce
a'=s f'=s—e;
a ponévadi AED QO AD'L, bude
d:d'=a:a
- a mimo to, ponévadz DFB () BKID', podobné
d:p=p'4d, '
"z kterjchZto dvou srovnalost{ jde déle
o d2 —a ﬁ ﬁl
aneb’ dosadlme-h zndmé hodnoty za e, o/, f, §/, .
sd‘:(s—a)(s——b)(s-—-c),
povédZfme-li kone¢ns, 7e
ADB+ BDC~+-CDA =4
tedy ad == bd - cd =24,
z éehoi snadno si %jedndme
A* = d’s?,
obdrZime koneéné, pouZivie ptedposledntho vzorce,
: A* = s(s—a) (s~D) (s—o).
Zirdven tu obdrZfme pro thly jeité vzorce zndmé
4 d B_ d cC_ d
We=i—a WeTi—p Yo Ti=¢
. Méné jednoduchy jest diikaz Herondv, v némZ se pouZivi
misto sttedu D’ bodu proti A leifctho v kruhu vepsaném. Po-
dobnfch pomficek uZfvd téz Euler .(Variae demonstrationes in
Nov. Comm. Petrop. 1), aby dokdzal vzorec pro 4 BIliZ¥{ po-
mibcky volil Castillon, jehoZ dikaz opakuje Baltzer v Elem. der
Math. II. pag. 122. .
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Ostatné sotva byl vzorec svrchu uvedeny spiisobem tim
vynalézen, jaky shleddvime u Herona, Eulera a Castillona; nej-

spiSe pii§lo se k nému pouhym poétem, nikoli ale cestou geo-
metrickou. Neb znidmd pocetni dedukce pro 4%, jakou shledd-
vime u Newtona (Arithm. universalis probl. geom. 11.), a od té
" doby v rozmanitych knihdch uéebnych, zaklddi se na tkonech,
kteréZ byly starym geometriim velmi dobie zndmy. Kterdito
domnénka jesté tim vice nabyvd vahy, povdiime-li, Ze staif
Indové (Brahmegupta- v VI stol. po Kr.) obdobny vzorec pro
plochu trojihelniku do kruhu vepsaného znali.*) A Ze by indict{
geometrové byli neodvisli od Feckych predchiided, nelze vice
tvrditi od té doby, co Albrecht Webr svjmi piedniSkami o lite-
" ratufe indické opak toho dokédzal; nejspiSe se ku vzorci pro
. étyrithelnik platicimu p¥islo poétem podobnym tomu, jaky se
provadi pii-trojihelniku.**)

Zajimavé jsou téZ poznimky, .jeZz prof. Mobius pii svych
predndskach r. 1840 o vzorci pro 4* ucinil.

Ponévadz plocha jest co do znameni neodvisld od oznalenf
stran, musi byti 4% funkei veli¢in a?,5%,c¢* a sice soumérnou
i stejnomérnou. Plocha ABC stane se 0, lezi-li body 4, B, C
na jedné pifmce, plati-li tedy podminka .

BC+CA+ AB=0.

Je-li tedy 4* cehstvou funkei veli¢in a, b, ¢, musf se déti

déliti trinomy
a+b+c, a—b-tc, a+b—c a—b—c _

a tudiZ i soucinem téchto vyrazii aneb miti od a, &, ¢ neodvisly
pomér k -determinantu soumérnému

a,b,c, o0

b,a, o c

e, 0,a,b|

0,¢,b,a
(Berichte iiber dxe Verhandl. der k siachs. Gesellsch. der Wiss."
zu Leipzig, math. phys. Classe, XVII. Bd. 1865. pag. 3.)

*) Porovnej feSenf 7. tlohy mathematické v III. sefitu tohoto éasopisu
na str. 153 od K. Zahradnfka uvefejnéné, Jakoz i. pozndmku na str.
154. ptipojenou.

wk) SrovneJ »Arneth® Geschichte der reinen Mathemo.tlk, pag. 145 et seq
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