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Z toho nasleduje:

Z obou redlnich harmonickych ktivek syzygetického svazku
jedna md ovdl, druhd jest bez ovilu.

Cyklus postupnych Hessian Fadu lichého nemiize byti
sloZen z kiivek redlnich.

Nova konstrukee plochy druhého stupné z deviti
te¢nych rovin.

Poddva vladni rada prof. Vine. Jarolimek.

Dané roviny budteZ oznaleny Cislicemi 1, 2,...9, plocha
74dané @2 Stanovme priisetnici kterychkoli dvou rovin, na pf.
12 = P, a prolozme piimkou P sborcenou plochu 2. stupné
€%, kterd se dotykd dalSich Sesti rovin, tfebas 3,...8. Plocha
tato je stanovena s dostatek, protoZe povrika P zastupuje t¥i
podminky. Plochu &% sestrojime takto. Stanovme promitky plochy
&% z bodli (345) =, (678) = s. Budou to dvé kuZelové plochy
2. stupné »2, 1%, jez maji dvé spoletné roviny tetné &, %, obsa-
hujici spojnici s = O; nebof pfimkou P prochézeji dvé teiné
roviny ku ploge sborcené &% jez dotykaji se i ploch x%, 22, Ale
i rovma (Pr) =0 je tetnou rovinou plochy &% tedy i plochy

; kuZel »? tudiZz dotykaje se rovin 3, 4, 5, g, nilezi k osnové
kuZelfl o spoletném vrcholu », ur¢ené témito &tyimi rovinami
tetnymi. Osnova tato promitd se z pfimky O rovinovou involuci
I, jiz druZina £, u nédlezi. Involuce I je stanovena druZinami
rovinovymi u u, v,v, jimiz se prisetnice (34, bo), (35, 4¢)
— jakoZto dva degenerované kuZele v osnové obsazené —
z piimky O promitaji. Je-li ddle rovina (Ps) = o, bude kuZel
A? nélezeti osnové kuzeli (6780), kterd se promitd z piimky
O involuci rovinovou J; tato pak je ddna druzinami z,7,, 1,4,
jimiz se prisetnice (67, 8¢), (68, 7o) z piimky O promitaji.
Roviny &, n sestroji se nyni spoletnou druzinou obou involuct,
I, J, dile pak kuZel x=* z péti teénych rovin 3, 4, b, & 7,
jdoucich bodem r, a kuZel A% z tetnych rovin 6, 7, 8, & 7,
protinajicich se v bodé s.

Plocha sborcend &2 je déna piimkou P a tetnymi kuZeli 2%
A%; plochy #%, 1* maji dvé spoleéné roviny tetné &, %, a piimka

24*
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P dotykd se ploch %% 1%, lezic v te¢nych rovindch jejich o,
resp. 6. Konstrukce plochy &% jest nyni jiz snadna. ProloZme
ptimkou P libovolnou rovinu y, a sestrojme kuZelosetky K*, L2,
ve kterych y, sele kuzele x%, A*; kiivky K2, L* maji spoletné
teény 7,00 = P, 7,€, 7,7, dotykaji se tedy jesté ctvrté piimky
N,, kterd protinajic P a dotykajic se x* A% lezl ve tiech
teénych rovinich plochy &% jest tudiz v ploSe &£® obsaZena. Se-
strojime-li jeSté v dalSich rovinich p,, y;, poloZenych p¥imkou
P, dvé povrsky N,, N,, mizeme pak sborcenou plochu &2
(obecné hyperboloid) sestrojiti z fidicich mimob&zek N, N,, N, V).

Ze plocha &° dotykd se netoliko rovin 3—S8, nybrz i rovin
1, 2, obsahujic povrsku 12, je samoziejmo. Analogicky sestro-
jime jedt& druhou plochu sborcenou w® urtenou na pi. pifmkou
13 a tetnymi rovinami 245678, kterd tudiz dotjkd se i rovin
1, 3; dile pak ku plochdm &%, ®® rozvinutelnou plochu oba-
lovou 4. tifdy =%, kterd dotykd se patrné rovin 1—8. Plochy
&%, ©® uréuji osnovu ploch 2. stupn&, z nichz kazd4 plochy =*
podél urtité kiivky se dotykd. Ku plofe n* a k dané roviné
9. poloZime teénou plochu ¢?, obsaZenou v osnové (s’w?), takto.

1) Pfimky N muizeme vyhodneéji strojiti (bez dalsich kuzelosecek
mimo K2, Z2, které budteZ jednou pro vidy zobrazeny) takto: Vytknéme
na ptimce P bod 7, a vedme jim ku K2, Z2 po jedné te¢né mimo P;
kazd4 s pfisludnym vrcholem r, resp. s, uréuje te¢nou rovinu jednoho ku-
zele, a priise¢nice obou téchto rovin teénych da povrsku N, jdouci bo-
dem ny. —

Dodatek. Geometrické misto I' primek, jeZ dotjkajice se kuZeld =2.
A3 souc¢asné, protinaji zaroven libovolnou piimku 7, ktera ploch =2, A2 se
nedotyk4, je sborcend plocha stupné 2.1 . 22 )2: 8ho. Maji-li viak =2, A?

P »2 22

dvé spoleéné roviny te¢né &, 7, a dotykd-li se pfimka P kuzeld =2, A2,
jako nahofe, na pf. v bodech w», u, rozpadd se geom. misto I' v hofejsi
plochu sborcenou 2. stupné 2, dale ve dvojnou rovinu (Pus) == o, kterd
sete kuZel »2 v kfivee R2, jejiz vedkeré tedny naleZeji I' (vypliiuji svazek
paprskovy 2. tfidy), rovnéZz ve dvojnou rovinu (Pvr) = ¢, kterd sete kuzel
1% v kiivee S2, jejiz veskeré te¢ny jsou v I’ obsaZeny, dédle v rovinu &,
v niZ lezi svazek paprskovy 1. tkidy o stfedu (& P)==«, jehoZ vSecky pa-
prsky hovi podminkdm, a kone&né v rovinu 7, obsahujici svazek 1. tFidy
o stfedu (y P) =y, jenz tolikéZ v I jest obsaZen. tak Ze skute&né soudet
stupiit 24+ 24+ 24 14+ 1 =8. — Dotykd-li se sice pfimka P obou ku-
zell, ale nemaji-li tyto zddné spole¢né roviny teéné, rozpads se I' ve dvojné
roviny (Pus), (Pvr) a v urcitou sborcenou plochu stupné &tvrtého.
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Vytknéme v roviné 9. libovolné ¢tyfi pfimky prochdzejici jednim
bodem v; z nich promitd se osnova ploch (&%0?) involucemi ro-
vinovymi. Kazdd involuce jest urfena dvéma druZinami rovin
tetnych, jeZ zvolenou pifmkou ku plochdm &%, ©* prolozime.
V téchto Ctyfech involucich stanovme k roviné 9. piidruZené
roviny 9, 9%, 9, 9“ a k témto péti rovindm, jeZ prochdzeji
bodem v, sestrojme telny kuzel 2. stupné, ktery dotykati se
bude zddané plochy ¢? podél urtité kuzelosetky M?2. I tuto lze
konstruovati snadno: vytkneme v rovingé 9. mimo v jesté tfi
body v,, v,, v;, z nichz zddné dva nelezi s bodem » na jedné
piimce, sestrojime z vrchold ¢,, »,, v, obdobné dalif tii ku-
zele tetné ku ¢?, a prolozime spojnici vw, spoletné teéné ro-
viny ke kuZelim v, v,, jichZz dotyéné piimky protnou se na-
vzdjem ve dvou bodech kiivky M% KuZele v,, v, daji s kuZelem
v analogicky dal§i ¢tyfi body kuzelosetky M2, &mz tato je sta-
novena. Opatiime-li si pak tymZ zplsobem je§té kuZeloselky
R?% 8% podél nichz se kuzele v, v, plochy ¢* dotykaji, do-
spéjeme k tloze s dostitek zndmé, proloziti plochu 2. stupné
¢? danymi tfemi kuzelosetkami M2, R? S?% z nichZ kazdé dvé
se protinaji (ve dvou bodech redl. ¢ imag.).

Z konstrukce plyne, Ze osmi teénymi rovinami jest obecné
rozvinutelnd plocha 4. tiidy =* s dostatek urtena '); kdyby tedy
devitd rovina dand byla nahodile feénou ku plose =z*, bylo by
vysledki o', t. vSecky plochy osnovy (¢*w?%). — Ze tlohu
dudlni: danymi deviti body proloziti plochu stupné druhého,
FeSiti lze komstrukei reciprokou, je samoziejmo.

Pripad specidlni. Prochézi-li pét z danych rovin, na pf.
1, 2, 3, 4, 5 tymz bodem r, sestrojme k témto rovindm teény

') Predpokldddme ovSem, Ze roviny 1...8 netvofi tak Felené »>sku-
peni osmirovinové< (ném. dle Reye »assogiierte Ebenen<), jehoZz kazda ro-
vina jest uréité zdvisld na ostatnich sedmi rovinich. Takové skupeni tvofi
osm spoleénych rovin teénych ke tfem nerozvinutelnym plochdm 2. stupné
al Byt jei nendlefi k téfe osnové ploch, t. j. rozvinutelnd obalovd
plocha 4. tfidy ku plochdm «? $2 neni zéroveii plochou obalovou plochy
72. Kdyby roviny 1...8 takové skupeni tvofily, stanovily by co! rozvinu-
telnych ploch 4. tFidy #%. — Dudlnim tuivarem jest »sxupeni osmibodové«
(assoziierte Punkte), sloZené ze spole¢nych prisedikéi tii ploch 2. stupne,
které nendlezi k témuz svazku.
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kuzel 2. stupné x2%, déle prisetfk rovin (678) = s, spojnici
rs = P, pfimkou P tetné roviny £, % ke kuzeli »?, a k ro-
vindm 6, 7, 8, §, n telny kuZel 2. stupné 2. Vytknéme nyni
v roviné 9. bod v, poloZme jim po dvou tenych rovindch ke
kuZelim =% a 4%, k témto pak ¢tyfem rovindm a k roving 9.
tetny kuzel 2. stupné wu® Takovym zplsobem lze si opatfiti
libovolné mnoZzstvi teénych kuzeli ku plose ¢2 z téch pak tfi
kuzelosetky na plose ¢* jako nahofe. Obalové plocha =¢, urtend
rovinami 1. . .8, rozpadd se v tomto piipadé ve dvé kuzelové
plochy stupné druhého, totiz % a A%

0 ploSe rotacni, vytvorené otidcenim Sroubovice.
Napsal Dr. Fr. Kadefavek.

Ve svém Geometrisches Port-Folio uvdadi Quido Schreiber
co piiklad rotatnich ploch plochu vzniklou otd¢enfm Sroubovice
kol pfimky rovnobézné s osou této k¥ivky. Ptfihlédnéme blize
k této plose. Bud déna &roubovice § o ose O a stopd p, pravo-
tolivd; otalejme ji kol pfimky R || O, R zvolme tak, aby bod
p a body O, a R,, do nichz se pfimky O a I promitaji (obr. 1.),
lezely v jedné piimce. Na kiivce § vytkndme si bod ¢ a hledme
gestrojiti jeho rovinu te¢nou ¢, aniz bychom uzili merididnu.
Prolozme si bodem ¢ teénu 7' k Sroubovici § a te¢nu 7” k rovno-
bé%ce nasi plochy, kruZnici to K; pfimkami 7 a 7" jest tetnd
rovina stanovena, stopu jeji P® urtime, vedeme-li ji bodem pt,
stopou to piimky 7 urfenou evolventou E kruZnice S,, rovno-
b&zné k piimce 7. Vytknéme si na ose O froubovice S bod v
ve vzdalenosti rovné redukované vydce »° Sroubovice § od pri-
métny a vedme jim ptimku vz rovnobéznou s tetnou 7. Stopa 7
této piimky spad4 na pidorys S, kiivky S.

Vedme bodem s pHimku =s || P7 || T”; s jest stopa roviny
bodem v rovnobézné k roviné tetné na&i rotaénfi plochy v bodé ¢
Sroubovice S sestrojené. Spojme ¢, s bodem R,, pak mv, == v,1,,
ns | t,R,, z tehoz plyne, ze vedeme-li bodem v, piimku
v,s | v K, jsou A mv;s a A ¢, R shodny a proto

v—lgj:_ v, R;.
Z toho jest patrno, Ze stopy veSkerych rovin vedenych bodem
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