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Poznamka k teorii eliptické sextiky.
Napsal L. Godeaux, prof. university v Liége.

Ve svém &lanku ,,Prispévek k teorii ehptlcke sextiky “ (min.
ro¢nik tohoto Casopisu, str. 34) nalezl ‘prof: B. BydZovsky n&které
vlastnosti zvlastni linedrni soustavy hypereliptickych sextik.
Ukézi, jak se dojde jednoduse k tymZ vysledktm uZitfm znamého
zobrazeni kubické plochy na rovinu.

1. Budiz o rovina, |Cg| lineidrni soustava oc® rovinnych
sextik ireduktibilnich 8 osmi pevnymi dvojndsobnymi body
A, 4,, ..., Ag. K soustavé | Cg| dospsdje se, jak zndmo, uZitim
Bertiniovy involuce ;. Vztahnéme projektivné rovinné kubiky C,,
prochézejici Sesti body A,, 4,, ..., 4, na roviny prostoru. Tak
se obdrzi, jak znamo, kubickd plocha F, jejiz body odpovidaji
biracionalné bodtm roviny w. Okolim prvého fadu bodit 4,, 4,, . ..

., A odpovidaji body piimek a;, as, . . ., @, plochy F.

Budtez A,', Ay’ body plochy F, které odpovidaji bodim 4,, 4.
Rovinnym sextikam Cg odpovidajf na ploSe F' prostorové sextiky I
rodu dv&, vytaté kvadrikami, které se dotykaji plochy F v bodech
A4/, A . Rovinné- kubiky C; prochazejici osmi body A4,, 4,, .. ., 44
prochaze]i tudiz devatym bodem. B, o n&mZ pfedpokliadejme, Ze
nesplyne se Zidnym z pfedchozich osmi. Bod B, ktery odpovida

“bodu B na plode F, je tretf prise¢ik spojnice 4, A, s B plochou F.
- "Budte a,, a4, § tedné roviny plochy ¥ v bodech A/, A a B'.
UvaZujme rovinu y proghézejici body A,’, 4, a kuZelosedku I},
kterd se dofyké v tdchto dvou bodech a v tfetim bodu P’ pra-
seku (¥, y) plochy F" s rovinou y. Je-li # tené rovina plochy F
v bod& P’ dotyké, se kuZel, ktery promitd kuelosetku I'y z bodu
(a;aqm), ploohy F v bodech A , A¢', P'. Kvadriky vepsané tomuto -
" kuZeli podél kuZelosetky I'y dotyka]f se tedy F vbodech 4., 4, P’
a protinajf tuto plochu v eliptickych sextikdch I'y majicich v t&chto
bodech  body dvojnésobné. Témto kfivkdm I’y odpovidaji v o
k¥ivky C, majici devaty dvojnisobny bod v bod& P, odpovida-
“jleim bodd P’, a tvokel svazek Halpheniv (t. j. svazek sextik
8 devatym bodem dvojnésobnym). Geometrickému mistu devétych
gzgjnalgobnych bodu knvek C, odpovidé tedy na F geom. mfsto
‘i 4 h
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Na kfivee (F, y) lezi teénové body bodi 4., 4, P’ v pf¥imce,
jezto v té&chto tfech bodech se kiivky dotyks kuZelosetka (podle
zndmé véty z teorie kubické kfivky). Budiz P” te¢novy bod bodu P,
Z teorie kubické kiivky je zndmo, %e bod P” je také teénovy bod
bodu B’. Je tudiZ geometrické misto bodu P” prisek (F, ) plo-
chy F s rovinou g, ktera se dotyka plochy v bodé B’. Z bodu P”
lze vésti ke kiivee (F,y) tii te¢ny, jichZ dotyéné body jsou -jiné
nez bod B’. Tyto body leZi na konické poldfe I'y;’ bodu P” vzhledem
ke kfivee (F, y) .Leii tedy body P’ na geometrickém mist& téchto
kuZelosedek Iy, kdyZ rovina y se otaéi kolem spojnice A,'4y’
pfi éem? opisuje bod P” kiivku (F, §). Budiz plocha > geometncke
misto téchto kuZelosedek.

V roviné y, prochazejici body A4,, A4’s, lei jeding kuzelo-
setka Iy, jeZ prochdzi bodem B’ a dotyka se kiivky (F, ), a tudiz
plochy F v bodé¢ P”. Body P”, které vedou ke kuZelosed¢kdm Iy
prochézejicim bodem pifmky A ‘A4, leZi v roving, totiz v druhe
polafe uvaZovaného bodu vzhledem k F. Tato rovina proting
kiivku (F, B) ve tfech bodech, obecné jinych nez bod B’. Pro-
chézeji tudiz bodem pifmky A ‘A’ tti kuZelosetky Iy’ a tato
pfimka je tedy pro plochu @ tro;nasobna Tato plocha je 5-ho
stupné a dotykd se plochy F podél krlvky (F, B). Bod B’ je pro
ni &tyfnisobny. Z toho vieho vysvité, Ze geometrické misto boda P’
je kiivka I'y stupné devatého, protinajici kazdou z prlmek ay, gy ... .

, g V€ tf'ech bodech a majici v bodech A4,, 44" body troj-
nésobné. Z toho plyne, Ze géometrické misto devatjich bodu dvoj-
nasobnych sextik C, je kfivka C, stupné devétého, prochazejim
tiikrate kazdym z bod A4y, 4,, ..., 4,.

Kvadriky dotykajici se plochy F v bodech A-, ; As vytina]f

na prisednici (F,y) plochy F s rovinou y prochdzejici piimkou

A, Ay involuci, jejiz dvejice bodové leif na pimkéch prochéze-

]iclch bodem P”. Piimky opirajici se o piimku 4,44’ a o kiivku :

(F, f) vytinaji tudiz na F dvojice mvoluce 1), ktera odpovfda. '
Bertiniové involuci v-roving w. ‘

C 2, Uvaiu)me zvlastni pripad ktery na.stane, kdyé.
piimky 4,4,, A,A;, A;A; prochéazejf tymz bodem, za ktery
vezmeme pravé bod B. Témto tfem pimkim odpovidajf na..
pHmky a,,, @y, g, které v tomto piipadé prochazeji- vser'hny
bodem B’ a le#{ v tetné roving g plochy F v tomto bod¥. Kazdy - .
-prisek plochy F rovinou, kterd prochéz{ bodem B’; mé v B’ inflexi.
Z toho plyne, %e bod P’ stéle splyvé s bodem B’. Leif tudiz bod P’ . -

" na polérnf kvadrice bodu B’ vzhledem k' F. Tato poldrnf kvadrika =
skladé se z roviny g a 7 roviny g, kters obecné neprochdz{ bodem B’ °

Geometrické misto devétych boddt dvojnssobnych  sextik’ Cy.je
tedy v tomto ptpad$ rovinné kubika C;, je% neprochézf bodem’ B
- a odpovidé v roving o kfivée (F, ). Bertiniové involuci- odpovida..
- na F involuce vytaté pﬂmkaml vedenym1 bodem B,
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3. Specialisujme soustavu bodu 4; dale tim, Ze pied-
pokladame, Ze body A,, A5, Aglezi resp. na pfimkach 4,4,
AzA4,, A A,. Témto piimkam odpovidaji pak konické body dvoj-
nasobné R,, Ry, Ry, plochy F. Piimky a,, a,, a; splyvaji resp.
8 pHimkami Ry R,,, B3Ry, Ry Ry PHmky a,, a;, as prochazeji resp.
body R,,, Ry, R,,. Piimky a,,, ay;, a5, které tvofi prusek plochy F

" 8 rovinou B, opiraji se resp. o dvojice pfimek a,, a,; a,, a;; @3, aq.
Polarni kvadrika bodu B’ sklddé se v naSem pfipadé z roviny B
a z roviny (RyuR,R.,). Geometrické misto devdtych dvojndsobniych
bodn sextik Cg skladd -se tudif z okoli pruniho ¥ddu bodi A,, Ay, Ay.

Uvazujme rovinu yp prochézejici body A4,’, A’ .a protinajici
na pt. piimku a, v bodé P’. Existuje oo! kvadrik, tvoiicich svazek,
které se dotykaji F v bodech A,, 44, P’. Priusekim F s t&€mito
kvadrikami odpovidaji v roviné o kiivky Cg, jez tvofi svazek
Halphenuv a které maji daldf bod dvomasobny v okoli prvniho
fidu bodu 4, a tudiZ bod taknodalni v 4,, pfi éemZ tetna v tomto
bodu je stala.

Podle toho existuje oo® kivvek Oe maywwh v A, bod mknodalm
pit Cem? teéna v tomio-bodé je proménnd. Index tohoto systému je
roven podtu kvadrik, které prochézeji dvéma body M,, M, plo-
chy F, jez nelez{ s bodem B’ v pfimce, a dotykaji se této plochy
v bodech 4., 4y a v jednom bodu piimky a,. Existuj{ dvé kva-
driky prochazejici body M,, M,, jez se dotykaji F v bodech 4,’, 4,
a piimky a, v jednom bodé. BudiZz @ jedna tato kvadrika a P’ jeji
bod dotyény s a,. Kiivka (F, @) mé byti geometrickym mistem oo?

- dvojic involuce, kterd odpovida na ploSe F involuci Bertiniové.
Tato kiivka protind tedy ve dvou bodech kazdou povriku kuzele,
ktery ji promitd z bodu B’. Jeito rovina (B’a,) se dotykéd F podél a,,
dotyks se zminény kuZel plochy F v bodé P’ a kiivka (F, @) se
dotyks v bodé P’ pi"imky P'B’. Z toho plyne, Zc tato kiivka ma
v P’ bod dvojnésobny a Ze tudiz dvéma body roviny w prochézeji
dvé kiivky C¢ majici v 4, bod taknodalni.

' Vysledky obdobne se obdrii pro body A4,, 4, a existuji tudiz

avé kiwky C, majici taknoddlni body ve dvou z bodi A,, As, As.

%

- Note sur la théorle des sexthues elhpthues
(Extralt de Varticle précédent.)

L'auteur etabht, en utilisant la représentation plane de la
- -surface cubique, quelques théorémes sur des sextiques elliptiques
planes. ayx points tacnodaux, donnés dans ce méme Journal
(t. LVII; p. 34—39) par M. Bydzovsky ‘et démontrés par lui par
- des conmdératmns de géométrie plane. _
-~ Silon consxdére %e systéme de sextiques ayant-hmt pomts.
. doubles A e - Ay le heu du neuvxeme pomt double d’une courbe




non dégénérée de. ce systéme est, comme on sait, une courbe K,
du neuviéme ordre ayant les points 4; pour points triples. Cette
proposition, qui vaut en général, est modifiée d’une fagon intéres- .
sante dans le cas o — B désignant le neuviéme point commun des
cubiques du faisceau déterminé par les points 4; — le point B et
trois des points 4; sont sommets d’'un quadrangle dont les sommets
diagonaux sont encore trois des points 4;. En ce cas, la courbe K,
se réduit & trois points A;; soit 4,, A, A4, et il n’existe pas de
sextique (non dégénérée) du systéme ayant des points doubles
autres que les points A;. Mais il existe, par contre, une infinité
simple de faisceaux de sextiques du systéme considéré, ayant un
“des points 4,, 4,, A; pour point tacnodal, et méme, dans chaque
faisceau — lequel est déterminé par le choix de la tangente tac-
nodale — de ces courbes elliptiques il existe deux courbes (ration-
nelles) ayant un second point tacnodal (qui est, bien entendu, en-
core un des points 4,, 4,, Aj).
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