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MATEMATICKO-FYZIKALNY ČASOPIS SAV, 16, 3, 1966 

0 ROZKLADOCH MNOŽINY NA lc NEPÁRNYCH MNOŽIN 

ROBERT KARPE, Brno 

Deíinícia. Parnou resp. nepárnou množinou nazveme množinu o párnom 
resp. nepárnom počte prvkov, ďalej parnym resp. nepárnym rozkladom na mno­
žině nazveme jej rozklad na pár ne resp. nepárne podmnožiny. 

Ako vieme, Stirlingovo číslo 2. druhu, ktoré označíme ^S(n, k), udává 
počet všetkých možných rozkladov množiny n róznych prvkov na k ne­
prázdných podmnožin. 

V našom článku riešime analogickú úlohu, vznikajúcu za dodatočnej pod-
mienky, aby všetky podmnožiny rozkladu boli nepárne. Nech teda znak 
2S(n, k) označuje počet rozkladov množiny n róznych prvkov na k nepárnych 
podmnožin. 

Definujeme 2S(0, 0) = 1, 2S(r, 0) = 2S(0, s) = 0 pre r > 0, s > 0. 
Pre 2S(n, k) platí vzorec analogický ku známému vzorců: 1S(n, k) = 

-£(ra — 1, k — 1) + k . i/S(n — 1, k), pozři například [1], str. 33. 

Veta. Pre lubovolné prirodzené čísla n > 2, k > 2 platí: 
2S(n, k) = 2S(n — 2,k — 2) + k2. 2S(n — 2, k). 

D o k a z. Nech M = (x±, x2, ..., xn) je množina n od seba róznych prvkov. 
Položme N = (x\, x2, ..., xn-2) a označme B(X, s) rozklad množiny X n a 
s neprázdných podmnožin. 

Nech P(N, k — 2) je nepárny rozklad. Potom bude nepárnym rozkladom 
tiež R(M, k), utvořený přidáním dvoch jednoprvkových podmnožin (xn_\), (xn) 
ku R(N,k — 2). 

Zvolme teraz istý nepárny rozklad R(N, k). Ak začleníme do množin roz­
kladu R(N, k) prvky xn_\, xn (a to je možné spolu k2 spósobmi), móžu nastat 
dva případy: 

1. Xn-ijXn9 ležia v tej istej množině, 
2. xn_\,xn, ležia každý v inej množině. 
V prvom případe je výsledný rozklad R(M, k) nepárny. V druhom případe 

je možné výsledný rozklad R(M, k) urobiť nepárnym takto : Nech xn-i e M\ > 

xneM2, M\ ^ M2 (množiny rozkladu), takže M\,M2 sú párne. Ak je x\ 
prvok s najnižším indexom v množině M\ U M2, a ak platí například Xt e M±, 
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přeřad íme xi do M^. Yidno, že aspoň jeden z prvkov xn..\.tvn. nebude sám 
v y t v á r a ť p o d m n o ž i n u nového rozkladu, v z n i k n u t é h o preradoiňm prvku .v,-. 

"Protože vsetkýeh n e p á r n y e h rozkladov li(X.k-—'2). ros]). lí(X. k) je 
-S(n.--- 2, k -- 2), rosp. 2S(n- — 2, /i'), vyplývá odtial' bezprostředné veta pro 
H > :>. k ,-./ 3. l íozšírenie splatnosti v e t y pro H : 2. k 2. jo vzhladom na 
uvedené deíiníeie triviálně. 

Položme teraz pro s tručnost -S(H, k) - S^. Potom F/((.r) = *S'£ - N* .,..r-

j >SyJ:. 4 . .r
4 -}- . . . je vytvárajúea funkeia ])re 2S(n. k). 

Analogickým postu porn ako v |2j, str. 108-- 170. dostaneme vzhladom 

na uvedenu vetu : 

( ] - - - / A - - ) .F/{.v) F/,..2(.r): 

od t i a l ' v y p l ý v á pro nepárne k: 

ľФi 
(I •• .i-2)(l •-.).,•*)( 1 — 1..U*) . . . (I //V-) 

ii pro ]>árne k: 

F,(,< 
(1 4,r-)(i -- 10,r-)(l -— :W.r-) ... (1 - /.'-.r2) 

* i s í o -S^ti.k) je vo F,v(^') Ivoeíieientom p r i .r" /V. 

I A T K R A T V R A 

' I J R i o r d a n J . , J/d J i,t>-f)(h<rli>jit to ('omíjitifítorial .\ nai i/sis. New Y o r k L o n d o n l .HS. 

\'2\ N o t t o V., L(>h>h.-ch> ,/t-r ('onthinntorik, LeipziV 1901. 

Došlo 1S. i !. l.Mi.T 

Katvlra nxitvuttttikif stroji,i jKL nit// 

\'jl.st)kt:hf) Hčt ni (cch»ir!y/,<>. 

Ilr»<> 

T H F P A R T I T I O N O F A S1 ]rV I N T O k O D D S K T S 

Robert K r a p e 

S u m m a r y 

T l i o w e l l - k n o w n d e f i n i t i o n o f Si i r l i n ^ ' s n u m b e r o f t he second k i n d is -aipi t lemenl e< I 

t)y i i c o n d i t i o n , statin;.!, that e v e r y set o f t h e p a r t i t i o n mu^t e o n l a i n an o d d n u m b e r 

o f e l e m e n t s . 

For n u m b e r s so d e f i n e d a n d do not e d b y the. s y m b o l -S(a, k) an ; i i i ; i louous basic re hit ;on 

holds ^ o o d , a n d t h e i r genera t inn f u n c t i o n can also be f o u n d in an analom)u> w a v . 
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