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MATEMATICKO-FYZIKALNY CASOPIS SAV, 16, 3, 1966

0 ROZKLADOCH MNOZINY NA & NEPARNYCH MNOZIN

ROBERT KARPE, Brno

Definicia. Pdrnouw resp. mepdrnow mmnofinouw nazveme mnoZinw o pdrnom
resp. nepdrnom potte prokov; dalej pdrnym resp. nepdrnym rozkladom na mno-
Zine nazveme jej rozklad na pdrne resp. nepdrne podmmnoZiny.

Ako vieme, Stirlingovo é&islo 2. druhu, ktoré oznaéime 1S(n, k), udava
poéet vsetkych moznych rozkladov mnoziny » réznych prvkov na k ne-
prazdnych podmnozin.

V nasom ¢lanku riesime analogickd tlohu, vznikajicu za dodatodnej pod-
mienky, aby vsetky podmnoZiny rozkladu boli neparne. Nech teda znak
2S8(n, k) oznacuje podet rozkladov mnoziny » réznych prvkov na k neparnych
podmnozin.

Definujeme 28(0, 0) = 1, 28(r, 0) = 28(0,s) = 0 pre r > 0, s > 0.

Pre 28(n, k) plati vzorec analogicky ku znadmemu vzorcu: 1S(n, k) =
18n—1,k—1) + k.38(n—1, k), pozri napriklad [1], str. 33.

Veta. Pre lubovolné prirodzené éisla n = 2, k = 2 plati:
28(n, k) = 28(n — 2,k — 2) + k2.28(n — 2, k).

Dokaz. Nech M = (1, 22, ..., Z») je mnoZina n od seba réznych prvkov.
Polozme N = (21, 22, ..., Zp—2) a oznaéme R(X,s) rozklad mnoziny X na

s neprazdnych podmnozin.

Nech R(N, k— 2) je neparny rozklad. Potom bude neparnym rozkladom
tiez R(M, k), utvoreny pridanim dvoch jednoprvkovych podmnoZin (x4-1), (%n)
ku R(N, k— 2).

Zvolme teraz isty neparny rozklad R(N, k). Ak zadlenime do mnozin roz-
kladu B(N, k) prvky xn_1, x» (a to je mozné spolu k2 spésobmi), mdzu nastat
dva pripady:

1. ®p_1, xn, lezia v tej iste] mnozZine,

2. Tn_1, Tn, lezia kazdy v inej mnoZine.

V prvom pripade je vysledny rozklad R(M, k) neparny. V druhom pripade
je mozné vysledny rozklad R(M, k) urobit neparnym takto: Nech z,_1 € M,
¥n € M2, My 5 Mz (mnoziny rozkladu), takze M,;, M, st parne. Ak je x;
prvok s najniz$im indexom v mnozine M; U Ms, a ak plati napriklad x; € My,
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preradime a; do M., Vidno, ze aspon jeden z prvkov ay,.p.. . nebude sam
vytvarat podmnozinu nového rozkladu, vzniknutého preradenfm pryku ;.

Pretoze vietkych nepdmyeh rozkladov R(N, & 2). vesp. LN L) e
S0 - 2, k- 2), resp. B8 20 k). vyplyva odtial bezprostredne veta pre
w2z 30 ko 30 Rozsirenie platnosti vety pre w20 & 20 je veliladom na

uvedendé definicie trivialne,
Polozme teraz pre strucnost 28, k) — S5 Potom Fp(e) = S8 NE
NE Lt je vvtvdrajuea funkeia pre 2S(n. k).
Analogickym postupom ako v [2], str. 168 1700 dostaneme  vzhladom

na uvedoen vetu:

odtial vvplyva pre neparne &

Fi(v)
a pre parne b

Fr(e) - ' _
(1 (16 (L3602 (1 2

Cisfo 28 k) je vo Fp) Kocficientom pri ov &
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THE PARTITION OF A SET INTO A ODD SN
Robert Krape

Nrmmary

The well-known definition of Stirling’™s number of the second Kind is supplemented
vy o condition, stating that every set of the partition must contain an odd number
of elements.

IFor nmumbers so defined and denoted by the syinbol 250, £) an analogous hasie relation

holds good. and their generating funetion can also be found in an analogous way.
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