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\ ! A T K M A T I C K O I Y Z I K A L . N ^ Č A S O P I S S A V . Mi. I . I.M><> 

ZOVŠEOBECNENIE HERMESOVHO VZORCA 

ÍIOBWRT KAKPK, Hvn 

N e t t o \\] na str. 13ti uvádza kombinatorický vzťah (22), poehádzajúei 
od H e r m e s a . V tomto článku odvodíme všeobecnejšiu formulu, a to priamou 
metodou bez použitia rekurentných vzorcov. 

Uvažujme o skupině prvkov: 

(1) A.C.A.Ch . . . -4A--ICA.-I.4A-. 

l)o tejto (2k l)-miestnej variácie chceme teraz začlenit' r prvkov B tak, aby 
každá čiastočná skujmia jirvkov B následovala vždy hned j)o niektorom 
prvku A. (Oiastočných skupin j)rvkov B móže byť maximálně min (r. /j), 
minimálně jedna.) 

Například: 

(2) AIBBCIAZBBBCVAZCSAÍBÍIÍASCSAH . . . AkBB. 

Položme si úlohu: zistiť kolkými spósobmi možno takto zaéleniť všetkých 
r j)rvkov B. 

Aby sme úlohu vyriešili, opatříme j)rvky B každej čiastočnej skupiny vždy 
tým istým indexom, aký je u prvku A, ktorý ju bezprostředné predcliádza; 
teda u uvedenéj variácie: 

(3) AiBiBiC^B^BvCzAzCaAtB&AsCoAK . . . AkBkBk. 

Ak skúmame u každej takejto variácie len indexy jirvkov B, dostaneme tieto 
kombinácie r-tej triedy z k prvkov s opakováním: 

1, 1, . . . , 1, 1 
1, 1, . . ., 1, 2 

A/, IC, . . . , íii, A. 

Bude ich zřejmé I | . 
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U v a ž u j m e teraz o súbore v š e t k ý c h variácií, k t o r é v z n i k n u o p í s a n ý m spo-
sobom z (1): 

V y k o n á m e subs t i túc iu v každej variácii : 

1. Za každý prvok A/ dosadíme a p r v k o v x. 
2. Za k a ž d ý prvok B{ dosad íme b p rvkov x. 
:>. Za každý prvok C\ dosadíme jeden p r v o k //. 

T a k t o d o s t a n e m e s k u p i n y o (ka + rb + k — 1) })rvkoch, k toré obsahujú 
vždy k s k u p i n v y t v o ř e n ý c h z prvkov x, navzájom oddělených j e d n ý m prv-
kom //. 

Počet členov súvislých s k u p i n zložených z prvkov r x je d a n ý vždy n iektorým 
z /• | l prvých cleno v a r i t m e t i c k é j p o s t u p n o s t i : 

(4) A(a, b) = a, a + b, a + 2b, . . . 

Teraz začleníme do každej variácie (ka + rb + k) j ednot iek, t a k a b y 
medzi d v o m a najbližšími j e d n o t k a m i sa vždy n a c h á d z a l jediný prvok x a lebo //. 

Žiadajme teraz, a b y k a ž d ý p r v o k x bol p r í k a z o m ,,vykonat s ú č e ť ' a každý 
prvok // })ríkazom , .naznačit s ú č e ť \ Vid' př ík lad: 1 x l x 1 // 1 // 1 x 1 > 

: > + ! + 2. ' —^ 
T ý m vzniknu z našich s k u p i n v š e t k y možné variácie k-tej t r iedy, s opako-

vaním; súčet })rvkov každej t a k e j t o variácie je n, k d e 

(5) n = ka + rb + k. 

Prvky, z k t o r ý c h sú t ie to variácie z o s t a v o v a n é . sú z a r i t m e t i c k é j pos tup
nosti: 

((i) A (a + 1, b) -= a + 1, a + 1 + b, a + 1 + 2b, . . . 

Počet všetkých n o v o v z n i k n u t ý c h variáci í je, p r a v d a , v ž d y 

m-rt-T1)' 
takže pódia .symboliky, uvedene j v c i tovane j k n i h e , píšeme: 

< 8 > *«•> (jn; A{a+\: b)) = (*" + ̂  7 ^ 

a hovoř íme o var iáciách k-tej t r iedy, súčtu n, z o s t a v o v a n ý c h z p r v k o v a r i t m e 
tické j p o s t u p n o s t i (G). 

Ak dosadíme sem za r pod lá (5) a píšeme c = a + 1, d o s t a n e m e výs ledný 
vzorec: 
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(9) фj. 1 U Air. /,)> \ k 

m a j ú c i ;vmysol, pokíai ' je pravá strana o o K m ř í s l o i n . 

! v e z n á í í ; k í i . IVo h i r e d u k u j e sa (.M na H e n n r s o \ vzo> 

P ř í k l a d i.a yA rvVobeniony H c n u c s o i v/Arrcc: 

VoMme: n. 2\. k M. r 2. h o. 

<!>M\ J 2 1 : . K 2 . 5 ) ) í *' .> ~ j " | 0 -

A (2, i)) 2. 7. 12. i 7. 22.. . . . 

21 17 2 2 1 
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t ! l i r o vat .árii. 

l A T K A C - V I T R A 

| 1 | N o t t o K.. .Lvhrbvcíi der Cmnbinatnrik. B e r l i n 1927. 

Došlo i:V O. I9l>4. 
Ko-frdro. >;><'•[( m-otik;/ .stroji* i in-knlh, 

Vtf.snkťho //fy n[ tíchnickchn. 

limo 

О К О К Щ К Н П К ФОРМУ, fbí ХКРЛ1ЕСЛ 

í 'ооерт К a p ne 

Статья содержит обобщение одного птиестпого к о м б и н а т о р н о г о соотношении м 

[ Г|, с т р . К-и>, формула (22)) аадаииое формулой ('.)). имеющей » мчел тогда и то.па.о-

тогда,, к о г д а правая сторона ее является целым числом. 
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