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38 B

Ces valeurs sont tirées de la confrontation de James W. Glover.19)
Pour notre but il est légitime de prendre I(£) = 0,28. Alors les fges
limites virtuels seront d’aprés (18) et (19) en premiére approximation

w, = 74,2 + 18,63 |/log 0,569,
wy = 38,5 + 50,49 Jlog 0,66D.
Ces valeurs sont portées dans le tableau II, Elle donne pour des valeurs

choisies de 0,56D (colonne 1) les fges limites virtuels pour la table
favorable (2) et défavorable (3). .

II. Extrapolation de Pdge limite.

0,56 wy W,
105 115,86 151,40
108 119,83 162,18
107 ; 123,49 172,08
108 126,89 181,31
109 130,09 189,97
1010 133,11 198,16
101t 135,99 205,96
1012 138,74 213,40
1013 141,37 220,64
1014 143,91 22741
1015 146,37 234,05

(La suite.)
LITERATURA.

Polskf soeiélni pojisfovna. Zaklad ubezpieczeri spolecznych ve VarSave,
vydala v roce 1935 u pfileZitosti vypodtu pojistnd-matematické bilance
ke dni 31. 12. 1932, tabulky pojistn& matematickych hodnot a zékladnich
&isel polského povinného invalidniho a starobniho pojistdni duSevnich
pracovnikd. Toto pojisténi bylo na celé uzemi Polska rozSifeno dnem
1. 1. 1928; pfed tim existovalo jen v t&ch Eéstech Polska, kterd byly dfive
pruské a rakouské.

V pFedmluvd tabulkové &asti jsou uvedeny divody, proé bylo kterych
zékladnich &isel pouZito a také tu je mamnoze srovnani zjevil nastalych

19) United States Life Tables 1890, 1901, 1910, 1901/10. Washington
Government Printing Office 1921.
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se zjevy ofekdvanymi podle podetnich podkladt. Zv1A¥t8 tu je zajimavé
vyjadieni rotni invalidisace u ufadovny lvovské v procentech invalidisace
otekdvané; je tu (s vyjimkou roku 1927) stoupéni od r. 1926 do r. 1933
z 689 na 2527 u muZi a z 2259, na 4819, u fen. Tam, kde se odiivodiiuje
pouiiti 4,59 trokové miry pro vypotet zdkladnich &isel jest pouka,zové,no
se zadostiudindnim na to, ¥e zdkonoddrei se nedali vést urokovym vy-
nosem, jaky se v dob& tvofeni zédkona projevoval na kapitdlovém trhu,
byl na p¥. v roce 1927 129, u hypotekarnich zaphjéek a 8%, z vklad u polské
postovni spofitelny.

Zékladnich &isel z vlastnich polskych zkuSenosti bylo pouZito jen pro
stanoveni n&kterych hodnot pro vdovsky dichod, totiz &isel g, (pravds-
pod. amrti vdovy) a w, (pravd&pod. znovuprovdéni vdovy, u nis znatime

kYy) vypoltenych z matemélu podle stavu v r. 1927 v zépadnich polskych
okresech. N&které tyto hodnoty tu uvedu ve srovnénf s &isly, jich¥ bylo
poufito v nafem poji§téni pensijnim:

y 9y wy = hy

nafe polské nade polské
20 0,00666 0,00400 0,1480 0,02920
35 0,00889 0,00600 0,0519 0,02094
50 0,01336 0,00745 0,0116 0,—
65 0,04592 0,02440 0,0009 0,—

Ostatnf hlavni pravdépodobnbsti a pramérné hodnoty jsou vzaty
z materidlu cizfho. Tak na pF. isla ¢, a ¢2° jsou &sla Zimmermannova
z pozorovani v letech 1868—1884. Tu jest tfeba p¥ipomenout, Ze za invali-

ditu se v podstatd povaiuje ztrata 509 vydsletné schopnosti. Cisla ¢’y
jsou Riedlova &isla z pozorovéni v letech 1868—1889, &isla y, (pramérné

sta¥f manZelky z-letého pojisténce) jsou vzata z idajii o soukromych za-
méstnancich némeckych v roce 1903.

Je tudi¥ vid&t, %e pro urdeni hlavnich hodnot pojitdni, toti% pro
hodnotu pojistného, invalidniho dtchodu a starobniho dichodu bylo
pouZito &isel zna¥né starych, jim¥ se dnes vytyka, %e k soudasnym kolektiv-
nim zjevim ji¥ nepi"lléha)i Zejména pak pro invalidisaci Zen bylo pouZito
tychZ ¢isel, jako pro muie, atkoliv, jak jiZ bylo uvedeno, progé vila se unich
podle vlastniho polského materialu nadinvalidisace znadné vyssi. Poukazuje
se na to, ¥e neptFiléhavost n¥kterych zdkladnich &isel jest jen pFechodns
a jest zphsobena hospodafskou krisi.

Pokud jde o konstrukei zékladnich hodnot pojistnd matematlckych
nebylo v polském pensijnim pojisténi pouZito metod odliSnych od metod
dosud pouZivanych. R. P.

Frisch Ragnar, New Methods of Measuring Marginal Utility. Beitrage
zur Okonomischen Theorie, Bd. 3. Verlag von J. C. B. Mohr, Tiibingen
1932. Stran 142. )

Frisch (profesor ekonomie na université v Oslo), vydal jiz v r. 1926
kni¥ku o méfenf mezniho uZitku (Sur un Probléme d’Economie Pure,
Series Norsk Matematisk Forenings Skrifter, Serie 1., Nr. 16). V této nové
préci shrnuje jednak vysledky prvé publikace, vitéinou j jsou zde viSak nové
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namdty a uvahy. Autor jiZ nedefinuje mezni u¥itek pomoci vektorového
pobtu (jak to &inil v prvé kniZce), ale vychézi ze zcela jednoduchych a pro-
stych vah. To uéinilo jeho préaci pFistupnou i nematematikiam.

V I. kapitole autor zdaraziiuje rozdil mezi svymi Gvahami a Gvahami
profesora Irvinga Fishera (A Statistical Method for Measuring Marginal
Utility, 1927). Fisher uvaZuje mezn{ uZitek penéz zavisly na diichodu
a na cendch viech statkf, které jsou na trhu. Frisch viak pfedpoklada,
#e miiZe shrnout vechny zmény cen do ,price of living' (cenovy index)
pak je tedy mezni uZitek penéz funkei pouze dvou proménnych. Fisherav
pledpoklad je tedy mnohem obecn&jdi, ale je nemo¥né ziskat potfebns
data. Frischova metoda je po strance praktické vyhodnd, 8i, nebot je velmi
%e mZe shrnout viechny zmény cen do ,price of living* (cenovy index),
snadné ziskat materidl. Autor pFisné rozlifuje pojmy ,cost of living® (Zivotni
néklady) a ,price of living* (index cen). Vyraz ,cost of 1. je dvojsmyslny:
Jednak mé vyznam ,price of 1.° a jednak ,expenditure for living* (vydaj
za Zivobyti). Pojem ,expenditure for 1.' v8ak sam zavisi na ,price of 1.°
a na vysi hladiny spotfeby.

V II. kapitole F. definuje uZitek pendz a uZitek zho¥i. Predpoklada,
Ze meznf uZitek zboZi mZeme méFiti dvéma zplsoby: 1. fysikalnimi
jednotkami (vahou) a za 2. pen&inimi jednotkami (cenou). 1. u = u(z),

de « je spotfeba v fasové jednotce. Predpokladd tedy, %Ze mezni uZitek
zbo¥f nezévis® na ostanich steteich. 2. u = pu(§, p), kde & = z. p je vydani
za zbo#i v tas. jednotce (p je cena tohoto zboZi). Rozdil mezi u a u je ten,
fe u jo m&Feno jednotkou, kterd je p-krat mendi neZ jednotka, kterou je
méfeno u. Plati vztah:

1 £ )
io(-— &, = —u |—1.

#— & p) > ( >

Podobné definuje F. mezni ufitek pendz: 1. mé&feny pené&Zni jednotkou,
a za 2. méfeny skuteénou kupni silou. 1. w = w(p, P), kde ¢ je nomindlni
dichod, a P je index cen. Tento uZitek nazyvame krétece nomindlni uZitek

penéz. 2. w = w(r), kde r = 1% je redlny dtchod. Tento mezni uZitek

nazyvéame redlny u¥fitek pendz. w je méfeno jednotkou, kterd je P-krét
vEtEf ne¥ jednotka, kterou je méfeno w. A plati op&t vztah:

e b ()

Z t&chto definic plynou zajimavé disledky, kterych si autor nev&iml.
Zménf-li se cena zboZi a jeho spotfeba zistane stejnd, tedy vydéni za zboZi
se zm&nf ve stejném poméru s cenou, pak mezni uZitek zboZi méfeny vahou
zlistane stejny, ale zméni se jeho mezni uZitek m&feny cenou a sice v pie-
vratném poméru ku zménd ceny. A podobnd, zménime-li dichod a soudasnd
zménime ve stejném poméru viechny ceny (a tedy nasledkem toho i cenovy
index), nezméni se tedy realny diichod, pak realny uZitek pendz se ne-
zméni, ale nomindlni uZitek penéz se zméni a sice v pfevratném poméru
so zménou diichodu a cen.

" Déle autor zavadi duleZity pojem flexibility redlného u¥itku pendz,

dw(r) r
ar iy Zde vSak zapomné&l F.

zd@raznit, Ze pFedpokldadéme o funkci ufitku, %e je derivace schopna.
Vidime, %e jeho definice flexibility se upln8 ztotoZiiuje s definici elasti®nosti
zndmou u Bowleye a dnes vSeobecnd uZfvanou. Bylo by v zdjmu jednotné
terminologie, kdyby F. uZival té% oznadeni ,elasti®nost‘.

II1. kapitola je nejdaleZitdjSi. Autor definuje plochu spotfeby -
a na ni pak fedi viechny problémy. Podle teorie statické rovnovéhy, osoba

nebo kratce flexibilitu pendz: w(r) =
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rozdéluje svéd vyddni v rovnovéZném stavu tak, Ze pro jednotlivé zboZi
nomindlnf uZitek pen¥z ndsobeny cenou toho zbo%f, je roven meznimu
uZitku zbo%i méfenému, fysikdlnimi jednotkami zboZi: @ .p = u. Plati

tedy: w(r) = o . u(z), kde & = —.

Tato rovnovéiné rovnice definuje plochu v tro;dimensiondlnim pro-
storu («, , r), kterou F. nazyva plochou spotfeby. Tuto plocha protind
tfemi systémy rovin, které jsou rovnobéiné s osami: l. («, 2), 2. (x, 1),
3. («, r). Tim dostdva 3 druhy k¥ivek: 1. kfivky zavislosti spotfebovaného
mnoZstvi na pfevratné relativni cend zboZi, kdyZ dichod zistavd kon-
stantni. To jsou oby&ejné k¥ivky poptavky (pro pfevratnou cenu); 2. k¥ivky
zévislosti spotfebovaného mnoZstvi na dichodu, kdy? cena zlstdvé kon-
stantni. To jsou t. zv. k¥ivky Englovy, kfivky mno#stvi a dichodu; 3. kfivky
zévislosti pfevratné ceny na dtchodu, kdy? spotfebované mno¥stvi zlistdva
konstantni. Tyto kfivky nazyvé autor isoquanty, jsou to kfivky mezniho
uZitku pendz (pro daldf tivahy velmi dtleZité).

Ve IV. kapitole pfedvadi F. metodu isoquant, kterd je zaloZena
na sestrojeni jedné z isoquant na ploSe spotfeby. Autor poéitda aplikaci
z materidlu konsumnfho druZstva v Pa¥i#i. Voli také pro vypolet mezniho
' ¢
logr —loga’
konstanta @ znati minimum existence. Isoquanty uréené touto analytickou
formuli pro pafiZsky materidl se dobfe shoduji s isoquantami ziskanymi
dasovou interpolaci.

V. kapitola liéf metodu variaei mnoZstvi. Je zaloZena na k¥ivkach
Englovych, predpoklad4, ¥e cena je konstantni, a urduje vztah mezi
mnoZstvim a dichodem. Uréime dv& takové kiivky pro dv& rtzné ceny.
Z vysledkit pak vypolteme primérrou flexibilitu penéz a pfedpoklddéme,
%o tato pramérné flexibilita je rovna pFfibliné flexibilit® pro diachod, ktery
je geometrickym stfedem obou diichod®, pro které jsme vypoditali pri-
m&rmou flexibilitu pendz (za predpokladu, Ze déchodovy interval neni
pili8 velky). Z této flexibility pak urdime mezni ufitek pendz.

V VI. a VII. kapitole popisuje F. metodu translaci a aplikuje ji
na americky materidl. Nemdme-li data o cend a indexu cen, nezndme-li
kfivky mnoZstvi (viz V. kap.), ale zndme-li kfivky vydaji, pak ndm tyto
umozriuji uliniti jisté zdvéry o cend-a indexu cen, a tak odvoditi kfivky
mezniho uZitku penéz.

V VIII. kapitole se autor zabyvé rovnici flexibility. Metody variaci
mno¥stvi a translaci byly zalofeny na pfedpokladu, %e dva pozorovaci
body na plofe spotfeby, které maji stejnd mnoZstvi a rdzné ceny, mohou
byt uZity k ziskdni jednoho pozorovéni penéini flexibility. A nynf se F.
pté: méme-li pozorovéni, které neukazuji pFisn® stejnd mnoZstvi, je pak
moZné odvodit pfiblizné vyrazy pro pend#ni flexibilitu uZitim vice neZ dvou
pozorovéni? PFi téchto uvahdch vychézi z obecné rovnice flexibility penéz,
kterou definuje jako rozdil dvou rovnovéinych rovnic, pro dve dané body
na plofe spotfeby. Vzorec pro primérnou flexibilitu je specidlnim pFipadem
této rovnice flexibility, jsou-li si mnoZstvi rovna. Zde zavadi F. je$t® pojem
pen&infho zrychleni. Pak uvaZuje dva péry bodd a poéitd pro né pri-
m&rné flexibility a zrychleni. Z takto ziskanyeh rovnic mlZeme pak za
jistych predpokladt urit pendini flexibilitu.

V IX. kapitole studuje F. problém indexnich &isel ve spojeni s funkei
uZitku. MéZeme, pomoef pojmu pendiniho uZitku definovaného kvanti-
tativng, sestrojiti definici pojmu cenového indexniho &sla, kterd by byla
lepsi, ne¥ obvykla jeho definice? Pojem index cen neuvaZuje ji¥ jako &islo,

ufitku analyticky vyraz: w(r) = kde ¢, a jsou konstanty,
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ale jako funkei diichodu. Tato tivaha ma lepii smysl, kdyZ misto &asového
srovnani uvaZujeme srovnavéni geografické. F. dochazi k vysledku, %e
pen&ini flexibilita jo parametrem, ktery umoZiiuje utvofeni vhodného spo-
jeni mezi dvéma dachody ve dvou bodech. Pokousi se tuto analysu jesté
zevieobecnit. VyjadFuje asociaci mezi, dvéma diichody pomoei ploch
indiference. Vidime, %e jeho postup je uplnou analogii Paretovych indi-
ferentnich Sar.

V X. kapitole probiré F. kfivku nabidky préce a jeji souvislost
s uZitkem pentz. K¥ivka nabidky prdce mufe byt definovéna piedb&ing,
jako k¥ivka ukazujici, jak podet pracovnich hodin za den zévisi na velikosti
mzdy za hodinu. Ov8em pracovni vykonnost se m&fi také rtznou pracovni
intensitou — pak méame misto pracovnich hodin polet vyrobenych kusi.
Se wvzrastem podtu pracovnich hodin v daném dni, vzristd mezni strast
(marginal disutility) prace. Existuje jisté minimum denni prace, kde mezni
strast je rovna nule, je to prdce, kterou osoba konéd pravé pro radost
z préce samé. Pracuje-li osoba méns, neZ &inf toto pracovni minimum, pak
strast z price je negativni, t. j. pracovni vykon je doprovazen positivnim
uzitkem. NeuvaZujeme viak jednotlivy den isolovan$, nybrZ pozorujeme
osobu v prib&hu vice dni a odvodime primé&mé hodnoty.

XI. kapitola je vénovéna tvaze o dani dtichodové. M& byt daii pro-
gresivni? A kdyZ ano, jak velikd méa byt progrese? F. pFedpoklddd, Ze
index cen je konstantni, tak¥e nomindlni a realny dtchod jsou si rovny.
Zavadi pojem ,tax progressivities a to neni op8i nie jiného, ne¥ elastinost
dand vzhledem k dichodu. Zde roz§ifuje autor své poéatedni ivahy: zavadi
pojem celkového uZitku penéz, ktery je roven integrélu funkce mezniho
uZitku (redlného). ProtoZe mezni uZitek penéz roste do nekoneéna s di-
chodem, bliZicim se minimu existence, budeme predpokladati, Ze dolni mez
integralu je v&tsi neZ minimum existence. F. si déli cely datovy problém
na 6 p¥pada, které pak jednotlivé studuje: 1. princip stejné obésti (zabyval
se jim Sax); 2. princip proporciondlnf obé&ti (holandské Skola); 3. princip
mezn{ diference; 4. princip mezniho poméru (Schénheyder, Meyer); 5. princip
minimélnf obé&ti (Edgeworth, Carver) a 6. vSeobecny mezni princip.

Ve XII. kapitole uvadi F. dal§i problémy, na p¥. problém struktu-
rdlnich zmé&n. Nomindlni ufitek penéz neuvaiujeme pouze jako funkei
skutefného dichodu a skuteéného indexu cen, nybri také jako funkei
obvyklého dtchodu a obvyklého indexu. Obvyklym dachodem mysli
autor primé&rny diichod, ktery méla osoba za posledni roky. Podobnd
do mezntho uiitku zbo¥i miifeme zavést obvyklou spotfebu. F. navrhuje
zaveden{ skupinovych uZitktit 4, B, C. Do skupiny A pat¥i b&ind vydani
za potravu, odév, byt a pod. Do skupiny B pat¥i viechna vydéani skupiny 4
a vydani neb&#ného druhu, kterd jsou duleZitd pro stfedni vrstvy, zvlastd
jejich intelektudlni &ast. Do skupiny C patfi vSechna vydani skupin 4 a B
a vydani, kterda vitbec nemaji uréitého vztahu ke skutené spotfebd osob.
Specialisacf, rozdélenfm na mens8i skupiny, dojdeme konetnd k uZitku
zboZi m&fenému cenou, jak jsme jej definovali v II. kapitole.

Celkem miiZeme ¥ici o Frischovd kniZce, ¥e je jednou z nejlepsich
praci, které viibee byly z oboru matematické ekonomie vydéany. Predvadi
teorii, ale tuto teorii také ihned aplikuje. To je jeji velikou pFednosti a proto
zaujme i nérodohospodéfe nematematika. Viechny problémy, kterymi se
¥. zabyval v poslednich kapitolich vyplyvaji pfimo z otdzek a obtii,
na které narazil p¥i aplikaci svych metod, zv14sté za svého pobytu v USA.

Kniha je velmi svédomitd a pellivé zpracovéna, je pséna jasné
a srozumitelnd a ukazuje, e zavaddni matematickych metod do nérodniho
hospodéfstvi nenf hragkafstvim, nybri, Ze pomoci tchto metod mtZeme
ziskati vysledky a poznatky, kterych bychom bez matematiky nedoséhli.

Jind#ich Bélina.
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