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174 Kapitola 5. Pojem krivka a pojem funkce

spojité funkce, kterda nema derivaci v zddném bodé publikoval P. du Bois
Reymond v roce 1895.'% Jde o funkci definovanou pfedpisem

f(z) = Zai cos(b'mz), (5.1)
i=1

kde b > 1 je liché &slo, 0 < a < 1 a plati ab > 1 + 3% (viz obr. 5.3). Po-
dobnych pikladii bylo nasledné sestrojeno vice.'® Jak uvidime v kapitole
Sesté, tyto poznatky matematické analyzy se staly stézejnimi podnéty
k tomu, Ze se na kfivku pfestalo pohlizet jako na graf funkce.

Na zavér poznamenejme, ze v roce 1922 byl v rukopisech B. Bol-
zana®® objeven piiklad spojité funkce, ktera dle néj neméla derivaci
v ,husté mnoziné“. V. Jarnik nasledné ukazal, ze funkce, kterad je v ru-
kopise uvedena, nema derivaci nikde.?! Vzhledem k tomu, Ze rukopis byl
dokoncen roku 1834, Bolzano tim predbéhl vyvoj svétové matematiky
o nékolik desetileti, ale prace nikdy nevysla, takze tim vyvoj matematiky
nebyl nijak ovlivnén. Dalsim Bolzanovym myslenkdm, které se bezpro-
stfedné tykaji kiivek, se vénujeme v sekci 5.5.

5.2. Diferencialni geometrie kifivek do roku 1854

5.2.1. Leonhard Euler

V knize L. Eulera?? Introductio in Analysin Infinitorum z roku 1748 je
poprvé k pojmu funkce pristupovano jako k tstfednimu pojmu matema-
tické analyzy. Euler uvadi, ze

funkce proménné veliciny je analyticky vyraz sestaveny jakymkoliv zpiso-
bem z této proménné veli¢iny a ¢isel nebo konstantnich veli¢in. [Be¢01,
str. 8]

8P, du Bois Reymond: Versuch einer Classification der willkiirlichen Functionen
reeler Argumente nach ihren Aenderungen in den kleinsten Intervallen, Journal fiir
die reine und angewandte Mathematik, 79, 1875, str. 21-37.

9Napt. Jean Gaston Darboux (1842-1917) sestrojil takovou funkci danou predpi-
sem

@) = Z _ sin((n + 1)! x)

n!
i=1

2Bernard Placidus Johann Nepomuk Bolzano (1781-1848).

2Ly, Jarnik, O funkci Bolzanové, Casopis pro péstovani matematiky a fyziky, 51
(1922), str. 248-264. Piehlednd konstrukce Bolzanovy funkce véetné dalsich zajima-
vych komentafa viz [Sch00, str. 75-76].

**Leonhard Euler (1707-1783).
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Ukazali jsme, ze podobnou definici udal jiz Joh. Bernoulli (viz str. 174),
ale zasluhou Eulera a jeho knihy, ktera dlouho udavala ton matematické
analyze, se dostala tato definice do obecného povédomi.

Druhy dil Eulerova spisu Introductio in Analysin Infinitorum (viz
obr. 5.4) je geometricky a je vénovan predevsim rovinnym kfivkam ja-
kozto analytickym funkcim jedné proménné, ale kdyz Euler Introductio
psal, védél uz, ze se vyskytuji i funkce neanalytické.?® Hned na za¢atku
tohoto geometrického dilu rozdéluje funkce na spojité (continuae) a ne-
spojité nebo-li smisené (discontinuae, miztae), ale tato terminologie ma
jiny vyznam nez dnes. Spojitou kiivkou nebo funkci Euler nazyva tu,
ktera je ve svém definicnim oboru déna jednim analytickym vyrazem a
nespojitou tu, kterd je dana dvéma nebo vice vyrazy. Napi. dvé vétve
hyperboly y = % jsou v tomto smyslu spojitou kiivkou, jak sam Euler
uvadi, kdezto graf funkce

_J—z prox <0
Y xz proxz >0

je funkci nespojitou.
Druhy dil Eulerova Introductio je originalnim vykladem pouziti ana-
lytické geometrie a slouzil jako vychozi pro pozdéjsi ucebnice.

Na rozdil od Newtona, ktery ddval prednost syntetickym metodam ge-
ometrie starovékych [ucenci/, Fuler se snazi Tesit vSechny geometrické
otazky s pouzitim algebry a analyzy. [Jus72, str. 163]

V prvni ¢asti druhého dilu definuje pravothlé a kosouhlé souradnice
a krivky, v druhé c¢asti Euler uvazuje transformace téchto souradnic,
v Casti tieti uvadi rozdéleni algebraickych krivek podle stupné, ve ¢tvrté
studuje jejich vlastnosti — pocet pruseciki s primkou, pocet bodi, kte-
rymi je kiivka urcena apod. V paté a Sesté ¢asti poprvé Euler vySetiuje
v Sirsim slova smyslu kfivky druhého stupné dané rovnici

y2+5x+7y+5x2+ﬁx+a:07 (5.2)

¢ ¢
ale pouziva i metody geometrické. Nejdfive vySetiuje vlastnosti téchto
kiivek a potom rovnici (5.2) s pouzitim transformace soufadnic redu-
kuje na kanonicky tvar. Zkoumé specidlni vlastnosti elipsy, paraboly
a hyperboly, pficemz je zajimavé, ze parabolu uvazuje jako nekonecné
protahlou elipsu. Teorie kiivek druhého stupné se tyka i odstavec Sesté

»Viz [Jus72, str. 251].
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Obrazek 5.4: Ukazka ze spisu L. Eulera Introductio in Analysin Infi-
nitorum, 1748
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¢asti, v némz je uvedeno ryze analytické feSeni tlohy o nalezeni kiivky
prochazejici péti danymi body. V sedmé casti je uvedena nova metoda
rozdéleni kiivek tretiho stupné do t¥i skupin zalozend na vySetfovani
nekonecénych vétvi s pouzitim diskriminantu a vysetfovani nekonecnych
vétvi se vénuje i ¢ast osméa. Na rozdil od anglickych matematik nepou-
ziva Euler Newtoniv rovnobéznik, ale tzv. ,fad nekonecnosti“, coz neni
nic jiného nez stupen neznamé veli¢iny ve jmenovateli (viz poznamka 50
na str. 152). Kf¥ivkam tfetiho stupné je vénovana i ¢ast devata a desata,
kde je uvedena klasifikace téchto ki¥ivek do 16 skupin, kanonické rovnice
a srovnani s klasifikaci Newtona.

Cast jedenactd obsahuje klasifikaci kiivek ¢tvrtého stupné. Euler
uvadi rozdéleni do 146 skupin, ale ve skutecnosti je téchto skupin jen
125. Nékteré jeho neptesnosti v klasifikaci opravil J. Pliicker — viz od-
stavec 5.3.1. Euler hleda také rovnice tecen ke kiivkam v jednoduchych
i ndsobnych bodech. Ve dvanéacté casti prechézi ke zkoumani tvaru kii-
vek v konecné c¢asti roviny. Nema k dispozici obecnou metodu, a proto
uvazuje jen nékteré kiivky tretiho stupné a nasledné ukazuje, ze jeho
zaveéry lze zobecnit pro kiivky dané rovnici

Q(x)y* +2P(z)y + R(z) = 0,

kde P(z), Q(z), R(x) jsou mnohocleny. Je zde podana stru¢né charak-
teristika n—nasobnych bodl a na zaveér této Casti je zkoumana ktivka na
obrazku 5.5(a) o rovnici

2y = +v/62 — 22 + /62 + 22 + /36 — 22.

V tiinacté a Ctrnacté ¢asti jsou zkoumany algebraické vlastnosti k¥ivek
v okoli regularnich i singularnich bod@ — v ¢asti tfinacté v souvislosti
s urCenim tefny a v ¢asti ¢trnacté v souvislosti s oskula¢ni kruznici,
jejiz polomér je polomérem kiivosti v daném bodé. Je zde uvedena také
klasifikace singulédrnich bodi. V hlavni ¢asti textu Euler nejdfive opakuje
chybu de Malvese (viz str. 159) a neuvazuje, Ze u algebraickych kiivek
mohou existovat i body vratu druhého druhu, avsak brzo poté, co rukopis
odeslal, zjistil, ze tuto singularitu ma napt. kiivka na obrazku 5.5(b)
o rovnici

yt — 2y — Ayz? — 23 + 22 = 0.

Euler odeslal opravu a nakladatelem byla vytisténa na konci odpovida-
jictho odstavce.?* Zajimava je ¢ast patnactd pojednévajici o kiivkach

24Této otézce je vénovan i Eulertiv ¢lanek Sur le point de rebroussement de la
seconde espéce de M. le Marquis de I’Hospital (O bodu vratu druhého druhu markyze
I’Hospitala), Mém. Ac. Berlin, 1751 (1749).
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0.51

61 05

(a) (b)

Obrazek 5.5: Nékteré kiivky, kterymi se zabyval L. Euler

majicich jeden nebo vice ,primért“, kde Euler pod pojmem ortogo-
ndlni pramer krivky rozumi primku, kterd puli vSechny kolmé chordy,
tj. osu kfivky. Cilem této ¢asti je nalézt podminky, pii kterych ma kiivka
jednu nebo vice os symetrie, ale ve skutecnosti zde Euler formuluje obec-
néjsi tlohu: Najit podminky, za kterych mtize byt k¥ivka ,,podobna nebo
rovna sama sobé“. Tim ve skutecnosti klasifikuje pohyby v roving, tj.
rovinné transformace, a ukazuje, kterymi z nich muze kiivka prejit sama
v sebe (tzv. shodné transformace). V ¢éasti Sestnacté jsou uvedeny rov-
nice kiivek spliujici predem dané geometrické vlastnosti, ale vétsinou
jsou zde jen zobecnéné vlastnosti kuzeloseéek (napi. se hledaji kiivky,
pro néz suma tretich, ¢tvrtych a patych mocnin vzdalenosti od dvou da-
nych bodt je konstantni). Podobné otézky jsou feSeny v sedmnécté ¢asti
v polarnich soutadnicich. V ¢asti osmnacté Euler navazuje na studium
shodnosti v roviné a zkoumé na kiivkach podobné zobrazeni a afinni
transformace (affinitas). V devatenacté ¢asti pojednava o prusecicich
algebraickych kiivek a v ¢asti dvacaté o jejich vyuziti pro konstrukéni
feSeni algebraickych rovnic, ale tato ¢ast je mnohem méné rozsahla nez
u Descarta nebo Newtona.

V casti dvacaté prvni se pojednava o nékterych transcendentnich
kiivkéach: logaritmické krivce, goniometrickych kiivkach, spiréle, cyk-
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loidé, epicykloidé, hypocykloidé a kiivce o rovnici
¥ =y~

Cast dvacata druhd je vénovana feSeni transcendentnich rovnic, které
obsahuji goniometrické funkce.

Svuj dodatek k Introductio in Analysin Infinitorum vénoval Euler
analytické geometrii v prostoru, jsou zde obsazeny pocatky teorie kvad-
ratickych ploch. Stejné jako Clairaut uziva jednoduché rovinné souiad-
nice, misto tfeti bere kolmou vzdéalenost bodu od roviny. V poznamce
uvadi, ze by bylo mozno uzit i tii soufadnic a v pozdé&jsich spisech uz je
také uziva.

Ve své praci z roku 1767 Recherches sur la courbure des surfaces
(Pojednani o krivjch plochdch) na zacatku poznamenava, ze dosud bylo
mozné vyjadrit kiivost jen pro sféru a zavadi pro obecnou plochu normé-
lovy fez, ¢imz rozumi fez plochy rovinou, kterd obsahuje normalu. Pro
normalové Tezy, tj. kiivky na plose, bylo mozné vysetfovat jejich krivosti.
FEuler zjistil, Ze mezi normalovymi fezy jsou takové, jejichz kfivosti jsou
maximalni, resp. minimalni, jejich krivosti oznacil f, resp. g. Bylo mozné
dokézat, ze tyto dva norméalové fezy, které Euler nazyva hlavni (prin-
cipal) Fezy, jsou vzajemné kolmé. Jako dusledek uréil polomér kiivosti
obecného norméalového rezu

. 2fg
f+g9—(f—g)cos¢’

kde ¢ je tthel mezi norméalovym fezem a jednim z hlavnich fezt.

V roce 1776 Meusnier?® pridal dodatek k Eulerové formuli, kdyz uva-
zoval i Sikmy Tez: pro rovinu o, ktera protinad plochu v kiivce o poloméru
kfivosti r, a normaly plochy pod thlem «, Meusnier nasel vztah

(5.3)

To =T - COSQ.

V roce 1813 Ch. Dupin?® ptevedl Eulerovu formuli (5.3) do elegantngj-
stho tvaru ) -
1 _ cos 10} . sin ¢>. (5.4)
r f g
Eulerovo dilo je vyvrcholenim prehistorického obdobi diferencidlni ge-
ometrie pred vznikem systematického vykladu. Geometrické metody se

zde objevuji jesté daleko vice nez v priruckach 19. a 20. stoleti.

%5 Jean Battiste Meusnier (1754-1793).
26Pierre Charles Frangois Dupin (1784-1873).
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V roce 1750, zadhy po Eulerové Introductio in Analysin Infinitorum,
vychézi spis G. Cramera?” Introduction ¢ lanalyse des lignes courbes
(Uvod do analyjzy krivek), ve kterém shrnul a doplnil znalosti o poctu
urcujicich prvka kiivky, o singuldrnich bodech a nasobnosti priseciki

ez

se v 18. stoleti v podstaté uz nedoséhlo.

5.2.2. Gaspard Monge a Carl Friedrich Gauss

G. Monge?® shrnul své vlastni vysledky spolu s dalsimi té doby do prvni
ucebnice diferencialni geometrie Application de ’analyse a la géométrie
(Aplikace analyzy na geometrii), kterou lze povazovat za prvni systema-
tické dilo zabyvajici se diferencidlni geometrii. Prace je specificka tim,
ze

vznikala v podstate vice nez tricet let a kostru tvorily vysokoskolské pred-
ndsky. Tomu musel podléhat i celkovy zpusob vykladu ldtky. Monge je
veérny zpusobu vykladu postupujicimu od zndmého k neznamému obdob-
nému jeho vykladu deskriptivni geometrie. [Smi69, str. 5

Monge zvetejnioval své prace z diferencialni geometrie béhem svého ptiso-
beni na vojenské skole od roku 1771. Postupné se jeho tvahy objevovaly
i v pfednaskach a v roce 1801 byly poprvé vydany pod nazvem Feuilles
d’analyse appliqué a la géometrie (Listy aplikace analijzy na geometrii).
Pozdéjsi vydani z let 1804 a 1809 bylo znacné rozsifeno a neslo jiz nazev
Application de ’analyse a la géométrie. Po Mongeové smrti knihu jesté
v roce 1828 doplnil dodatkem Liouville.?

dem k nasemu tématu zajimavy memodr, ktery predlozil Monge parizské
akademii v roce 1771. V tomto spise, ktery nasledné vytvoril posledni
kapitolu Application de l’analyse a la géométrie, vySetiuje kiivost pro-
storovych kiivek. Byla to viibec prvni Mongeova prace z difererencialni
geometrie. Zabyva se polomérem kiivosti prostorovych krivek. Monge
ukazuje, ze analogii stfedu kfivosti rovinnych kfivek je osa kiivosti kii-
vek prostorovych, nazyva ji polarni primkou. Dokazuje, Ze plocha, kte-
rou polarni pfimky tvoii, je rozvinutelnd a ze dané prostorova kiivka

#"Gabriel Cramer (1704-1752).

28 Gaspard Monge (1746-1818).

2 Joseph Liouville (1809-1882). Néktefi autoti uvadéji jako datum vydani Mon-
geovy knihy s Liouvillovym dodatkem az rok 1850. Vzhledem k tomu, ze dodatek
obsahuje preklad Gaussovy knihy z roku 1828 vénované teorii ploch, zd4a se tato moz-
nost pravdépodobnéjsi.
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mé nekonecné mnoho evolut, které na této plose lezi. U rovinnych kii-
vek splyva evoluta s mnozinou stfedi kfivosti kfivky. Mnozina stfedi
kfivosti prostorové kiivky lezi na plose polar, ale neshoduje se s evolu-
tou prostorové kiivky. Kromé evolut se posledni ¢ast spisu vénuje také
studiu jednoduchych a dvojnych bodi.

S Gaussovou®® Disquisitiones generales circa superficies curvas (.. ..)
z roku 1828 zacind nova epocha.

Gauss byva nekdy nazyvdn otcem diferencidlni geometrie. Byl pruni, kdo
wvedl ideu invariantu. [Gra94, str. 334]

Gauss ve své knize vytvoril damyslnou a hlubokou teorii ploch bez pou-
Ziti tensorového ¢i vektorového poctu, pomoci kterych se dnesni klasicka
diferencialni geometrie vyklada. Byl prvnim, kdo definoval plochu v E3
prostfednictvim prostého spojitého zobrazeni po ¢astech oteviené mno-
ziny v R2. Do té doby byla plocha chapéana jako hranice pevného télesa.

Rozhodl se, ze bude uvazovat jen plochy nebo jejich ¢asti se ,,spojitou
kiivosti“, tedy takové, pro které v kazdém bodé existuje tecna rovina.
Sféru jako plochu s konstantni kfivosti pouzil podobné jako kruznici
v roviné — definoval kiivost plochy v okoli daného bodu srovnavanim
s kiivosti tohoto bodu v jeho okoli na korespondujici kulové plose. Vzorec
pro miru kfivosti vyjadiuje — viz (5.6), Ze mira kiivosti se rovna soucinu
kfivosti hlavnich normalovych fezt. Normalovy fez je kiivka na plose,
proto se Gauss zacal zabyvat vlastnostmi kfivek na plose, které plochu
charakterizuji. Tim dal zdklad ivaham o vnitini geometrii plochy jako
jisté analogii geometrie v roviné.

Analogii pfimky v roviné tvori nejkratsi spojnice dvou bodi na plose.
Gauss nalezl jeji rovnici. Hlavni norméla prostorové kiivky, ktera je
nejkratsi spojnici dvou bodd na plose, se shoduje s normalou plochy.
Tuto vlastnost poprvé objevil Euler prostfednictvim tivah o prostoro-
vych kiivkach, ale Gauss ji odvodil tak, ze se vyhnul tivaham, které by
vyzadovaly zavadét pojmy z teorie prostorovych ktivek.

Tak se Gauss dostava ke geodetickym kiivkam,?' na nichz vzdy nej-
kratsi spojnice dvou bodti lezi. Dokazuje nékteré véty o nejkratsich spoj-

30Carl Friedrich Gauss (1777-1855).

31Pocatky hlubsiho studia geodetickych kiivek pochazeji z pielomu 17. a 18. stoleti a
jsou spojeny se jmény Jac. a Joh. Bernoulliovych. Rovnici geodetické ¢ary publikoval
svych dopisa (viz [Fuc99, str. 150]). V préaci z roku 1728 De linea brevissima in
superficie quacunque duo quaelibet puncta jungente (O nejkratsi krivce na libovolné
plose spojujici dva dané body) Euler pouzil t¥i vzajemné kolmé soufadnice a ukézal,
ze plochu lze vyjadrit rovnici se tfemi proménnymi, kiivku pak dvéma takovymi
rovnicemi a uvedl rovnice tfech typu ploch — valcovych, kuzelovych a rotac¢nich.
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nicich a konstruuje geodetické polarni a rovnobézné souradnice. Ukazuje,
ze rovnici nejkratsi spojnice lze odvodit i pomoci prvni diferencidlni
formy. Potom jeji element vyjadiime ve tvaru, ktery je dobfe znam z di-
ferencialni geometrie i dnes

ds = \/Edp? + 2Fdpdq + Gdg>. (5.5)

Ukazal, ze miru kfivosti plochy v daném bodé P lze vyjadrit pomoci
kfivosti dvou extrémnich normalovych fezt na této plose bodem P, tzv.
hlavnich Fezi. Dnes toto vyjadfeni nazyvame Gaussova (Gplnd) kfivost
plochy:

K= K1 - K2, (5.6)

kde k1, ko jsou kiivosti kfivek hlavnich fezii. Dale Gauss dokazal tvrzeni,
které je znamé jako theorema egregium (znamenita véta):

Véta 5.1. Krivost K je invariantni vici otaceni a ohybani plochy.

Myslenky o invariantech piinesly dalsi vysledky do teorie kiivek.

ez

davaji vztah mezi vektorovym trojhranem tvofenym vektory tecny (f),

—

normaly (77) a binormaly (b) a obloukem kiivky s:

—

dt

& :liﬁ, (F—S 1)
dn -

d_z = — KE+7h, (F-S 2)
db

& = — Tﬁ, (F_S 3)

kde k(s) je kiivost a 7(s) torze kiivky.

Rovnice (F-S 1) a (F-S 2) se objevily v roce 1826 v Cauchyho??
Lecons sur Uapplication du calcul infinitésimal o la géométrie (Lekce
z aplikact infinitesimdlniho poctu na geometrii). Prace byla vydana na
zékladé jeho prednasek na Polytechnice. Esténsky matematik Karl Edu-
ard Senff v roce 1831 jako prvni odvodil vSechny t¥i vzorce.?? Frenet34je
prezentuje ve svych tezich v roce 1847, ale bez toho, ze by si byl vé-
dom dilezitosti jejich vyznamu. Jejich zakladni vyznam podtrhl teprve
Serret® v roce 1851.

32 Augustin Louis Cauchy (1789-1857) patii k tém, kdo pozvedli diferencidlni geo-
metrii na poc¢atku 19. stoleti.

33Viz [Gra94, str. 335].

34Fréderic Jean Frenet (1816-1868).

3 Josef Alfred Serret (1819-1885).
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Vzhledem k nasemu tématu je tfeba pripomenout, ze dosud pfevla-
dalo v diferencialni geometrii studium k¥ivek rovinnych. Prostorovymi
kiivkami se zabyval pouze Clairaut. Monge na ného navézal a vyfesil

Historikové matematiky se neshoduji v tom, zda povazovat za za-
catek systematického vykladu diferencialni geometrie praci Mongeovu:
Application de l’analyse a la géométrie nebo Gaussovu: Disquisitiones
generales circa superficies curvas a neni nasim cilem to rozhodnout,3%
ale bezesporu lze Tici, ze Monge

byl zakladatelem francouzské skoly diferencidlni geometrie: Meusnier a
Dupin, napriklad, byli jeho Zdci. V tradici pokracovali dalsi a trvd dodnes;
soucasnd terminologie je z velké ¢édsti francouzského pivodu. [Gra94,
str. 333]

O Gaussovi se jiz v roce 1877 pise:

Prejde-li pozdéji k studiu vyssi geometrie, zeyjmena k vysetrovdani ploch,
o nichZ Euler a Monge si tolikeryjch zasluh ziskali, a porovnd-li pak tyto
metody s témi, podle nichZ se vysetruje krivost rovinnych utvardy geomet-
rickych, zarazi se zajisté nad nestejnymi zasadami, jimiz se tu mathema-
tikové ridi, preje-li si pak miti duslednou a analogickou methodu, najde
ji opét jen u Gausse, kteryz vibec v dusledném provdadéni nejhlavnéjsich
uloh byl neprekonatelngm mistrem. [Stu77, str. 27|

S témito slovy mtizeme jen souhlasit. Z dnesniho hlediska navic zdtraz-
néme, ze

kdyz Gauss vyjadril miru krivosti jako soucin krivosti hlavnich normd-
lovych Tezu, poznal, Ze k urceni miry krivosti staci zkoumat krivky na
plose. Tak nachdzi analogii primky v rovine — nejkratsi spojnici dvou
bodii. Tento pojem ddle rozvinul. [St&64, str. 29

Gauss tim zobecnil geometrii v roviné a ¢asteéné vytvoril vnitini geo-
metrii plochy. Jeho prace dala pfedevsim novy smér diferencialné geo-
metrickému zkoumani ploch.

36Podrobna studie této otazky viz [Smi69].
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5.2.3. Nasledovnici Monge a Gausse

Mongeovi zéci vytvorili tzv. francouzskou geometrickou $kolu.?” Zmiinime
z nich Ch. Dupina, ktery uz v roce 1813 publikoval spis Développments de
géométrie (Rozvoj geometrie). Prace obsahuje mnoho pfispévki zejména
k diferencialni geometrii ploch, ale také pasaze tykajici se kiivek — napft.
o asymptotickych piimkéch apod. Jeho dalsim pfinosem k rozvoji di-
ferencialni geometrie je objev tzv. Dupinovy indikatriz, kterd umozni
nahradit lokalné prtbéh plochy rovnici obsahujici jen ¢leny druhého
stupné.

Na vysledky Gausse piimo navazal K. Peterson,® ktery v roce 1853
objevil zavislost koeficientt 1. a 2. kvadratické formy. Nezavisle na ném
pfisel na vztah mezi témito koeficienty i Mainardi® v roce 1857 a v roce
1868 Codazzi,®® odtud termin Peterson-Mainardi-Codazziho rovnice.
Jelikoz prvni rovnici znal uz Gauss, uziva se nékdy i termin Gauss—
Mainardi—Codazziho rovnice. Navic vysledky Petersona nebyly ve své
dobé ve svété dobie znamy, protoze jako ucitel matematiky nepracoval
na univerzité. Ale nasledné ovlivnily Egorova*' a jakmile Darboux*? a
Bianchi*® jeho vysledky pouzili ve své praci, stal se svétové znamym.
Do té doby, nez byly Petersonovi nejdiilezitéjsi prace z let 1866-1867
prelozeny,** mnohé jeho vysledky zobecnil Darboux.

Tim se ovSem dostavame uz daleko za ramec vytyceného tématu.

3"Mezi piimé Mongeovi 7zaky, ktefi rozvijeli francouzskou geometrickou skolu patii:
Jean Hachette (1769-1834), Barnabé Brisson (1777-1828), Charles Julien Brianchon
(1783-1864), Jean Victor Poncelet (1788-1867), Théodore Olivier (1793-1853), Char-
les Dupin, Lambert Adolphe Jacques Quetelet (1796-1874), Germinal Pierre Dandelin
(1794-1847) a dalsi — viz napf. [Fol82, str. 53].

38Karl Michajlovi¢ Peterson (1828-1881).

39 Gaspare Mainardi (1800-1879).

“Delfino Codazzi (1824-1873).

' Dimitri Fedorovi¢ Egorov (1869-1931).

2 Jean Gaston Darboux (1842-1917).

“3Luigi Bianchi (1856-1928).

“Byly publikovany v Toulouse teprve v roce 1905.
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