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1. kapitola

'NIEKTORE POZNATKY
Z TEORIE CISEL

DELITEL’'NOST V OBORE CELYCH CISEL

V tejto kniZke slovo ,,&slo*, uvedené samostatne, bez pri-
davného mena, znadi celé dislo, teda prvok mnoZiny

S {0,1,—-1,2,—2,...n,—mn, ...}

Casto budeme hovorit o prirodzenych &slach, teda o prv-
koch mnoZiny
{(1,2,3,...n,...}

V dalSom budeme pouZivat tito, Citatefovi iste znimu
vlastnost celych &isel:

Nech M je nejakd neprazdna mnoZina celych &isel. Ak
existuje také redlne &islo @, Ze’vietky prvky mno¥iny M st
nie vifSie neZ g, potom v mnoZine M existuje najva&si
(maximélny) prvok (tj. existuje také &islo &, Ze b € M*) a pre
kaZdy prvok x € M plati x < b).

Podobne plati:

Nech M je nejakd neprizdna mnoZina celych isel. Ak
existuje také redlne Cislo a’, Ze vietky prvky mnoZiny M
sd nie mensie neZ a’, potom v mnoZine M existuje najmens{
(minimdlny) prvok (. existuje teké &islo &', 2e b'e M a pre
kaZdy prvok x e M platd x = &").

*) x € A znadi: x patr{ do mnoZiny A.



Pripomerime eSte pojem absolutnej hodnoty celého disla.
Ak a je celé &islo, potom absolutnou hodnotou |g| isla a
rozumieme &islo a, ak ¢ = 0 a &slo — g, ak a < 0. Tak
napriklad |6] = 6, |— 5| = — (— 5) = 5 a pod.

Iste je Citatefovi znidme, %e absolutni hodnota suéinu
dvoch cisel sa rovnd sicinu absolutnych hodnét tych Cisel
a absolutnd hodnota sictu dvoch Cisel nepresahuje sucet
absolumych hodnét tych ¢isel. Tak napr. |(— 3).8] =
=|—-3.8=3.8=24,|—348 <|—3]+ (8 =1l

Di. Hovorime, Ze &islo a deli &islo b, ak existuje &islo
q tak, Ze b = aq.

Namiesto ,,a deli b hovorime aj ,,a je delitelom ¢&isla 5%,
,»0 je nasobkom dCisla a“, ,,b je deliteIné Cislom a“. Ak a
deli b, piSeme a | b. Ak a nedeli b, piSeme a 14 5. .

Celé disla, ktoré su delitelné &islom 2 nazyvame parny-
mi, ostatné celé Cisla nazyvame neparnymi. .

P,. 3|18,3 +(—101),0] 0, 046.

P2. Ako vyzerd mnoZina vietkych nisobkov &isla 7?

Ps. Ak a | b, potomaj(—a)|b,a|(— b),(—a) | (— b).

Tie prirodzené Cisla, ktoré su delitelmi Cisla @, nazyvame
prirodzenymi delitelmi &isla a. Tak napr. ¢isla 1, 2, 3, 4,
6, 12 st prirodzenymi deligefmi &isla — 12 a &islo — 12
uZ inych prirodzenych delitefov nema. '

Pa. Cislo 0 je delitefné kazdym Zislom.

Ps. Cislo O nie je delitefom Ziadneho celého isla
b+ 0.

Vi. Ak a|b, b + 0, potom |a| < |b].

Dékaz. Na ziklade predpokladu existuje celé ¢ tak, Ze

(1) b=agq.
Ked?e b # 0, je aj ¢ # 0 a tak |g| = 1. Z (1) dostidvame

potom |b] = |a|.|q| & |al, teda |b| = |al.
Ps. Nech a | b a sG&sne b | a. Potom |a} = |b|.



Niévod: Pouzite V,. a Pg!

Vztah g | b nie je symetricky, to znali, e z a | b ne-
vyplyva este b | a. Tak napr. 2 | 4, ale 4%.2. No tento vztah
ma nasledujicu vlastnost, tzv. vlastnost tranzitivnosti.

V2. Ak a|b, b|c, potoma]c.

- D8kaz. Na ziklade predpokladu existuji ¢isla ¢,, ¢,
tak, Ze b = aq,, ¢ = bq,. Ak do druhej rovnosti dosadime
z prvej za b, dostaneme ¢ = (aq,). ¢, = a(q,.g,). PretoZe
g1> 2 SU celé &isla, je aj g¢,.4, celé a ¢ = a(q,.q,), teda
alc.

Va. Nech a je celé, m prirodzené. Potom existuju &isla
q, 0 =r < mtak, Ze ,

(2) a=mq+r.

Cisla q, r, 0 = r < msa &slami g, m jednoznaZne uréené.
Dodkaz. Zostrojme raciondlne islo %. V mnoZine viet-

kych celych ¢&isel nie va&ich neZ % existuje najvacsi prvok.

Oznaéme ho znakom g¢. Teda na zdklade definicie Cisla ¢

plati: ¢ < % < ¢+ 1. Vynédsobenim tychto nerovnosti

Cislom m dostaneme mq < a < mq' -+ m. PoloZme

3 r=a— mq.

Z predoslého vyplyva, Ze rjecelé a 0 = r < m. Z (3)
dostidvame potom @ = mq + .

Nech é&isla ¢, ¥, 0 < ' < m spliujd rovnost
@ a=mq + 7

a nech napr. r & r’. Potom ak od (2) od¢itame (4), dosta-
neme

®) r—r =mqg— q)



Odtal vyplyva, Ze m deli rozdiel r — +’. No z podmienok
r2r, 0= r<mO0=r <mvyplyjvaO =r —r' <m
aodtial vdésledku V,r — ¥ =0, r=r"az(5) qg= ¢’
Teda dvojica Cisel ¢, 7, 0 < r < m je &slami a, m jedno-
znatne urdend.

P7. Néjditeq, r,0 < r < m, ak
l.a=—158m=10.
2Z.a= 74,m=13.

Uvedieme teraz niektoré vlastnosti parnych a nepirnych
Cisel. Ak a je celé dislo, potom na zdklade vety V, existuji
celé &, r tak, 2¢ ¢ = 2k + r,pritom 0 < r < 2. Ak
r = 0, potom a je delitelné islom 2, teda g je pirne. Ak
r = 1, potom a nem6Ze byt delitelhe Cislom 2. Ak by
totiZ a bolo delitelné &islom 2, potom na ziklade V, a P,
aj fislo 1 = a — 2 % by bolo deliteIné &slom 2, a to nie je
moZné (pozri V,). Tym sme dokizali vetu

Vaa. Celé Eislo a je parne vtedy a len vtedy, ked ma
tvar @ = 2k (k celé) a nepirne vtedy a len vtedy, ked
md tvar a = 2k 4+ 1 (k celé).

Lahkym désledkom uvedenej poucky su tieto vety.

Vsb. SiZet dvoch parnych &isel je parny, si&et dvoch
nepirnych &isel je parny. SGet k (k = ? nepirnych
Elsell je parne &islo vtedy a len vtedy, ked k je parne
Eislo.

Vie. SG&in dvoch parnych &isel je parny, siZin dvoch
neparnych &isel je nepérny a siin nepérneho a pérneho
gisla je parny

Ak a, b su celé &isla, potom existuju (celé) &sla, ktoré
s sutasne deliteImi aj &isla @ aj Cisla b, Takymi &slami
sal, — 1.

D:. Cislo d nazjvame spolonym delitefom Eisel g, b,,
akd|a,d|b.

Da. Cisla g, b nazyvame nestdelitefnymi, ak nemaju



inych spolotnych delitefov neZ 1, — 1. Ak a, b nie sd
nesidelitefné, nazyvajd sa siidelitelné,

Prikladom nesiidelitelnych disel sa Cisla 12, — 35, pri-
kladom sudeliteInych &isel su &sla 24, 60.

Ps. Naijdite mnoZinu vietkych spoloénych delitefov
Eisel 1.24,60 2. — 50,17 3. — 18, 48.

Vs. Ak a|b, a|c, potomal] (b + c).

Dokaz. Podla predpokladu existuja celé g;, ¢y tak, ie
b = aq, c = aq,. Potom b + ¢ = a(q; + ¢o). Pretoie
q —lz g, je celé, vyplyva tvrdenie vety z rovnosti b + ¢ =
=alq + ¢

Vs. Ak a | b a c je celé &islo, potom a | b.c.

Dékaz. Podla predpokladu existuje celé g tak, Ze b =
= aq. Potom z rovnost b¢c = a(q.c) vyplyva tvrdenie
vety.

Naskyté sa otdzka, i predoslé vety V,, V; moZno v istom
zmysle obritit, presne reeno, & platia tieto poucky:

Ak a | bc, potom bud a | baleboa | c.
Aka|(b+c) potom bud a | balebo a | c.

Lahko sa moZno presvedCit, Ze posledne uvedené vyroky
si nepravdivé. Stadi napr. volit b = 6, ¢ = 8, a = 14.
Potom a | (b + ¢), a sufasne a|b.c, no pritom atb,
ath.c.

Teda delitel siinu dvoch &sel nemusi byt delitefom
niektorého z &initefov sti¢inu. Pri istom dodato¢nom pred-
poklade vyplyva z delitelnosti stifinu dvoch &sel danym
¢islom deliteInost asponi jedného z &initelov danym gislom.
O tom pojednéva nasledujica veta, nazjvani pre jej vefky
vyznam aj fundamentdlnou vetou aritmetiky. Origindlny
dokaz tejto vety, ktory tu poddme, pochddza od mad'arskeho
matematika §. Surdnyiho.

Ve. Nech a | b.c a nech a je nesidelitefné s b. Potom
alec.

Ddkaz. Oznaéme znakom C, mnoZinu vietkych tych
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Cisel x, pre ktoré a | bx. Teda c € C. Na ziklade Vs do C
patria vSetky ndsobky ¢isla a. UkdZeme (a to k dokondeniu
dé6kazu stadi), Ze C pozostdva prive zo vSetkych nisobkov
disla a.

Oznatme znakom m najmenSie kladné Cislo patriace do
C. Zrejme stadi dokdzat platnost tychto dvoch vyrokov:
i) KaZdy prvok z C je deliteIny cislom m.

(if) m = |al. o

Nech x € C. Na zdklade V; existuja celé ¢, 7, 0 = r <m
tak, Ze x = mq + r. Odtial r = x — mgatak br =
= bx — bmgq. PretoZe x, m € C, deli Cislo a stdin bx i bm
a teda aj Cisla bx a — bmg (pozri V;). Na zaklade V, potom
a| (bx — bmqg), teda a | br, r € C. Keby bolo 0 <r <m,
potom by r bolo kladnym prvkom mnoZiny C mens$im
neZ m a t® by viedlo ku sporu s definiciou Cisla 7. Musi
teda byt r = 0, potom x = mgq, m | x. Tym je platnost
vyroku (i) dokdzan4.

DokéZeme (ii). PretoZe a € C, m | a na ziklade (i). Teda
existuje Cislo ¢, tak, Ze

(6) a = mq,.

KedZe me C, a | bm, existuje Cislo g, tak, Ze bm = agq,.
Dosadme za a do poslednej rovnosti zo (6), dostaneme
bm = mgq,. q,, odual

Q) ) b= ¢.¢.
Teda g, deli a (pozri (6)) a na ziklade (7) aj 4. PretoZe
viak g, b st nesudeliteIné, je ¢, = 1 alebo ¢, = — 1

(pozri Dy). Zo (6) potom dostivame m = |a].

KaZdé prirodzené Cislo » > 1 mad aspoi dvoch prirodze-
nych delitefov, s nimi &isla 1 an. Akd|nal <d <mn,
potom d nazyvame netrividlnym delitefom &sla 7. Cisla 1
a n nazyvame trividlnymi deliteImi &sla n.
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Ds. Cislo n > | sa_nazyva prvotislom, ak nema ne-
trividlnych delitefov. Cislo n > | sa nazjva zlo¥enym
Eislom, ak nie je prvotislom.

Ak teda Cislo 7 je zloZené, md asponi jedného netrividl-
neho delitela.

Uz Euklidovi (4. st. pred n. 1) bol zndmy pojem prvo-
isla. Od Euklida pochddza aj prvy dbkaz nekoneénost
poctu prvodisel. I ked vieme, Ze vietkych prvocisel je ne-
koneéne mnoho, predsa ich konkrétme v3etky nepoznime.
Nevieme napriklad, aké je vyjadrenie vietkych prvodisel
v desiatkovej sustave. Ba vieme toho hodne menej. Ne-
pozname dokonca ani Ziadne prvocislo vicSie nez 21! 13,
NajvicSie zndme prvocislo je 211218 — 1, Pre hladanie
prvocisel sa v poslednom ¢ase s vyhodou pouZivaji naj-
novsie matematické poditacie stroje.

Ps. Dokaite, Ze kaZdé parne &islo @ > 2 je zloZené!

Pio. Ak p, g su dve prvotisla, potom bud p = q alebo
p, q su nesidelitefné. DokéZte to!

V7. Nech n je zloZené &islo, nech p je najmen3i netri-
vidlny delitef &isla n. Potom p je prvocislo.

Dokaz. Z definicie netrividlneho delitela vyplyva, Ze
p > 1. Ak p nie je prvocislo, potom existuje d, 1 <d <p
tak, Ze d | p. Z d | p, p | n vyplyva na zdklade V, d | n. To
je viak vo spore s definiciou disla p.

Ve. Ak a je celé a p prvotislo, potom bud p | g alebo
p, a st nestdelitefné.

Doékaz. Ak p, a st sidelitelné, potom existuje celé Cislo
d # 1, — 11tak, Ze d | p a stasne d | a. Z d | p vyplyva
na zdklade P, |d| |pakedied # 1, — l,je ¢g=|d| > 1.
Ked?e ¢ | p,je g=patak p | a.

Vs. Nech g, b st celé a p prvotislo. Ak p | a.b, potom
bud p | a alebo p | b. ’

Dékaz. Ak p+ a, potom na zdklade Vj si1 a, p nesideli-
teIné. Z V4 vyplyva p | b.
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Nasledujica veta mi velmi nézomy vyznarn Ukazuje,
populérne receno, Ze prvodisla si stavebnymi kamedmi,
z ktorych st vybudované vietky prirodzené &isla > 1.

Poznamenajme, Ze v dalSom vyraz a,.a, ... a,, kde aq
st celé a s = 1, nazyvame siinom (o s &initeloch). Teda
v pripade s = 1 mdme sidin o jedinom diniteli.

Vio. KaZdé prirodzené &islo n > | sa da vyjadrit ako
sGZin prvotisel a to aZ na poradie &initefov jednoznaZne.

Dokaz. Napred ukiZeme, Ze kazdé » > 1 sa di pisat
vo tvare sidinu prvofisel. Dékaz tohoto faktu uskutoénime
matematickou indukciou. Tvrdenie je zrejme sprivne pre
n = 2 (2 je prvolislo!). Predpokladajme, %e tvrdenie je
sprivne pre vietky prirodzené Cisla > 1, ktoré s nie vicSie
nez n(n > 1). DokiZeme, Ze tvrdenie plati aj pre » + 1.
Ked?e n + 1 > 1, je n + 1 bud prvodislo alebo zloZené
&slo. Ak 7 + 1 je prvolislo, potom tvrdenie plati zrejme.
Ak n + 1 je zloZené, potom na zdklade V, existuje prvotislo
p tak, 2e p | (n +- 1). V ddsledku toho existuje prirodzené

a tak, Ze

® n+1=p.a

Ked?e p = 2,je a = n a ked?e n + 1 je zloZené, musi byt
a > 1. Podla induk&ného predpokladu @ = p,.p, ... ps,
kde p1(1=1,2, ... s) sa prvodisla, s = 1. Z (8) potom
vyplyvan 4+ 1 = p.p,.p, ... Ps, teda aj n + 1 je si¢inom
prvocisel. '

DokéZeme teraz jednoznafnost takého vyjadrenia. Treba
dok4zat, Ze ak

()] n=7p»,.p2... ps
a sifasne
(10 n=¢,.q, ... qr

,i=12,...59/=1,2, ... r,st prvodisla, s, r st
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prirodzené isla), potom s = r a kaZdé ps je totoZné s ne-
jakym g; a obritene. Z (9) a (10) dostdvame

€8)) PrPe---Po= 1.9 --- 4r.

Nech s < r. Potom z (11) vyplyva g, | p;.ps - . .ps. Na
zdklade V, odtial vyplyva ¢, |p, alebo ¢, | p2.05 - - - Ps.
Ak ¢ + P, opitovnym pouZitim V,, dostaneme: ¢, | p, ale-

bo ¢ | 5 . . : ps. Po konetnom pocte tychto dvah nijdeme
také 1, 1 S i1 < s, Ze ¢, | pe. PretoZe pri formulécii jedno-
znatnosti neberieme ohfad na poradie &nitefov, mézeme
uZ predpokladat, Ze ¢ = 1 (keby tomu tak nebolo, zamenili
by sme ofislovanie &isel p, a p¢). Potom teda ¢, | p;, az Py,
vyplyva ¢, = p;. Ak s > 1, dostaneme z (11)

(12) p2...P¢=q2...qr.

Ak predoshi uvahu zopakujeme eSte s — 1 -krét, dostaneme

z(12)1 = gz 4+ ... gr. Této rovnost je zrejme nespriavna,

pretoZe séin na ]ej pravej strane ma hodnotu = 2. Musi

teda byt s = r. Analogicky sa di ukdzat, ¥e r = s, teda

s = r. Z priebehu dékazu vidiet, Ze pri evcntua]nom pr'c-

&islovani &isel py, . . . s dostavame p=qiE=12,...59).
Pri vyjadreni &slan > 1 vo tvare sidinu prvoéisel

(13) n=p,.ps... P55 =1,

nemusia byt prvodisla p,, p;, ... ps navzijom roézne. Ak
na zéklade znimeho komutativneho a asociativneho zdkona
pre nisobenie zgrupujeme rovnakych Cinitelov, dostaneme
z (13) tzv. kanonicky rozklad &isla

(14 n=dqp.q3 ... &%
g1 93 - .- gk SG navzijom roézme prvodisla, a;, ag, ... ag
su prirodzené &isla.

P11. Néjdite kanonické rozklady &isel 32, 54, 300.
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Pi2. DokédZte, Ze ak n > 2, potom medzi n a n! =
= |.2 ... nleZi aspoii jedno prvoislo.

RieSenie. PretoZe n = 3, jen! — 1 = 2. Preto v désled-
ku V,, existuje prvolislo p tak, %e p| (n! — 1), teda
p=n!—1 <nl Akbyp = n, potom by p delilo n! a tak
v dosledku V, by p delilo aj 1 = n! — (n! — 1). Musi
teda byt p > n, teda vcelku n <p < nl

P1a. DokéZte na ziklade P12, Ze v3etkych prvolisel je
nekone&ne vefa.

RieSenie. Medzi 3 a 3! lezi p,, medzi 3! a (3!)! lezi
. atd. Takto moZno (indukciou) kon$truovat nekoneni
postupnost navzijom roznych prvodisel.

ARITMETICKE FUNKCIE s a ©

Aritmetickymtfunkciami nazyvame funkcie definované na
mnozine vSetkych prirodzenych &isel s hodnotami v mno-
Zine komplexnych ¢isel. Aritmetické funkcie sd teda vlastne
postupnosti s komplexnymi &lenmi, Specidlne teda méZu
ich ¢leny byt celymi resp. prirodzenymi ¢islami.

Ném pdjde v dalSom len o dve také funkcie, a to o a7.
Funkcia ¢ (7) je definovan4 takto:
ak n je prirodzené &islo, potom o(n) (z(n)) znali su&et
(polet) prirodzenych delitefov &isla n.

Taknapr.o (1) =1, 0 (2)=1+2=3,0(12) =
=14+24+3444+6+12=287(1)=1,7(2) =2,
t3)=2714) =372 =6.

Pri $tidiu rozmanitych otdzok v teorii Cisel je vePmi
dolezité vediet na zdklade znalosti kanonického rozkladu
disla # > 1 urdit hodnoty o (n) a © (n) O tom pojedniva
nasledujica poudka.

14



Vi, Nech n = qf:.q% ... g5 je kanonicky rozklad
&islan > |. Potom

o(n) = q"*‘ —11 g — 1 qi"*‘ —11 .
L@ @D
Dékaz. Napred ukidZeme, e prirodzené Cislo d je de-
litefom &sla 7 vtedy a lep vtedy, ked ma tvar

(15) - d=gh.gh ... ¢k,

kde 0 = i = = 1,2, ... k). Ak d m4 tvar (15),
potom je zrejme delitefom Cisla 7, vyplyva to ihned zo
zrejmej rovnost

g ... gk =(qh.qb ... gfk).
(q‘l'l —h_ﬁa—ﬂa RN’ d = F),
Obritene, ak d | n, potom existuje prirodzené n’' tak, Ze
n = dn',teda dn’ = ¢1.q% ... ¢*. Ztejto rovnosti na zé-

klade V,q vyplyva, Ze v pripade d > 1 v kanonickom roz-
klade Cisla d mé%u vystupovat len prvocisla ¢; a to s ex-

ponentami nie viC3imi neZ a¢ (1 = 1, 2, ... k). Teda
d > 1 musi mat tvar (15). Ak d = 1, dostaneme ho z (15)
prify =8 = ... =f=

Z vety V,, vyplyva, Ze dve dsla
d=gh.gh ... gfe,d' = ¢gf'r.qf» ... g0

st rézne, ak existuje 7 tak, Ze f; # f'«. Oddal vyplyva, Ze
vietkych prirodzenych delitefov &sla # je prave tolko,
kolko je roznych 2 — tic (B, B --- Pr)y 0 < fi < w
(f=1,2,...,k). Tychto & -tic je zrejme (a; 4 1) (a; + 1)

.(ax + 1,tedar(m)=(a; +1).(ap+ 1) ... (ax + 1).
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Dalej o () je rovno sudtu vietkych &isel (15) a tento
stidet moZno napisat vo tvare
A+ a+@E+...+@).(0++E+...+¢) ...
(16) ... A+ ge+ ¢+ ... + g
Skutotne, ak v (16) vykonime naznalené nisobenie, objavi
sa tam ka?dé z Cisel d prdve raz. Na ziklade vzorca pre
geometricky stfet dostdvame odtial

] S | e+l |
a(n) = q‘ . & g

Pua. Aky je poc‘fet v§etk)"ch prirodzenych delitefov &isla
100?

P1is. Ndjdite v3etky tie prirodzené &isla n, pre ktoré je
n)=2,tn+1)=3.

eSenie. Z 7 (n) = 2 vyplyva, %e n je prvodislo.

Z v (n + 1) = 3 vyplyva zase, Zze n 4+ 1 musi mat tvar
n+ 1 = ¢?% ¢ je prvocislo. Odtial n = (¢ — 1).(¢ + 1).
Ak ¢ — 1 > 1, potom 7 nie je prvodislo. Musi teda byt

g—1=1, —2 n + 1 = 4, n = 3. Obritene (3) = 2,
1:(3+ 1)—1(4)—3

Pie. Nijdite prirodzené n, ak viete, Ze 3 |n, 4|n,
7(n) = 14.

RieSenie. Ked%e4 |n,3j2 | n. Pretoakn =

gr.qa ... g

je kanonicky rozklad &sla », musi byt 2 = 2. Dalej
TM)=14=2T7=(; + 1 (ag+1)... (ax + 1)
PretoZe 2, 7 s prvodisla, musi byt 2 < 2, teda & = 2,
n=g¢a.¢ ¢ =29 =3 Potomjebuda, + 1 =2,
ay+ 1=7Taeboa, +1=7a + 1= 2.V prvom
pripade a; = 1, n = 2.3% a 7 nie je delitelné &islom 4.
Musitedabyta, + 1 =7,a,+1=2,n= 293 = 192,
Obritene pren = 192 plati 3 (n, 4 | n, 7 (n) =
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P17. Vypotitajte 0(100), o(128), o(45).

Pis. Ak a, b si nestdelitefné prirodzené &isla, potom
o(a.b) = o(a).a(b), v(a.b) = 7(a).7(b). DokaZte to!

Nivod. Poulite V;,.

P1s. DokaZte, Ze o(n) = n + | vtedy a len vtedy, ked n
je prvotislo!

P20. DokiZte, Ze pre kaZdé zloZené n je o(n) =
= 1 + J/n + n; pre nekoneZne mnoho n je o(n) =
= | 4 }/n + n a tieZ pre nekone¥ne mnoho n je
o(n) > 1 + |n+n.

Nivod. Nech p je najmen3i netrividlny delitel &sla 7.
Potom n = pn,sn > n, > 1 a tak aj n, je netrividlny delitel
&Gsla n. Z definicie pyvypljva ni = pn, = n, m; = W
Pre n = p? (p je prvodislo) je ¢ (n) = 1 + pl+ p? =
=1+4|n+n.

Pre n = p3 (p je prvodislo) dostanete 6 (7) > 1 + {n + n.

Px. Nijdite vSetky tie prvoZisla p, pre ktoré o(p) je.
druhou mocninou prirodzeného Zislal

P22. DokaZte, Ze rovnica s nezndmou x : o(x) = x + |
mé nekoneZne mnoho rie¥eni a rovnica o(x) = x + k
(k je pevne zvolené prirodzené &islo > I) ma len kone&ny

pocet riedeni v prirodzenych x.
Nivod. PouzZite Pyg, Pyy.
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