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trica Y (*y .+ P2 oe, Fov) quando il sistema del 1° ordine ). oy oo, Fau
appartenga al medesimo sistema di 2° ordine del precedente, e quindi. per
la solita ragione, sard y esprimibile razionalmente per ¢ . Analogamente
accadrebbe pei sistemi d'ordine superiore e in conclusione si ha dunque che:

Se '911 ) “}12 4 eeey ‘(}n é 19:1 ) 3:2 R 19'" sono'due sistemi di sistaticila
del medesimo ordine r, appartenenti a uno stesso sistema 'ordine r -1,
qualsiasi funzione razionale e simmelrica di 3y, Fie ..o Hy € 7razio-
niulmente esprimibile per ua'nlira qualsiasi furzione rasionale e simme-
trica di Fg1 , Fagy e Foy .

Matematica. — Nouveaur théorcines sur les sinqularités des
séries enticres. Nota di MiLos KossLER, presentata dal Corrispondente
G. FuBINL

Dans cette Note je poursuis 1'étude initiée dans une Note précédente
(Ces Rendiconti, vol. XXXII, 1° sem., pag. 26: Sur les singularités ece.).

1. Faisant usage du théoréme I de la Note citée, on peut obtenir, ne chan-
geant que les angles ¢y, qu'un point e¥, choisi 2 volonté sur la circonférence
du cercle de convergence, devienne singulier pour f(z). Cas particulier de tels
changements est l'addition de l'angle 7 ou le changement du signe de a,.
A cet effst choisissons la suite (5) de facon que les nombres Ang» dans les-
quels les membres de (5) occupent des positions distingudes, détinissent des
groupes des @, sans élément commuas A deux: c'est-a-dire que les groupes
Ngi*=e ot N,*® soient sans élément commun, toute fois que ¢ =~. Or il
suffit & cet offet de choisir la suite (5) de maniére que

(7 nger = 2(1 4 4) nq,

A étant une constante positive arbitrairement petite. Dans ce cas, le nombre N,
appartenant A x, satisfait, d'apres (2), aux inégalités

2.9

3 %+3 N
v—p'  <m <yt v=[f:|,
d’ou, par un calcul facile,
N
N > 4ng(1 — 1), Ny <<dny(1 +17,), N, —|:—§1:|> 2n,(1 — 1) ..

limnpy=1lim»y =limi, =0, ¢ > o.

Les termes a, du N,,if'.lle groupe commencent par le plus petit index

n= Nq+l —[-E;*_I:I;
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ceux du N,,iéme groupe finissent par le plus grand index »=N,. Il suffit
évidemment. pour 1'absence dewandés de termes communs, que

Ng. .
Nq+1—[ ; l]>hq.

D'aprés les inégalités précédentes, il suftit que
2ngei(l — n3) > 4ng(1 —m1).

Or ceci est assuré. commencant d’un certain ¢, par ' inégalité (7).

Cela étant posé, choisissons un tel groupe Ay, déterminé dont a,, soit
un coefficient distingué. De ce qui a été dit, on voit tout de suite que ce
groupe ne contient aucun autre terme de la suite (5). Changeons dans ce
groupe les angles ¢y de maniére que 1’ inégalité (6) soit remplie dans tout
ce groupe. Or si l'on choisit parmi les a,, (et, par suite, aussi les A,;) une
suite iafinie arbitraire (par un choix des entiers g) et que l'on effectue, dans
tous les groupes correspondants, I'opération indiquée, le point s=¢* deviendra,
d’aprés I[, un point singulier pour la série (1). 11 est évident qu'on peut
simplement laisser ¢, inaltéré, si la condition (6) est remplie; ou y ajouter ,
si elle ne I'est pas.

2. Maintenant, nous allons géndéraliser le théoréme de Fatou-Polya de
la maniére suivaate:

111. Si, dans la série

@
f(:) = Z a,3" a, = I an l €on,
n=0

on change, convenablement, dans certasins groupes de coefficients, les valeurs
des angles @n, la circonférence du cercle de convergence devient la fron-
tiere du domaine-d existence de la fonction (*).

La démonstration est simple. Choisissons la smite (5) de maniére que

Mg+ 3= 2ng(l 4 4)

et ordonnons les termes d’aprés le schéme rectangulaire suivant des indices

Ry N3 MBg Ryo = »
Ne Ts Mg o o

By MNg o .

N- o .

Ensuite, ordonnons tous. les nombres rationnels de l'intervalle (0,1)

dans la suite
Lyly sy ey by o

(") Un cas particulier de tels changements est 1'addition de 7 A certains @a.



A T'angle y;==2n/; associons la ji*=e ligne du schéme rectangulaire.
Ces a@n, qui appartiennent & la ligne en question, peuvent étre considérés
comme des termes d'une swite du type (5) et done, d’aprés le numéro pré-
cédent, on pent faire de maniére que le point s = ¢'¥s devienne singulier.
Or, effectnons cela pour tous les ;. Les points singuliers remplirons alors
toute la circonférence du cercle de convergence.

On a ainsi, non seulement le théoréme de Fatou-Polva, mais encore un
procédé ¢ éterminé pour les chavgements des angles @,, resp. des signes
des an, dans chaque cas particulier.

2. Le théoréme II généralise celui de M. Vivanti, mais non celui de
M. Dienes. J'énonce encore mne généralisation du théoréme de M. Dienes:

IV. Si nous remplagons, dans U’énoncé II, la condition 2° par la
suivante :

2%) pour chaque groupe N, on peut trouver un angle fixe P,
el un nombre positif 8,, de fagon que l'on ait

___ N
cos (pn — Yo) = d, , lim qu_q-=1.
q—>»»

pour tous les coefficients ax = |ax| '~ du groupe, alors le point z =1
est singulier.
La démonstration est analogue 4 celle du théoréme II.

Idromeccanica. — Sull’ influenza della viscosita nei moti piani
irrotazionali dei liquidi naturali. - Onde semplici smorzate. Nota 11
di UmBerto CisorTI, presentata dal Socio T. LEvi-CrviTa.

7. Moli permanenti. — Se si tratta di moti permanenti, tanto ¢ quanto »0*
non dipendono esplicitamente dal tempo ¢, per cui la (20) si riduce alla
seguente:

A 1 1 d*W*  dye (dW*\?
19 . W‘ >+ =\
h df* lw*(/'+t) "’(f*—t) fﬂ df'

essendo ora

W*=pw(f*+i) w*(/*—i).
Esprimendo mediante / e w, per le (17) e la prima delle (19), si
ottiene (1)
aw* | 1 1 ___4vq dW)

@) T et wr—iS k" f' e (dr

essendo

W =1/w(f + ig) - w(f —ig) -
(*) Cir. loco ultimo citato, pag. 199,
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