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distance d’'un degré; entre 1—11," de distance, elle s'élargit brusquement
pour former une bande 10’ de largeur et 5,° de longueur. IL’angle
de position de la queue plus courte (du nord) a 830° & sa premitre
moitié et 350° 4 sa deuxieéme. L’angle de position de la queue principale
est de 304° 4 peu pres.

Prague le 10 janvier 1896.

Sur un théoréme arithmétique de Zolotarev.
Par M. Lerch.

(Présenté le 13 mars 1896.)

Dans les Nouvelles Annales de Mathématiques de 1872%) un savant
russe, M. Zolotarev, a démontré un théoréme trés intéressant, concernant la
classe de permutation qu’on obtient en remplagant dans la série

() k,2k 83k,...(p—1)k

oll p est supposé premier et £ non divisible par p, chaque terme par son
plus petit reste positif pris par rapport au module p.

En attribuant 3 une permutation comme caractére le nombre -1 ou
— 1 suivant que le nombre des dérangements est pair ou impair, le théoréme
de Zolotarev s'exprime comme il suit:

La permutation & lagquelle se réduit la série (1) a pour caractére le

symbol (—g—) .

Nous allons généraliser la question ‘en prenant pour p un nombre com-
posé quelconque, pair ou impair, naturellement positif, et en supposant £
premier avec p. Pour une quantité positive & je représente par (&) son
plus petit reste positif qui résulte en retranchant de la quantité £ sa partie
entitre [£§]. Au contraire j'emploi la lettre R () pour représenter le reste
qui est le plus petit en valeur absolu, qu'on trouve en retranchant de la
quantité réelle (positive ou négative) l'entier le plus approché,

La permutation que nous aurons a considérer peut &tre remplacée par
la suivante

o)) el a5,
ses dérangements provenant des différences négatives de la forme
m(%é)—m(-’% . (r>v=1,2,3,...p—9),

il faut chercher le signe du produit de toutes ces différences, positives ou
négatives.

¥) 2me série, t. XI, p. 364
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Remarquons que pour deux quantités positives £ et £, dont la premiére
est la plus grande, l'expression

Bl =] —[t—¥]
est zéro ou un suivant que la différence N(§) — R (&) est positive ou néga-
tive. Cela étant, le caractére (7':»-) de la suite (1*) sera donné, évidemment,
par l'expression

rp—1 ’
= \FI-5-0 57
(_)__6_1y~2w—{ },
?
Or on a évidemment
— 1 rv—1 v o p—1v—1 P2
— 2] = .g]
v—Qv’*—iL :] vgﬁltgl[ P
ce qui réduit notre exposant a la somme

X[F]=Se-n[3]

augmentée d'un nombre paire; or les termes »=3,5,7,... étant pairs, il
ne reste que la somme qui provient des termes ol # est pair

p—1
[2 2;Lk]
p=1 ?
—1
(5571 ,.,

z Pl ity
@) (£) == 7.

on a par conséquent

On obtient une expression bien connue, en employant l'identité évidente
(— 1)22 = sgn. R(z),

les lettres sgn. exprimant qu'il faut prendre le sgre de la quantité R(z)
qui suit. Il vient de la sorte

(23]
)= 1 55

et c'est cette expression dont Kronecker a démontré l'identité avec le symbole

(;—) généralisé par Jacobi, en supposant toutesfois p impair.

Lorsque p est pair, la somme

r
5—1
u=1 s
devient égale a -é— (#—1) (—2— — 1), et on a les théordmes suivants:

3%
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Soit k un entier, premier avec 2m; la permutation qui résulte en rédui-
sant, sutvant le module 2m, les lermes de la série
k,2£,3k,...2m—1)F,

(k=1 (n - 1)
a pour caractére le nombre (— 1)

Soit m un entier impair et positif, et k un entier premier avec m; la
permutation qui résulte en réduisant, sutvant le module m, les termes de la suite

B, 2k,3E,.. (m—1)k,

a pour caractére le symébole (;—) pris dans le sens de Facobi.

2. On sera conduit & une détermination un peu différente, en partant
de la propriété élémentaire des déterminants.

Posons
’ ’ [
(ll ag Pl ap_.l
" "0 '
a a a
1 g % p-1
d = ,
(r—1 (p—l) (p—l)
@ a‘l p—]

et représentons par 4 le déterminant qui résulte en remplagant les éléments
par ak , les indices £» étant supposés réduits par rapport au module p.

En désignant toujours par (7) le caractére de la permutation (1*), on voit
que nous aurons
£
Ay = (———) 4.
V4

. . k L
Jobtiens par conséquant une expression de (7 , en choisissant d'une ma-

Lri
niére convenable les quantités aﬁf‘). En posant o = ¢ P prenons a(v")z 0l
On trouve aisément

p-2

A:—:q»(m):m’ﬂ(w”-——l)"'”“‘, s=1+(g)+(;)+...+(§),

et par conséquent
p—2

Ay = ¢ (0F) = oks. (wk? — 1)p 71,

r=

(*) — otk—1)s 11 (mkv_..l p—v—1
v o’ —1

ce qui se réduit & la forme

Il s’ensuit

kvw p—y—l

= sin
A J&-Dp-1p ?
( ) (-1 1—1 Rz

sin —
N 4
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ou puisqu’il ne s’agit que du signe,

k) .}(k_])( -—1) . klﬂ
—_—)=(—1 P P . I I s .

4 prenant les valeurs entieres entre zéro et p — 1, de la méme parité que .
Si donc p est paire et =2, on a

(k—1) m—1) m—1
(3) (—1) ® = sgn. H sin £
p=1

et pour » impair

k-1 m—1)

k kin
) = (- 2 in —— =1,8,5,...m-—-2).
“) (m) (— 1) .sgn.];Ism L, (=1,3,5,...m—2)
’En faisant usage de la formule évidente
sgn sin gz = sgn. R (—g—) )

on aura donc la formule suivante

(5) (—ﬁ-)_(_l)(k—l)z(m-—hsgnl—IR( , (1-__—1,3'5,...712-——2)

ou bien
G=Dem—1) 2[

© ()= T

Sur une espéce de séries semiconvergentes.
Par M. Lerch.

(Présenté le 13 mars 1896.)
1. Soit f(2) une série de la forme
N G2 | 2
f@) =g+ +
ocnvergente pour les valeurs de z suffisamment grandes, et considérons la somme
00
F@) =Y fla+n),
n=

oli 'on suppose que ou la partie imaginaire de @ soit suffisamment grande,
ou la partie réelle soit assez grande et positive, pour que toutes les quantités
a-}-n se trouvent 2 l'intérieur du domaine de convergence de la série f(2).

Il s’agit d'obtenir une valeur approchée de la fonction /(@), la conver-
gence de la série qui la définit étant bien large. J'emploi pour ce but I'ex-

pression
N\ 11
0= Y 47— orrr)
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