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Méme-li v néjaké kategorii zobrazeni x : @ — b takové, Ze k nému existuje zobrazeni

f:b —a a plati

of =g, Po= ¢,
¥ikdme takovému zobrazeni ekvivalence. V p#ikladé prvnim jsou to prostd zobrazent
jedné mnoziny na druhou, v p¥ikladu druhém jsou to homeomorfismy a v pfikladu tfetim
jsou to isomorfni zobrazeni grupy na grupu. :

Dale ukézal prof. Kuro§, jak se dé prenésti do Feli kategorii pojem kartézského soudinu
mnozin, pojem direktniho a volného soudinu grup a je$té jiné pojmy, které se vyskytuji pii
homomorfnich zobrazenich grupy do grupy jako na piiklad pojem jaddra homomorfismu.
Podle minéni prof. Kurose je kategorie velmi dtlezity pojem soutasné abstraktni algebry.

Zapsal V1. Kofinek, Praha

DIREKTNI SOUCINY VE SVETLE TEORIE KATEGORII

(Predndska profesora A. G. KUROSE konand na vefejné schiizi algebraického semindie
prof. VL. Koki{NEA na matematicko-fysikdlni fakulté Karlovy university dne 25. zaii 1959)

Prof. Kuros za své ndvStévy v Praze mél jesté jednu pFednédsku a to na velejné schiizi
algebraického seminéfe profesora Kofinka. Tykala se pojmu direktniho souéinu ve svétle
teorie kategorii. Direktni soudiny grup hraji velkou tlohu v teorii grup, direktni souéty
okruhtt v teorii okruhti. Spoleéné byla tato teorie vySetfovéna tim, Ze byla pi‘enesena do
teorie modulédrnich svazi a tam byly vySetfovéany direktni rozklady jednotkového prvku.
Jiz H. FirTiNG v letech tficdtych pouzil pro studium direktnich sou¢int grup rozklado-
vych endomorfismt, tj. projekei grupy na jednotlivé direktni faktory. Této metody uzil
pfi vySetifovéni direktnich soudind, jak pisatel téchto Fddek, tak také prednédsejici, ktery
vse formuloval v moduldrnim svazu. Teorie kategorii umoznila pak vySetfovat tento okruh
otdzek jesté obecndji v feli teorie kategorii. To uéinil pfedndsejici v préci Ilpsamuec pas-
JIoeHNA B ajrebpandecknx Kareropnax, Tpynsr Mock. mar. obm. 8, 1959, 391 —412. Kdyz
tato teorie direktnich souéint v kategoriich byla vypracovéna, ukédzalo se, Ze je mozno
a ucelno jesté ji celou piebudovat a vyjadiit vSe bez pomoci kategorii, jen v tak zvanych
polookruzich. To udélal zék prof. Kurose A. Cr. L1v8ic v préci, kterd je v tisku. Polookruh
je soustava s dvéma operacemi, sé¢itdnim a nédsobenim. Pro nédsobeni tvoii polookruh aso-
ciativni pologrupu s jednotkovym prvkem. Séitat se nedaji libovolné prvky polookruhu.
Soudet existuje jen pro jisté, i nekonedné, mnoziny prvkd nazvané séitatelné. Soudet,
pokud existuje, je komutativni, tj. nezdvisi na tom, jak séitatelnou mnozinu uspoiédddme,
a jest téz v jistém smyslu asociativni. Na tomto podkladé byla vybudovéna obecné teorie
direktnich souétd jednotkového prvku polookruhu. Z v&t této teorie se pak specialisaci
daji odvodit véty o direktnich souéinech grup, direktnich soudtech okruht a direktnich
rozkladi jednotkového prvku v moduldrnich svazech. Podle minéni prof. KuroSe je tim
teorie direktnich rozkladh v podstaté uzaviena.

V diskusi, kterd se po piednédSce rozvinula, poznamenal pisatel téchto radku, Ze jiz
v tricdtych letech H. Fitting vySetfoval podobné polookruhy. Mnozina endomorfismi
Abelovy grupy tvo¥i, jak zndmo, asociativni okruh. Jde-li vSak o grupu nekomutativni,
pak nelze libovolné dva endomorfismy séitat. To 1ze délat jen tehdy, kdyZ obé podgrupy,
na néz ty endomorfismy grupu zobrazuji, jsou po prveich zéménné. H. Fitting vySetfoval
proto polookruhy endomorfismi, v nichz soudet byl definovédn jen pro ty dvojice endo-
morfismu, které spliuji pravé uvedenou podminku. Nic vSak podstatné nového mu z toho
nevyslo. Prof. Kuro§ vysvétlil, Ze pii¢ina tkvéla v tom, ze nedovedl vyjad¥it v ¥edi polo-
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okruht vlastnost, Ze endomorfismus je norméini. Normdnim endomorfismem nazyvime
takovy endomorfismus, ktery je zdménny s kaZdym vnitfnim automorfismem grupy, &i
cheete-li, ktery prevadi normélni podgrupy grupy opét v normélni podgrupy. Prévs nor-
mélni endomorfismy hraji p¥i studiu direktnich souéiné grup vyznamnou roli. Teprve
teorie kategorii ukdzala, jak je tieba tento pojem pFenést do polookruht. Vede to k pojmu
normélniho prvku (zobrazeni), jehoZ definice je znadnd slo%itd a sotva by byla bez pomoci
teorie kategorii nalezena. Jakmile viak byl v polookruhu normélni prvek definovén, pak
bylo moZno z celé teorie kategorie vyloudit.

Zapsal Vi. Kofinek, Praha
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