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ZOBECNEN{ POJMU PROSTORU 8 KONEXI
(Referst ALOISE SVECE, pfedneseny v matematické obei prazské dne 30. za# 1957.)

Prostor s afinni konexi je definovén nésledujicim zpisobem: Kazdému bodu (u) oblasti
parametria 2 C 4, bud pfifazen cetroafinnf lokslni prostor 4, («) s centrem M (w); kazdé-
mu oblouku y mezi body (%), () bud pfifazena afinita mezi prostory 4, (u) a A4, (u). Zmi-
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n¥né konexe mezi lokélnimi prostory je déna znsmym zptisobem analyticky, co¥ zaru-
&uje jeji dostateénou hladkost. Lokdln{ prostory mohou byt oviem i prostory projektivni,
eukleidovské a afinity mezi niminahrazeny kolineacemi, resp. shodnostmi; pak dostédvéme
prostory s projektivni a eukleidovskou konexi.

Definice Koénigovy variety (nebo podle nové Kanitaniho terminologie prostoru s majo-
rantni konexi) je shodné s definici prostoru s afinni nebo jinou konexi, jenom dimense
lokélnich prostori (oznaéme ji m) je rtiznd od dimense n oblasti parametrt 2. Tyto pro-
story zavedl R. Ko~ie¢ (Jahresb. D. M. Verein, 28, 1919, 213—228) a upozornil na nj
J. A. ScrOUTEN (C. R. 178, 1924, 2044 — 2046); v nov&jsi dob& studoval prostory s projek-
tivni majorantni konexi (m > n) J. KaNtTaANI (vétS§inou v Mem. Univ. Kyoto, u nés ne-
pfistupné). Konigovy prostory se vyskytuji pfirozenym zplisobem p#i studiu variet v pro-
storech s konexi: Bud déna na pi. varieta V. v prostoru s projektivni konexi P, a v kazdém
lokalnim prostoru kaZdého jejiho bodu bud zvolen bod M; mnoZina téchto bod je spolu
s pFisluSnymi lokélnimi prostory, mezi nimi% je konexe urdena konexi prostoru P,
Koénigovym prostorem. Je pravdpodobné, Ze na pi. celou teorii transformaci-ploch
viprojektivnim prostoru S; bude mo#no zobecniti na plochy v P,. Ve své nepublikované
préei jsem definoval dualisacin* plochy z C P, (je to opét Konigova varietan = 2, m = 3),
zjistil geometrickou interpretaci CARTANEM uva¥ovanych zobecn&ni Darbouxovych
kfivek a nalezl projektivni linedrni elementy plochy 7 a n*, jeZ se zachovavaji pfi jejich
projektivni deformaci. Ve své préci ,, Prostory s konexi IT* (cyklost. MUCSAYV) jsem po-
drobng studoval plochu v trojdimensionélnim prostoru s eukleidovskou konexi, zvI4ts
souvislost mezi hlavnimi kfivkami a rozvinutelnymi plochami kongruence normal.

Prostor s konexi je moZno zobecniti i jinym zpisobem: Kazdému bodu oblasti 2 bud .
pfifazen lokalni prostor (na p¥. projektivni) S, jehoZ centrum je pak nahrazeno podprosto-
rem S,,; mezi lokélnimi prostory S, je pak déna konexe obvyklym zptsobem. Tento pro-
stor zobeciiuje varietu podprosteri projektivniho prostoru pravé tak, jako Konigav
prostor zobeciiuje bodovou varietu projektivniho prostoru. V préci ,,Congruences de
droites dans les espaces réglés & connexion projective‘‘ (Cech. mat. %. 7 (82), 96 — 114) jsem
studoval piipad n = 4, m = 1, u = 3, hlavnd viak dvojdimensionélni variety tohoto
prostoru, coZ je vlastnd zobecn&ni teorie kongruenci piimek v P;. Pfipadem n = 2,
m = 1, u = 3 jsem se potom podrobn& zabyval v préci ,,Prostory s konexi ITI** (cyklost.
MUCSAY).

Domnivém se, %e soustavné studium t&chto zobecnénych prostori by znaénd pFispélo
k v&tSi geometriénosti pfi studiu variet v prostorech s konexi. . .
Alois Svec, Liberec

O DIRICHLETOVI ULOZE NA NEOMEZENYCH OBLASTECH
(Referit o prednéSce Ivo BaBUSKY a RupoLra VYBORNEHO, konané v matematické obei

pradské dne 7. ¥jna 1957.)
Prednésejici nejdiive podali historicky pfehled o feSeni Dirichletovy dlohy p¥i spojité
hranidni funkei a nejobecn¥jsi hranici. Potom referovali o vlastni préci zobeciiujici vysléed-
ky J. Makixa (viz Cas. pro p&st. mat. 82 (1957), 257 —282).
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Byla dokézana existence zobecnéného FeSeni Dirichletovy dlohy pro oblast G' (nemusi
byt omezend) a spojitou hraniéni funkei f, jestliZe existuji funkce ¢ a p spojité na G;oje
subharmonicka, y superharmonicks, ¢ < f = y na hranici G a ¢ = y v . Zobecnénym
feSenim je min&na funkce harmonickd, kterd ve vSech reguldrnich bodech nabyvé prede-
psanych hodnot. Mezi viemi zobecn&nymi FeSenimi u, pro které plati w = ¢ existuje nej-
mensi, oznatme ho W. Funkei W lze aproximovat fefenim Dirichletovy ulohy na oblasti
@,, které aproximuje G a na jejiZ hranici je ddno vhodné spojité rozsiteni funkee f. Déle
byla v pfednasce ukazana souvislost funkece W s Perronovou metodou hornich a dolnich
funkei.

Byla rozieSena otézka jednoznadnosti ve t¥id8 omezenych funkei. Dirichletova tloha
je pro oblast G C E, jednoznaéné FeSitelnd tehdy a jen tehdy, jestlize *ada Xy, 2~
diverguje. Ptitom v, je kapacita mnoZiny €[z ¢ G, 2" = i‘c[ < 27+1], Z této véty lze od-

. z .

vodit jednoduché geometrické kriterium jednoznaénosti:
Jestlize komplement‘ oblasti G obsahuje list L = €0 = %, = x7#; 2, = 1, x5 = 0],
X

w1 libovolné redlné, potom je Dirichletova dloha jednoznadn& YeSitelnd ve t¥id& omeze-
nych funkei.

Z vty YeSici otdzku jednoznadnosti ve t¥#id¥ omezenych funkei (na event. neomezené
oblasti) 1ze pomoci Kelvinovy transformace odvodit kriteria jednoznaénosti na omezené
oblasti ve t¥id8 funkei, které nerostou rychleji ne¥ elementéarni feSeni. Tak ziskdme v&tu
zobeciiujici vysledky ZAREMBOVY.

' Véta. Bud G omezend oblast, xé (i = 1, ..., 8), 97 (j = 1, ..., 7) koneény polet bodts hranice
oblasti G. Body z* budte reguldrni. Bud w funkce harmonickd ve vsech reguldrnich bodech

s vyjimkou bodd x* spojité prodlufitelnd k nule. Necht ddle u(x) = O (——(—-17) a
' o, z

u(x) = o (W), potom u == 0.

Rudolf Viyjborny, Praha
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