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~ Né&které metrické konstrukce stfedi krivosti
kuZelosetek danych osami.

Zdenék Chlddek.

Promitneme-li z pevného bodu P koncové body iisedek vytnu-
tych dvéma pevnymi teCnami kuZeloseCky na pohyblivé jeji teCné
do libovolné pfimky p, dostivime na této pfimce primétné fady
soumistné, jichZ body samodruZné odpovidaji teCcndm prochdzejicim
bodem P. LeZi-li tento bod na te¢né kuZeloseCky rovnobézné s piim-
kou p, padne jeden samodruZny bod do tib&Zného bodu této pfimky;
fady vzniklé na pfimce jsou podobné. JestliZe bod P se ztotoZni
s bodem dotyku te¢ny rovnob&Zné s pfimkou p, oba samodruzné
body splynou s ibéZnym bodem této pfimky a vznikajici fady budou
shodné. Jinymi slovy: tiseky pohyblivé teiny kuZeloseCky, vytknuté
dvéma pevnymi jejimi teCnami, promitaji se z bodu kuZeloseCky do
pfimky rovnobézné s jeho teCnou tiseCkami stejné délky.

Podle mého védomi nebylo tohoto elementarniho poznatku
dosud pouZito ke konstrukci stfedit kiivosti u kuZeloseCek a proto
chci zde poukizati k n&kterym jeho aplikacim na parabolu Steiner-
Pelzovu, které vedou k nejjednodus$sim feSenim tlohy vytcené.

Smér osy této paraboly je kolmy k priméru pfislu$nému bodu
M na dané kuZelosecce,-jehoZ stfed kfivosti hledime a vede k bodu,
jehoZ tecnu, piimku tbéZnou, lze povaZovati za rovnob&Znou se
vSemi teC¢nami paraboly, ponévadZ smér osy je' se vSemi teCnami
sdruZen. Jako teCny pevné zvolime si normalu uvaZovaného bodu a
hlavni osu dané kuZeloseCky. Tyto teCny vytinaji na vedlejdi ose a
na tedné uvazZovaného bodu dané kuZelosecky, jakoZ i na soumezné
norméle tseky, jeZ se promitaji ve sméru osy paraboly Steiner-
Pelzovy do kaZdé jeji tecny tiseCkami stejn& dlouhymi. Promitneme-li
do norméily n, vznikne znima konstrukce Geisenheimerova odvo-
zovand obycejn€ jingm zpiisobem, které vSak nelze uZiti, je-li dand
kuZelosetka parabolou. Tu je vyhodno promitnouti do osy hlavni,
coZ diva konstrukci uZitelnou v kazdém p¥ipadg. (Obr. 1.)

Parabola Steiner-Pelzova jistého bodu M na dané kuzZelosedce
jest polarng sdruZena s Apolloniovou hyperbolou pfisluSného stfedu
ktivosti vzhledem ke kuZeloseCce s danou konfokilni, kterd bodem
M prochizi. Osim dané kuZeloseCky odpovidaji v této polarit® .
ib&Zné body Apolloniovy hyperboly, normile dané kuZeloseCky od-
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povida bod M a stfed kiivosti odpovidd teCné dané kuZeloseCky
v bodé M, nebot stfed k¥ivosti jest pélem teny dané kuie]gseéky
vzhledem ke kuZelose&ce konfokéalni bodem M prochézeijici.!) UbéZna
tecna Steiner-Pelzovy paraboly koneing odpovida stfedu dané
kuzelosecky, jimZ, jak znamo, kaZda Apolloniova hyperbola pro-
chazi.
Také pomoci této hyperboly, o niZ v tomto zvla$tnim p¥ipadé
~ vime, Ze se dané kuZeloseCky v bodé M dotyka, 1ze®dospéti ke kon-
strukcim stfedu k¥ivosti. .
Promitneme-li ze dvou bodii hyperboly jeji body do jedné
z asymptot, dostdivame pramétné fady bodové soumistné, jeZ, ma-
jice samodruZné prvky v. ib&Zném bodd asymptoty, jsou shodné,
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K Obr.2.
Obr. 1.

coZ lze vyijidfiti vétou: Pevny oblouk hyperboly promiti se ze
vsech ieiich bodt do jeji asymptoty tiseCkami stejné . délky. UZitim
této véty na na$i hyperbolu Apolloniovu lze odvoditi dal$i metrické
¥onstrukce stredu ktivosti.

Promitneme-li z ib&Zného bodu Apolloniovy hyperboly leZiciho
1a hlavni ose dané kuZelosecky oblouk MS této hyperboly (obr. 2)
do osy vedleidi, vznikne na ni tsecka stejng dlouhd s tseCkou
vzniklou na asymptot& Apolloniovy hyperboly s touto osou rovno-
béznou promitnutim téhoZ oblouku z bodu M. Tim ddna konstrukce
této asymptoly posunutim Fedené tisecky. Ale i promitnutim téhoZ
oblouku z hledaného stfedu kfivosti, jenZ je bodem na3f hyperboly,
dostaneme na této asymptoté tiseCku stejn& dlouhou, naopak pfene-
senim té fisecky hledany stfed kfivosti K. : :

Konstrukci tu lze riiznymi zplisoby obmeéniti podle toho, ktery
oblouk nebo z kterého bodu promitiwe. Jedna takova obména je
Znazornéna na obrazku. Zejména je vyhodno promitnauti do druhé
asymptoty pii parabole, kde tato asymptota splyva s osou paraboly.
PDostaneme tim zpfisobem op&t konstrukei, kterou jsme shora uvedli
jako obménu konstrukce Geisenheimerovy.

*

1) J. Sobotka, litogr. pfednaky z dif. geom.. I, str. 227.
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Quelques constructions métriques des centres de courbure d’une
conique dont fes axes sont connues.

(Extrait de Particle précédent.)

L’auteur déduit, & l'aide de la parabole de Steiner-Pelz, plu-
sieurs constructions contenant comme cas particulier la construction
bien connue de Geisenheimer. Puis, il démonire que I'hyperbole
d’Apollonius du centre de courbure d’un point M de la conigue en
question est courbe polaire de la parabole mentionnée par rapport
a la conique confocale a la conique en question et passant par le
point M. 11 déduit, ensuite, d’autres constructions a l'aide de cette
hyperbole. -
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