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Poznamka o parabohcke kiivce plochy tretiho
stupne.
Napsal L. Seifert. . .

Parabolickd ki¥ivka obecné plochy tfetiho stupné jest Gplny
prasek plochy s jeji Hesseovou plochou, jez je ctvrteho stupné.
Jest to kiivka dvandctého stupné, jez kazdou z 27 p¥imek plochy
ma za dvojnou teénu. V pojedndni ,,Sur les surfaces du troisiéme
ordre qui ont, aux points d'une courbe plane, un contact d’ordre deux
avec une surface générale’’) odvodil jsem nékolik novych vlast-
nosti této kiivky. Zde checi poukazati k tomu, Ze z téchto mych
tvah plyne také velmi zajimava vlastnost této kiivky, na niZ
jiz Sturm upozornil, Ze totiZ ona je soutasné také parabolickou
- kfivkou na uvedené Hesseové ploe stupné étvrtehoz) Ovsem
jest jen &asteény prisek této plochy étvrtého stupné s jeji Hesseo-
~vou plochou (stupné 8). Do tiplného priseku je doplnén hranami
Sylvestrova petlsténu pivodni plochy kubické, nebot je znamo,
. Ze-podél nich ma Hesseova plocha dotyk s druhou polérou prote;-

&ftho vrcholu. -

Bud P = 0 rovnice plochy tfettho stupné (P), v = 0 rovnice
roviny (u). Rovina ma 8 pdéli, t. j. osm bodi, ve kterych se sekou
prvnf polary vSech boda roviny (u). Ve svazku ploch '

P4 iw=0 - (1)

jest osm ploch s dvojnym bodem tyto dvojné body jsou praveé

poly roviny (u): Bud O jeden z nich. Jemu patii poldrni kuZelo-

setka v (u), prisek jeho prvni a druhé poliry. Tato kuZelosetka

sete (P) v Sesti bodech, doty¢nych bodech hiavmch teten bodem O

jdoucich. Téchto X¥est teen jsou hlavnf pH{mky (binarni) plochy

tiettho stupné s dvojnym bodem O. - . :
' Hledejme podmfnky, pro néz tento dvomy bod ptejde v bi-

planarnf By neb B,.

: 1) Spisy vydévané pf'irodovédeckou fakultou Masarykovy umversxty
T &.107, r. 1929.

) ’) Sturm, Synthetische Untersuchungen uber Fl. 3ter Ord (str. 149), .
Bauer, Miinch. Abh 14 {1883), Vosa, Math: Ann 27 (1886)
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Rovnici plochy tietiho stupné (@) s biplandrnim bodem pisme

Q = xyt + az* + (bx + cy) 2* + (d=* + 2cxy + fy?) 2 4 go® +
+ Bhaty + 3kay® + gy* =0 (2)
Jeli ¢ < 0, mame B,, pro-#¢ = 0 dostavame B,.
, Rovmcl obecné plochy, kterda ma s ni podél rovinné kiivky
dotyk druhého stupné, 1ze bez ijmy na obecnosti psiti ve tvaru’

P=Q+8=o. (3)

_Ptimka OZ (x = y = 0) sete plochu ve tfech ruznych bodech
pii a < 0, pro a = 0 jest v8ak hlavn{ te¢nou v bodé Z. V&imnéme
si, jak se v obou pFipadech chova Hesseova plocha.

Pro prvni poldru bodu O vychézi
zy + 12 = 0;

jest to kuzel, tedy O leif na H. plose. Geometncky je to ]asne,
nebot pak prvni polara je kuZel a polarni kuZelosedka jsou dvé piim-
ky. Sest hlavnich teten bodu O plochy (§) jest rozloZeno po t¥ech
ve dvou rovinidch a vznikd B;. Rovnice H. plochy jest

’ 2dz+6gx+6hy, t-+2ez+6hx+6ky, 2bz+2dx4-2ey,y ‘
lt4-2ez+6hx+6ky, 2f:+6kz+6gy, 2cz+2ex+2fy, x

= 0.
! 2bz+2dx+2ey, 2cz+2ex+2fy, 6az+2bx+2cy, 0| (4)
i Y, x, 0, ] :

Hleddme-li v p¥ipadé B, pruseky hrany ¢ = y = o s H. plo-
chou, dostavame .

t =o0, 22=o0, 2(2bce— bf— cd) + bet = o.

Dotkne se tedy v O H. plochy, protina ji v Z a jesté v dalsim
bod& R. Z je tedy soudasné na (P) a jeji H. ploSe, t. j. na parabo-
lické kiivce plochy (P). Teénd rovina plochy (P) v bodé Z jest
bx + cy = o; prisek jeji s plochou je kfivka s bodem vratu Z
a teéna vratu jest OZ. Tyto teény vratu v bodech parabolické k¥ivky
vypliiuji viak rozvinutelnou plochu X stupné 30, ktera se H. plochy
dotyka pedél knvky y stupné 18, na ni% leif O a sede ji je§td v dalsi
kiivece g stupné 72; na g lezi R3).

Polarni rovina (u) bodu O k (P) jest ¢t = o. Hledejme ]eji
prisek s H = o. Po snadné upravé dostaneme

(bx +cy):+...=0; (5)

priseénd kfivka md tedy bod vratu, Z je tedy také na parabohcke
kiivce plochy H = o. Poldrni roviny boda kiivky y dotykaji se
tedy H. plochy podél viastni parabolické k¥ivky spolzéné s plochou (P). .

%

3) Viz pojednéni sub?).
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Remarque sur la courbe parabolique d’une surface cubique.
(Extrait de l'article précédent.)

Par un raisonnement analogue & celui que j'ai employé dans
le Mémoire cité sous!), on peut démontrer de nouveau la propriété
intéressante de la courbe parabolique que cette courbe est en méme
temps la courbe para,bolique proprement dite de la surface hessienne.
On sait que, jusqu'a present plusieurs traveaux cités sous?) ont
été faits a ce sujet. ’

Dans le faisceau 1) de surfaces cublques il en existe en général
. huit & un point double conique. Cherchons la condition pour que
ce point double soit un B; ou bien un B,.

On peut écrire 1'équation de la surface cubique en un B; ou B,
sous la forme 2), on a B, pour a = 0, B, pour @ = 0, et l’equatlon
d’une surface générale qui a avec la premiére un contact du second
ordre le long d'une courbe plane, sous la forme 3). La hessienne de
la surface considérée est H = 0 ('équation 4). '

SiOestun B,, = y= 0 touche la hessienne au point O et elle
a avec celle-ci encore deux points communs, ¢’est & dire Z (0, 0, 1, 0)
et un autre point R. Z est sur la courbe parabolique, OZ est la tan-
gente de rebroussement de la courbe située dans le plan tangent
bz 4 cy = 04 lasurface cubique au point Z. Ces tangentes remplis-
sent, comme on le sait, une surface développable d’ordre 30. Le
‘plan polaire du point O est le plan ¢ = 0 et on trouve facilement
que l'intersection de ce plan avec la surface H = 0 est une courbe
.ayant un point de rebroussement (1'équation 5); cela signifie que Z
. est un point de la courbe parabolique de la surface H..
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