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vyjadien jest integrdly raciondlnich differencidld.

Kterak lze dokéazati vétu o osach podobnosti
tri kruznic uzitim deskriptivni geometrie.
Napsal

Dr. Ant. Sucharda v Brné.

1. Ve &étvrtém vyddni Mongeovy deskriptivni geometrie,
jez potidil r. 1820 Zék jeho Brisson, dokazuje se na str. 56.,
ze Sest bodd podobnosti tif kruznic lezf po tfech na étyFech
piimkdch (osdch podobnosti). K vysledku tomu dospivd Monge,
hledaje spoletné tetné roviny t¥i ploch kulovych, sestrojenych
nad kruZnicemi témi jako hlavnimi, kterouz ilohu ¥e$f uzitim
kuZelovych ploch, opsanych kazdym dvéma z téchto ploch ku-
lovych.

Dikaz Mongeiv vyZaduje, aby zddné dvé z danych kruZnic
vespolek se neprotinaly, jezto sic vnitini jejich teény, tedy
i pislusné plochy kuZelové a proto i nékteré z teénfch rovin
jim spoleénych stdvaji se pomyslaymi. *)

V nésledujicich fddeich pokusim se o dikaz také na de-
skriptivni geometrii zaloZeny, ale nezdvisly na vzijemné poloze
danych kruznic.

Za tou pric¢inou volfm ono znénf véty, které uvidf Salmon-
Fiedler (Analytische Geometrie der Kegelschnitte, 4. vyd., p.
193.) a z néhoz jsoucnost &tyr os podobnosti snadné vyplyva.

Dédny-li v roviné tfi libovolné kruznice K K’ K”, prochdzf

*) Bez fefené vyhrady dokazuje se véta planimetricky z obrdcené
véty Menelaovy (sr. Spieker, Lehrbuch der ebenen Geometrie 21. vyd.
P.oz0Lw g : : .
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spojnice jednoho bodu podobnosti kruznic K K’ s jednim bodem
podobnosti kruznic K K také bodem podobnosti kruznic K’ K.

Jsou-li mn || mn’ || m"n" stejnolehlé priméry Fetenjch tii
kruznic, a znaéf-li podle podmfinky a” vn&jsi, b vnitini bod
podobnosti kruznic K K’, a’, b’ vngjsi, resp. vnitinf bod podob-
nosti kruZnic K K, koneéné a, b vnéj§f, resp. vnitinf bod po-
dobnosti kruznic K’ K", potfebi ukdzati, Ze bodové trojiny aa’a”
ab’b”, a'bb”, a’’bb’ jsou kazdi na jedné primce.

2. Diikaz jest tento : Mysleme si, ze Gsetky mn || m'n” || m"n”
jsou orthogonalnymi obrazy poboénych hran trojbokého hranolu
Sikmo s¥znutého, jehoZ podstavny trojihelnik mm’m” budiz
v priimétné s ndkresnou sjednocené (viz obt.).¥)

~ PonévadZ jsou podle podminky body a’, a vnéjsfmi body
podobnosti resp. usetek mmn, m"'n"; m'n’, m"n’, vznikaji uZitim
pisludnych spojoic lichob&iniky mnm'n’’, m'n'm''n”, pobotné
. to stény Fefeného hranolu, jehoZ hornf podstavou jest troj-

#) Za zjednodusenim vynechdny jsou v obraze indexy, pfipomfnajfct,
Ze jest porfzen na zdkladé orthogonalného promitdni.
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dhelnik #nnw'n”. Roviny podstavné protinaji se v ptimce 4
uréené body aa’, v nf# tedy protinaji se i homologické strany,

mm” nn’ obou podstavnych trojihelnfki a to v bodé a’.

3. Rovina nn'm” s rovinou mm'n” protini se v pi{mce B,
urtené body b, ¥, obsaZenymi ve dvou pobotnych sténdch hra-
nolu. Piimka B sete piimku =n’ jakoz i primku mm’, jsouc
8 kaZdou z nich v jedné roviné, ponévadZz v8ak nendleii roviné,
uréené obéma témi pifmkami, protind je v jejich spoleéném
bodé a”. Obdobné moZnd poznati, Ze také bodové trojiny ad’d”
a’bb” lezi na pifmkédch C, resp. D, zaménf-li se dvojice rovin
pravé uZitd dvojicemi n'n"’m, m'm’'n; w'nm’, mm''n.

4. Vrétime-li se od prostorového vyznamu obrazce, ktery
byl podkladem tvah dosavadnich, k pfislusnym primétim,
pii éemZ ve shodé s posledni poznimkou pod Earou znaéf A,
B, C, D priméty stejnojmennych pt¥imek, nabudeme v pri-
métné ttvaru, z néhoZz vzhledem k 2. odstavei patrno: jsou-li
dva body podobnosti (a, a”) body vnéjSimi, jest tfeti (a’) také
bodem vnéj§im a s nimi v ose podobnosti A4; vzhledem pak
k odst. 3.: jsou-li dva body podobuosti (b, b’), resp. (b, b”),
(b, ) body vnittnimi, jest tfet! (¢”’) bodem vné&jSfm a s nimi
v ose podobnosti B, resp. C nebo D. Tim podin jest dikaz
hornf véty a zjiSténa existence CtyF os podobnosti kruZnic
K K" K",

Pripomenuti. Ze t¥i kruZnice maji &y osy podobnosti,
jest ndsledkem toho, Ze kaZdym dvéma z nich ndleZeji dva
body podobnosti. Dva libovolné jiné ttvary homothetické majt
vSak jen jeding bod podobnosti. Z té p¥iiny maji t¥i takové
atvary U U’ U”, z nichz dva jsou tretimu podobny dle dvou
riznych bodd podobnosti, jen jedinou osu podobnosti.*)

¥) Vétu tuto i jednoduchy jeji dikaz planimetricky uvddi Strnad
ve své Geometrii (2. vyd. pg. 88.); pro piipad kruZnic moZnd z ni dospéti
ku vété, kterd jest pfedmétem pritomného éEldnku.
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