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La formule sommatoire pour la série
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(Extrait de l'article précédent)

La formule sommatoire précise est
nh
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On peut exprimer le reste R, approximativement par la formule (6).

Prispévek k sestrojovani meze vlasiniho stinu
zborcenych ploch Sroubovych za osvélleni rovno-
béZného.
~ Napsal Jos. Kounovskj.

1. Pfi metodickém zpracovani pfedndsek na vysokych Skoldch
technickych jest tfeba Casto pfihliZeti z praktickych déivodii k tomu,
aby teoretické diikazy byly uspofdddny pokud moZnd jednoduSe.
Z takové potfeby vznikla také ndsledujici tivaha; konstrukce z ni
plynouci poddvaji rovnob&Zné osvétleni vSech zborcenych ploch
Sroubovych bez pouZiti geometrie projektivni a kinematické, opira-
jice se jen o definici Sroubového pohybu a o vztah mezi jeho ob&ma
sloZzkami; na tomto vztahu jest ostatné kinetickd nauka o plochédch
Sroubovych zaloZena.

Te&na rovina kfivé plochy v libovolném jejim bodu jest ddna
te¢nami ku dv€ma kfivkam, jeZ prochizeji bodem na ploSe. U zbor-
cené plochy jest jednou touto Carou vytvarnd povrchovd prfimka,
jeZ bodem prochdzi; ta lezi v te¢né roviné. Mez vlastniho stinu
na zborcené ploSe jest urena dotyénymi body svételnych rovin,
jeZ prochdzeji vytvarnymi povrchovymi pfimkami. A tu jest moZnd
urditi doty&ny bod takové svételné roviny z podminky, Ze fecna
Sroubovice prochdzejici bodem dotyénym na plose leZi v jeho teéné
roviné.

2. BudiZ dédna v obr. 1. pravouhld uzaviend Sroubovd plocha
o poloméru r v plidorysné a s osou o0; Sroubovy pohyb urCen jest
redukovanou vyskou zdvitu v,, umérnou rotanimu pohybu po
oblouku zdkladni kruZnice, jenZ se rovnd polom&ru r. Je-li vyska
zdvitu v a sklon 3Zroubovice o, jest 2nr.tg o=, rtgo= v,
a v, cotg o=r.
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V ndrysu vytéen vrchol S fidici kuZelové plochy dané Sroubo-
vice, majici za Fidici kfivku zdkladni kruh a za vy$ku redukovanou
vy$ku zdvitu. Paprsek své&telny s sestrojen vrcholem S rovnobg&Ziné
s narysnou, jeho odchylka od piidorysny budiZ .

UvaZzujme o povrchové pfimce a kolmé k roving 2 svételného
merididnu plochy. Sestrojme jeji svételnou rovinu « a stopu p“

SN [0,
S,

Obr. 1.

na novou pitdorysnu, nachdzejici se ve vzdalenosti », pod pfimkou q,
jejiz ndrys netfeba rysovati; stopa p“ prochdzi patrn€ vrZenym
stinem S’ vrcholu Fidiciho kuZele o vySce w, na jeho zdkladnu,
8,8 = v, cotg &. Bod meze vlastniho stinu A jest onen bod po-
vtchové pfimky a, pro ktery plati, Ze Sroubovice bodem na plo3e pro-
chézejici md zakladni polomér r, = v, cotg &; pak tetna té Sroubo-
vice jest svételnym paprskem a A’ leZina p* ljestr,=S, A, =S, S"

Pozorujme dale libovolnou povrchovou pfimku p uvaZovaného
Sroubového konoidu, zase jen v padorysu, a,p, = @ ve smyslu

vytéeném. Sestrojime-li stopu p~ svételné roviny = pfimky p zase
na pidorysné nachdzejici se ve vzddlenosti v, pod povrikou p,

8*
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prochdzi patrné p* bodem S, jenZ zna&i vr¥feny stin priiseSiku
p-0, p*// p,. Bod meze vlastniho stinu P jest onen bod po-
vrchové pfimky p, jehoZ Sroubovice na plose ma zdkladni polom&r
Ip==1, Cotg s, znati-li 7 zdrovell pidorysnou odchylku sv&telné
roviny; pak tefna té $roubovice leZi v roviné svételné a ma stopu
Po, P, F, | p*, P, P,=1, cotg w=r,. Primét tetny P, P, svird
s pudorySem PIP paprsku thel o v témZ smyslu jako povrchova
pfimka p s povr3kou a kolmou k sv&telnému merididnu,

P,Py=P, P cosw=S,8 cos w=r,C08 , t.j. r,=rq cOs w.

A ‘ )
= A
A‘ '
» P

nﬂ

&
i

8
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Obr. 2.

I jest plidorysem meze vlastniho stinu kruZnice m, opsand
nad primérem S,A,, jako dpatni kfivka paprskového svazku
o stfedu S, pro pol A;. A jeZto se bod P, otd¢i na m, rovno-
mérnym pohybem dvakrdt rychlejSim neZ ptidorys povrchové
piimky kol S,, nebof stfedovy thel w jest na kruZnici m, tGhlem
obvodovym, jest ukdzdno, Ze mez vlastniho stinu pravouhlé uza-
viené plochy 3roubové jest Sroubovice m o poloviéni vySce zdvitu
zékladniho pohybu Sroubového. P6l A, jest otofend poloha stinu S"
0 90° ve smyslu vytteného Sroubového pohybu.

3. Pravoihid oteviend plocha Sroubpvd necht md osu o
a hrdelni Sroubovice % (v obr. 2. sestrojen toliko piidorys). Vytknéme
paprsek svételny s a vrZeny stin S’ bodt S osy o na ptdorysnu,
jeZ se nachdzi pod bodem S ve vzddlenosti redukované vysky
zavitu », Sroubovic na ploSe, S; S'=wv, cotg &, je-li ¢ odchylka svétel-
nych paprskit od pidorysny. Pudorysy plo§nych pfimek jsou ted-
nami kruZnice /,. Povrchovd pfimka kolmd ku svételnému paprsku
budiZ a, promenné povrchové pfimka p.
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UvaZujme soutasné o uzaviené Sroubové plode souos¢ a téZe
vysky zavitu, jejiZz povrchové pfimky a 1 s a p jsou rovnob&Zny
ku g a p v téchZe firovnich. Svételné roviny téchto povrsek budtez

resp. @aa, 7w ai, body mezi vlastnich stini na nich Aa A, Pa P.

‘Sestrojme body meze vlastniho stinu plochy uzaviené 4 a P,
S, 4,=S8,S, A, P, | p,, dale pak stopy svételnych rovin @ a 7
bodem §' (vidy pro piidorysnu o u, sniZenou), jakoZ i stopy rovin
@ am a —pt= a, - p% p, A pr=p, —p".

Bodem meze vlastniho stinu A, jehoZ vrieny stin A’ jest na p®

prochdzi na ploSe Sroubovice o zadkladnim polomé&ru r, a sklonu &
re = ¢, cotg . M&-li te€na Sroubovice v tom bodu leZeti ve svételné

roviné « a jeji stopa A, na p%, musi A, A, = v, cotg e =r, = S, A,.
Ajeito A, A'=S, Al, A A, LS A, plyne ze shodnostxAAlA Ay
48, A A, ze AJA, L a,.

Obdobny vztah plati pro povr§ku proménnou, jen vrieny stin A
sludf nahraditi stopou P* spddové piimky bodem P meze vlastniho
stinu v jeho svételné roviné z. Sroubovice bodem na ploSe méa
polomé&r 7, a sklon 7z, 7, =3, P, = v, cotg n=2P, Po, P; P, | S, P;.
Jeito S, P, =P, P*, lezi P, na kolmici 4, P, 1 p,. Pudorys meze
viastniho stinu jest tedy tipatni kfivkou kruZnice h, pro pol A,
nebo téZ Pascalova zdvitnice jakoZto specielni kruhova konchmda
(kruhu m,, ptidorysu meze vlastniho stinu pomocné uzaviené Srou-

bové plochy, pro pdl A, le¥ici na n&m).

4. BudiZ Sroubovy pohyb urlen osou o kolmou k piidorysné
a redukovanou vyskou zdvitu ¢, jiZ zvolime za vy§ku fidici kuZe-
lové plochy. dané Sikmé uzavrené plochy Sroubové,- urfené po-
vrchovou pfimkou p = QT rovnobé&Znou s ndrysnou (obr. 3.);
Q jest plidorysnd stopa povrdky, T jeji bod na ose, R stopa pfi-
sluiné povrchové pfimky RS,;/QT fidictho kuZele o vrcholu S
na ose. Oznalme r a ¢ poloméry zdkladnich kruhi prochdzejicich
stopami Q a R v ptidorysné; kruh o poloméru ¢ jest zdkladnou
fidiciho kuZele.

Zvolme smér osvétleni s s odchylkou ¢ od phidorysny a se-
strojme vrZené stiny S'a 7.

Na povrchové pfimce aq, jeZ leZi v merididnu kolmém ku svétel-
nému, jest bodem meze vlastniho stinu 4 op&t onen bod povrsky,
pro ﬁtery plati, Ze Sroubovice bodem na ploSe prochdzejici md
zdkladni polomér r, =, cotg ¢; tedy ro= S; 4, =5, S. P6l 4,
jest otofend poloha stinu S o 900 ve smys]u vytéeného sroubo-
vého pohybu.

Promé&nnou povrSkou budiZ dand prlmka p s bodem vlastniho
stinu P. Polomér zdk!ladniho kruhu Sroubovice, jeZ prochdzi bodem
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na ploSe, bud 7, vzdilenost od pudorysny PP1=z, plidorysnd
stopa tefny Sroubovice v tom bodu P, na vrieném stinu QT77,
stopé€ to svételné roviny pfimkou p prochdzejici; kone&n& n od-
chylka te€ny od piidorysny.

Z podobnych trojihelnikit pravodhlych se jevi v ndrysu vztah

Zir—1p=10,:0, t.j.z=-D°—(%——rL)- Jeito rytgm=v, a tedy-

vo (r=rp) 1p_(r—1p) 1p

cotg m =< Z—R, jest PP, =z cotg m= . . .
o 0

Obr. 3.

Z toho vztahu obdrZime tmérnost
PPy 7oy PPy 5Py
r—rp 0 QP; P+S,

N

znaci-li F*bod zakladny fidiciho kuZéle, pro ktery Si P+ | p ve
smyslu pohybu. :

Z této umrnosti plyne podobnost AP+S, P, AQ P, P,
oba trojihelniky jsou o pravy dhel stoteny, t. j. P Pi | QT a téz
P+P, 1L RS Z obrazce jest patrno, Ze APTS, A, N A RS, S
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a jezto oba trojiihelniky jsou o pravy thel stoleny, jest PT A, 1 RS’;
i prochdzi P+ P, pélem A,. Tim dédna jest konstrukce piidorysu
meze vlastnjho stinu. Na kaZdém priiméru zakladniho kruhu o polo-
méru ¢ obdrZime dva body ptdorysu kfivky jako paty kolmic
sestrojenych polem A; na spojnice RS"a (R)S’; bod A, jest dvoj-
nym bodem kfivky, kterdZ jest Ctvrtého fadu.

Sa 02
( SZ I
3 /vi L
Qg/( § : XL
BZ a’i :9 I , ;
A IIS'

Obr. 4.

5. Zvolme opét osu o kolmou k pidorysn& a redukovanou
vySku z4vitu v, kosouhlé Sroubové plochy otevrené, jejiZ povrchové
pfimky maji za ptidorysy te€ny zdkladni kruZnice 4, hrdelni 3rou-
bovice & na ploSe (obr. 4.). Sestrojme povrchovou pfimku p=QT
rovnob&Znou s ndrysnou, bod Q jest jeji plidorysnad stopa a T bod
hrdelni roubovice. Ridici kuZelovd plocha md vrchol S na ose,
vySku v,, jednu povrchovou pfimku RS,/ QT s plidorysnou stopou
R, zdkladnou kruh o poloméru ¢ v plidorysné.

Svételny paprsek s vrcholem kuZele urdi jeho vrZeny stin S
na pidorysnu. Utitime S,4, 1 S,8, S;A, =S, A". Bod A, jest
otofend poloha stinu S’ o 90° ve smyslu vytfeného Sroubového
pohybu.



120

Bod P meze vlastniho stinu na povrchové pfimce p méd vzd4-
lenost od pitdorysny z, z (mérnosti v ndrysn&€ plyne:

Z:QP =1, t.j.’z=%"QP1.

Sroubovice bodem P na plofe mi zakladni kruh o poloméru
rp = v, cotg m, je-li = odchylka jeji teény v bodu P od ptido-
rysny; piidorysnd stopa P,-této teny musi se op&t nachdzeti na
piidorysné stopé roviny svételné pfimkou p prochdzejici, t. j. na
vrzeném stinu p'// RS. 1 musi

P P,=2z cotgn..——QP ———QP

Odtud plyne timéra
PP,:QP, =rp:90 t.jP,P,:QP, =S, P (PTS,

kde F+ leZi na zdkladn& fidictho kuZele, P*+S, | RS, ve smyslu
pohybu. Z rovnosti (hlit jednim obloudkem oznafenych a této
timéry patrna podobnost AQP, P,co A P+ S, Py a jeZto oba troj-
helniky maji sdruZené strany vzdjemn& kolmé, jest P+ P, | QP,,
t.j. PP, 1 RS. ProtoZe ARS,S'>AP+TS,A; a oba trojihel-
niky jsou o pravy thel otoleny, jest i PTA, | RS. I leZi bod P,
na kolmici sestrojené pélem A; ku RS, &imZ jest ddna konstrukce
piidorysu meze vlastniho stinu. Pél A, jest dvojnym bodem kfivky,
jak plyne z jejiho priib&hu. Sestrojeni této unikursdlni k¥ivky 4. fadu
jest vyjddreno takto: Na kruZnici &, a soustfedné kruZnici o polo-
méru ¢ urluje proménny polomé&r body T, a P+. Spojnice Pt A,
(s pevnym pdlem) ur¢i na tedné kruZnice h, v bodu 7, bod P, kfivky.

*

Contiribution a la consiruction de la courbe d’ombre propre
sur I'hélicoide gauche dans le cas des rayons paralleles.

(Extrait de Particle précédent.)

L’auteur construit les points de la courbe d’ombre propre
de Phélicoide réglé, éclairé par des rayons lumineux paralléles,
dans le cas ol la génératrice rectiligne rencontre son axe ou ne
le rencontre pas, orthogonalement ou sous un angle aigu.

En supposant l'axe vertical, lauteur construit la projection .
horizontale de la ligne d’'ombre propre, lieu des points de contact
des plans menés par les génératrices de la vis parallélement
a la direction des rayons lumineux. On obtient le point de contact
en appliquant le théoréme que la tangente de I'hélice passant par
le point de contact situé sur I'hélicoide  est située dans le plan
tangent. L’auteur détermine la longueur de la projection de la tan-
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gente en se servant de la relation bien connue entre le rayon
de I'hélice, le pas réduit du mouvement hélicoidal etlangle de sa
tangente avec le plan horizontal. C'est une maniére qui conduit
a des constructions connues sans [’application de la géométrie
cinématique.

Pozndmka k vypoc&itu hodnoty néarokii
v pensijnim pojisténi.
Napsal V. Lenz.

Pro vypo&et hodnot ndrokii pensijniho pojist&ni zavedl dr.
G. Rosmanith, ve svém pojedndni z r. 1911?) tfi pomocnd <&isla
Hy, H?x, H3y, z nich¥ prvni dvé vztahuji se na pensijni ndroky
pri pocatku pojisténi, posledn{ na nejvy$si vyméru renty invalidni
a rentu starobni. Timto seskupenim dociluje se snaziiho vypoctu
Citatele zlomku, jenZ uddvd hodnotu ndroki.

V tomto &ldnku chci pro vypolet tabulky hodnot ndrokii ply-
noucich ze stoupdni sluZného pouZiti poCetni metody diferenéni,
které uZivd pro podobné vypolty tabulkové dr. E. Schoenbaum
a_jejiZ teorii i aplikace, doufdm,k obohaceni. literatury tohoto oboru
sdm brzy uvefejni.

Podminky poji§téni budteZ nasledujici: Po k-leté kareném dobé
maji pojiSténci ndrok na invalidni diichod 7 9/, pensijniho zdkladu,
kazdym ndsledujicim rokem stoupne ndrok na invalidnf dfichod
o €%, pensijniho zdkladu. Po n-letém stoupdni ndroku na invalidni
rentu méjZ pojiSt€nec ndrok na rentu starobni, kterd mu ndleZi
bez ohledu na jeho schopnost vydéle€nou. Starobni renta jest pak
vyméfena h°/,=(n-ne)°/, pensijniho zdkladu, coZ budiZ sou-
Casné nejvy3si vymérou renty invalidni.

Hodnota ndrokit osoby x-leté, kterd vstoupila do pollstem ve
stafi £ a md zapotténo ¢ sluZebnich let (x=§&-¢), pfi pevném
zdkladu pensijnim z bude ocenéna takto:
pro t <<k

2 .
tPe= —— D {ank+£(S+k+l Stk pnp) T

1. (1)
+hNgik+n J l)

pro t>k
VA . X
P: = ——D-g—g—{[n—l—(t—k)e] N§1+e(S§t+] _

—-Sezg_kLH,)Jr/zNea”H}.

‘) Dr. G. Rosmanith, Die Losung des Problems der Gehaltsstei-
gerung in der Invalxdenverswherunur Viden 1911.
*) Oznaceni uznto ve shod€ s odbornou literaturou.
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