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Gasopis pro péstovani matematiky, ro&. 77 (1952)

REFERATY O PREDNASKACH
V MATEMATICKE OBCI PRAZSKE

APLIKACE THEORIE USPORADANYCH KONTINUI
NA BOOLEOVY ALGEBRY

(Referat o ptrednésce Lad. Riegera, proslovené dne 26, iinora 1951.)

Problém existence Booleovy (oviem nekonedné) algebry bez ne-
identickych automorfismi, fikejme takové algebfe ,,ztrnuld®, byl po-
lozen v knize G. Birkhoff, Lattlce Theory v 1. vyd. r. 1940 a opakova.n
v 2. vyd. z r. 1948 jako dosud nefeseny problém.

Jak zndmo z theorie topologickych representaci Booleovych alge-
ber, Fesiti tento problém positivné je totéz, jako vyvritit zndmou topo-
logickou hypothesu, Ze kaidy kompaktni (t. j. bikompaktni) prostor
dimense 0, ¢&ili t. zv. Booleliv prostor, mé neidentické homeomorfni
zobrazeni na sebe sama.

Piiklad na Booledv prostor bez neidentickych homeomorfnich
zobrazeni na sebe sama — takovému prostoru fikejme ,,ztrnuly‘‘ Booletv
prostor — sestropl z8 pomom Cechova #-obalu neddvno doc. M. Katétov a
tim nalezl i ,,ztrnulou‘ Booleovu algebru; o tomto svém vysledku refe-
roval na schiizi matematické obce prazské dne 22. ledna 1951,

Predndsejicf navédzal s jedné strany na Katétovovu predné.sku
a s druhé strany na bezprostfedné na této schizi predché,zejlcl pied-
nasku prof. J. Novdka o uspofddanych kontinuich a uvedl svoje vla,stm
feSeni problému.*)

Ukézal, jak lze sestrojit uspofédany Booletv ,,ztrnuly* prostor,
ktery dokonce nemé ani prostého spojitého zobrazeni do sebe sama
(kromé zobrazeni identického). Tim je kladné Fefeno jisté zobecnéni
zminéného problému o Booleovych algebrich, které formuloval Katétov
ve svém fefeni ptivodniho problému, zda totiZz existuje Booleova al-
gebra, kterd dokonce nemé ani z4dného neidentického homeomorfniho
zobrazeni na sebe sama.

Hruby popis zédkladni myslenky konstrukce je tento. Vychézime
ze ,,zahufovacfho* procesu, kterym mezi jednotlivé, po sobé nésledu-

*) Toto Fedieni, ke kterému autor doﬁpél o néco pozdsji, neili M. Katétov,
mé vyjit ve Fundam. Math. 1951, Katétovovo redeni, je m4, pokud je znémo,
absolutn{ prioritu, mé vyjit v Coll. Math. 1951.
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jici prvky dobte uspof4dané mnoziny vklédéme dalif dobie usporddané
mnoZiny. Volfme-li vhodné steupajici typy dobrého usporddéni vklé-
danych mnoZin, pak po spodetné mnoha, indukef provedenych, zahugto-
vacich krocich a po odstrangni nékterych prvki, obdrifime husté uspo-
Fadanou mno%inu, jejiz kazdé dva rizné prvky, jakoito body uspotdda-
ného topologického prostoru, majf rizné (topologické) charaktery a to
vesm&s nespodetné. Vlozime:li do kaé(éé z mezer sestrojené uspotfddané
mnoziny t. zv. ,,redlnych‘‘ bodi jesté dva body, t. zv. ,,Ievy“a t.zv.,,pravy
ideéIni* bod, pak takto vznikly uspofadany prostor je hledany Booletv
,»ztrnuly‘ prostor, ktery nemé ani spojitych prostych zobrazeni do sebe
sama (nehled na identické zobrazeni). Dikaz této vlastnosti spodivé
v nésledujicim. MnoZina ,,redlnych® bodd je hustd v celém prostoru
a stadi tedy dokédzat, Ze p¥i kaZdém prostém spojitém zobrazeni prostoru
do sebe pfechdzi tato mnozina bod po bodu v sebe sama. Aviak ,,redlny‘
bod skutedné nemiiZe piejit v jiny redlny bod (od ného rizny), nésled-
kem riznosti charakterti riznych ,redlnych‘‘ bodd. A ,redlny bod
nemfife také piejit v ,,pravy idedlni bod*‘, protofe tento ma vidy spo-
detny charakter, na rozdil od nespofetného charakteru kazdého z ,,re-
dlnych* bodi. Koneénd, redlny bod nemiZe pfejit ani v ,levy idedlni
bod*‘, protoze kazdy ,reéln"‘ bod je limitou vhodné spodetné prosté
posloupnostl, kdeZto ,levy idedlnf” bod této vlastnosti jiz musi mit
spodetny charakter (na rozdil od ,,redlného* bodu).

Pfednélejici se jestd zminil o souvislosti fedeného s ergodickymi
vétami z abstraktni theorie pravdépodobnosti. ,,Ztrnulé Booleova
algebra sestrojeného typu predstavuje p¥iklad ,,pravdépodobnostniho
pole”, ve kterém pti katdém zavedeni pravdépodobnosti ta &ist ergo-
dickych vt kters se (dle Halmose) dé formulovat pomoc{ homomorfnich
zobrazen{ ,,pravdépodobnostniho pole* na sebe, degeneruje v triviality.
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