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Casopis pro p&stovini matematiky, ro¥. 78 (1953)

0 KVADRATICKYCH POLYNOMECH,
KTERE NABYVAJI MNOHA PRVOCISELNYCH HODNOT

JAN MARIK, Praha.
(Doslo dne 19. listopadu 1951.) DT: 512.31

Na str. 164 3. &isla Casopisu pro péstovdni matematiky a fysiky, roé. 74 (1950),
je otistén vytah z referitu, ktery jsem mél na Sesko-polském matematickém
sjezdu v z&¥i 1949. Je tam uvedena také tato véta:

Bud p pfirozené &islo; bud k* + k + p prvoéislo pro vdechna celd nezdpornd k,
—1
pro néZ plati k(k + 1) < %—— Budte a, b celd nesoudélnd éisla; bud ¢ = a? +
+ ab + b*p < p2. Pak je ¢ prvotislo.
Odtud plyne zejména (pro b = —1), Ze polynom
#—z+p ™

nabyva prvodiselnych hodnot pro z=1,2,...,p—1, jakmile jen jsou
prvodisly éisla tvaru (*) pro v8echna pfirozend z, pro néz plati ‘

2 __ <t
A

Tim je také vysvétlena ,,zéhada‘, pro¢ na p¥. polynom
3 —ux 4 41

nabyvé vesmés prvoéiselnych hodnot pro z = 1, 2, ..., 40; podle uvedené véty
to plyne z toho, Ze nabyva prvodiselnych hodnot pro z = 1, 2, 3, 4.

Naskyt4 se nyn{ otdzka, kters &isla p spliiuji predpoklady nasi véty. Snadno
zjistime, %e vyhovuji ¢&isla 2, 3, 5,11, 17, 41; lze-li véfit tabulkdm, je ta-
kovym ¢&islem téz 72491 (viz Xya Jlo - Ken, Addumusnas meopus npocmuiz wuces,
Tpyns marematmaeckoro macruryra uvenn B. A. Crexiosa, XXII, crp. 168).
Jiné takové &islo asi zndmo neni. Poznamenejme jeits, %e u takovych &isel p
je vyraz (*) prvodislem na p¥. i pro ta (celd) z > 0, kters nejsou tvaru p + k?
(k celé) a nejsou vétai nei 2p.

Pani Mar1e NovikovA, Praha II, Na Slupi 12, upozoriiuje viak ve svém
dopise prof. B. Bydzovskému, Ze podobné vlastnosti maji i polynomy jiného
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tvaru. (Pani Novdkova nebyla nikterak ovlivnéna mym ¢élénkem; polynomi
tvaru 22 — z + p si v8imé také.) Uvadi mnoho piikladi; Ize je rozdélit do t¥i
skupin.
I. Polynomy tvaru d(z? — z) + p, d = 1, 2, 3, 5. Na p¥. polynom
522 — 5z + 13 (resp. 2z% — 2z + 19)
nabyva prvoéiselnych hodnot pro x =1, 2, ..., 12 (resp. 1, 2, ..., 18).
II. Polynomy tvaru. z? — x — p; na pi. polynom
22— — 109 v
nabyvé nerozloZitelnych hodnot (t. j. hodnot tvaru + g, kde ¢ je prvodislo
nebol) pro z =1, 2, ..., 28. _
III. Polynomy tvaru > — x — p? na pf. polynom
22—z — 169 = 2% —x — 13%
nabyvé nerozloZitelnych hodnot proz = 2,3,...,256 =2.13— 1. (Proz =1
a x = 2p zde oviem dostaneme pi¥i p > 1 vidy hodnotu rozlozitelnou.)
V&imnéme si je&té, Ze hodnoty polynoméi muzeme snadno poéitat rekurentns;

diference tvoii aritmetickou posloupnost.
Bylo by jisté zajimavé, kdyby se i zde podafilo najit néjakou zakonitost.
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