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Casopis pro p&stovani matematiky, ro&. 85 (1960), Praha
RECENSE

Ji#t Klapka: ANALYTICKA GEOMETRIE. Stdtni nakladatelstvi technické litera-
tury, Praha 1960, 1. vyddni, 380 stran, 151 obrédzki, 2200 vytiskl, cena Kés 41,—.

Kniha je schvélena ministerstvem skolstvi a kultury jako udebnice analytické geometrie
a vektorové algebry pro studium na fakultdch inZenyrského stavitelstvi, architektury
a pozemniho stavitelstvi a ostatnich fakultdch technického sméru. D&l se na Sest Gasti;
obsah a koncepce jednotlivych ¢dsti knihy se jevi v hlavnich rysech takto:

Prvé ddst je vénovéna vdzanému a volnému geometrickému vektoru, soudtu koneé-
ného poétu vektord, soudinu éisla a vektoru, dal$im pravidlim pro poéiténi s vektory,
vektoru obecnému a aritmetickému, afinnfm (rovnobézkovym) soufadnicim bodu a vek-
toru na pifmee, v roviné a prostoru, orientaci p¥mky, roviny a prostoru. Vychozimi, zé-
kladnimi pojmy jsou pfitom pojem orientované usetky ¢ili vazaného vektoru a pojem
soustavy vSech navzdjem rovnych vézanych vektora éili volného vektoru.

Druhé ¢dst, vénovand rovinné a prostorové afinni geometrii linedrnich utvart, studuje
parametrické rovnice piimky v roviné a prostoru, délici pomér, rovnice ptimky v roving,
dvojice piimek v roving, svazky a osnovy piimek v roviné, parametrické rovnice roviny,
rovnice roviny v prostoru, dvojice rovin, svazky a osnovy rovin, trojice rovin, trsy piimek
a rovin. Pii vykladu se vychézi zpravidla od vektorového vyjddieni; rozepsénim ve slozky
dostanou se potom vyrazy klasické.

Tieti ¢dst pojedndvd vlastné o analytické geometrii linedrnich Gtvara eukleidovského
prostoru. Ke studiu metrickych vlastnosti geometrickych dtvaria uzivéd pritom soudini
vektort. Hlavni body vykladu a tim i jeho postup muizeme struéné zachytit hesly: skaldrni
souéin vektorni, kartézské soutadnice vektoru a bodu, vzddlenosti bodu a thly vektor,
rovnice pfimky a roviny v kartézskych soufadnicich, vzdédlenost bodu od piimky (roviny),
vektorovy soudin, soudiny tii nebo étyr vektort, objem rovnobéznosténu, transformace
kartézskych soufadnic, poldrnf soufadnice v roviné, semipoldrni a poldrni (sférické) sou-
Fadnice v prostoru, zékladni véty sférické trigonometrie.

Ve étvrté dsti se probiraji piedeviim kuZelosedky, ddle pak nékteré algebraické kiivky
vyssich stupiit a nékteré kiivky transcendentni. Vyklad o kuzeloseckéch se zadiné odvo-
zenim normélnich rovnic kuzelosedek (z elementérnich definici kuzelosetek) a vrcholi roz-
borem rovnice druhého stupné ve dvou proménnych a jejim uvedenim na normélni tvary
(uzitim transformaci soufadnic). Z algebraickych kiivek vyssich stupna a kiivek trans-
cendentnich jsou probirdny jednak technicky dlezité kiivky jako Bernoulliho lemniskéta,
kubicks a semikubické parabola, cyklické kiivky, spirdly, jednak kiivky uzivané p¥i apli-
kacich diferencidlniho & integrélniho poétu jako Descartestv list, kruhové evolventa atd.

Cést pété se zabyvé plochami druhého stupnd, plochami rataénimi a nékterymi dile-
zitymi plochami piimkovymi (specidlné konoidy). Reguldrni kvadriky se pritom studuji
na zékladé normélnich tvart svych rovnic (neprovadi se uplny rozbor rovnice druhého
stupné ve tfech proménnych). U kuZelovych a vélcovych ploch (i nekvadratickych) se
naproti tomu odvozuji rovnice jak pro polohy obecné, tak pro polohy zvléstni. Totéz lze
Tiei o rovnicich ploch rotaénich a uvedenych ploch pifmkovych.
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Sest4 &4st jednd o determinantech, maticich a jejich uzit{ p¥i feSeni soustavy linedrnich
rovnic (homogennich i nehomogennich). Je minéna jako nutny (struény) doplnék pro ty
&tendie, ktefi neslySeli vyklady o algebie, uvddéné v piedndskéch na technickych fakul-
téch. '

P¥i hodnoceni Klapkovy knihy divejme se na ni: 1. s hlediska pozadavki kladenych na
udebnici uréenou pro fakulty technického sméru, 2. s hlediska koncepce a metody, 3. s hle-
diska zafazeni mezi knihami o analytické geometrii.

Ad 1: Vyklad, promyslend se zifkaje axiomatického pojeti, navazuje na védomosti
ziskané na jedendctiletce. Ndzornost, srozumitelnost & aplikabilita vylozené létky je pléno-
vité posilovédna piehlednymi obrézky, celou fadou v textu FeSenych pifkladi a mnoha
vhodn$ a rozmanité volenymi cvidenimi s udanymi vysledky resp. pokyny k feSeni. Meto-
dika vykladu je petlivé promyslena se zfetelem k udrzeni zédjmu studenta-technika o mate-
matiku, se zietelem k vyudovéni technickym disciplindm a se zfetelem k FeSeni technie-
kych problémi. (Viz nap¥. na vhodnych mistech uvedené priklady z fysiky, technicky
i jinak dulezité kitivky v ¢dsti étvrté, plochy rotadni a nékteré dilezité plochy piimkové
v &4sti paté, zékladni véty sférické trigonometrie v ¢ésti tieti apod.) P¥i oznadovéni bodu,
vektora a jejich soutradnic, zavddéni novych ndzvi apod. jsou sprévné respektoviny
zvyklosti vzité ve vyudovéni jinym predmétim na technickyeh fakultéch.

Ad 2: Koncepce knihy, vyristajici vhodné z vysledkl synthetické geometrie (zndmych
ze stiedni §koly), vrcholi v promysleném a piiméfenym zpisobem provadéném seznamo-
véni 8 novymi mySlenkami obsaZzenymi v moderni literatuie o analytické geometrii. (Viz
napt. partie jednajici o vektorovych prostorech, orientaci base vektorového prostoru,
determinantu pfechodu apod.) Po strénce metodické uzivé kniha podstatng, s dislednou
domysSlenosti a geometrickou nédzornosti prostfedki vektorové algebry.

Ad 3: Skutedénosti uvedené v 1 a 2 charakterisuji jasné Klapkovu knihu jako velmi
dobrou a mnohostranné uZziteénou vysokoskolskou uéebnici, kterd bezesporu zaujme
vyznamné misto mezi uéebnicemi analytické geometrie psanymi pro technické fakulty.

Zévérem je tieba se zminit o ndzornych obrdzcich a pedlivém vyddni knihy Stdtnim
nakladatelstvim technické literatury v Praze.

Zdenék Vandura, Praha

M. Miller: VARIATIONSRECHNUNG. B. G. Teubner Verlagsgesellschaft, Leipzig
1959, 133 stran, 23 obr.

Knizka Millerova je elementérnim tvodem do variaénfho podtu v rozsahu potiebném
pro pracovniky v exaktnich a technickych védéch, ktefi pouZivaji matematiky jako po-
mocného apardtu ve své problematice. Metoda vykladu a zplisob odvozovéni jednotlivych
poznatkt: je volen tak, aby &tend¥, ktery je obezndmen se zékladnimi poznatky z dife-
rencidlnfho a integrélnfho poétu a s elementédrni teorii diferencidlnich rovnic, mohl bez
obtizi sledovat text i vypodet. Klasickymi obvyklymi metodami vyklddd autor teorii
a postup vypodtt pro nejbézndjsi kategorie varia¢nich problémi ve snaze podat teorii ve
srozumitelné struéné formé s dodrzovanim matematické exaktnosti; vyklédds predevsim
metodu vypodtu pro rizné typy variaénich tloh. Velks fada do konce propoétenych pii-
klad udi ¢tendie bezprostiedni aplikaci odvozenych teoretickych vysledk. To je préve
velké vyhoda této elementdrni udebnice variaéniho poétu, kterd je uréena tém, kteti se ve
své vlastni problematice setkédvaji s konkrétnimi variaénimi problémy.

Zptsob a vyklad problematiky je obdobny postupu jinych udebnic elementérnich metod
variaéniho podtu.
Prvé kapitola zasvécuje étendfe do problematiky varia¢niho podtu. Velmi strudné

469



seznamuje se tu Gtendl s pojmem funkciondlu a extrému funkecionglu v porovndni s po-
jmem funkee a jejiho extrému. Tato tivodn{ kapitola obsahuje téz zékladni pomocnou vétu
elementérniho variadntho poétu, kterd je velmi dillezitéd p¥i odvozovédni rovnic extrémal
pii jednotlivych typech variaénich tloh. '

Na zaddtku kapitoly druhé je ve strudnosti odvozena Eulerova diferencidlni rovnice
pro nejjednodussi p¥ipad funkeiondlu s pevnymi a volnymi konci a odvozeny podminky
transversality. Vhodné volené jednoduché i obtizngjsi piiklady (podrobné propodtend)
objastiuji nejen predchozi teorii, ale upozoriiuji téz ¢étendfe na rizné detaily, které se
mohou vyskytnout v konkrétnich pripadech a které nejsou teorii podchyceny. Pojem
totdlni a prvé variace nejjednodussiho funkciondlu je zde vysvétlen se struénosti posta-
gujici pouze k porozuméni dalitho textu teorie. Po objasnéni pojmt slabych a silnych
extrému jsou diskutovény nutné a postadujici podminky pro extrém nejjednodussiho
funkciondlu. Tak, jak je obvyklé v jinych udebnicich, jsou v dal§im uvedeny nutné pod-
minky pro extrém funkciondlu zévislého na vyssich derivacich hledané funkce a je odvo-
zena Euler-Poissonova rovnice. Po struéné teorii variadnich problému s vice proménnymi
a vicedimensiondlnich variaénich problémi je zafazen obséhlej$f text o variadnich tlohédch
v parametrickém tvaru pro piipad kiivek rovinnych a prostorovych. Také zde jsou ve
struénosti odvozeny podminky transversality. Stat o Hamiltonové principu uzavird pak
druhou kapitolu, kterd je nasycena cennymi instruktivnimi p¥iklady za kazdym typem
variadni dlohy.

V kapitole t¥eti je formulovdn isoperimetricky problém a ve struénosti vysvétlena
a zdivodnéna metoda jeho feSeni. Na deseti vhodné volenych a tplné propodtenych pii-
kladech je postup vypoétu tohoto problému &tendii velmi piibliZzen. Velmi mélo pozor-
nosti je zde vénovéno variaénimu problému s vedlejsimi holonomnimi podminkami. Kapi-
tolu tieti uzavird rozbor pojmu geodetickych &ar plochy s hlediska variaéniho podtu.

P#imé metody YeSen{ variadnich tloh (Eulerova, Ritzova a ¥eSeni pomoci Fourierovych
fad) jsou struéné vysvétleny v kapitole étvrté a predvedeny na pifkladech. Koneéné
posledni kapitola p&t4é orientuje &tendi'e jen o tom, jak lze v nékterych pripadech prevést
okrajové problémy z diferencidlnich rovnic na problémy variaéni.

Piihodnoceni této knizky o elementdrnim variaénim poétu je tieba vyjit z faktu, Ze byla
sepséna pro nematematiky, ktet{ uzfvaji klasickych po¢etnich metod nebo budou jich uzivat
pii tvorivé préei ve svém oboru. Vice nez polovina knizky je zaplnéna propoétenymi pii-
klady. Je tedy s tohoto hlediska knizka elementdrni uéebnici klasickych variaénich metod
a dobie poslouZi tém, kterym je uréena. KniZka je téz vhodnd pro studenty téch technic-
kych obort, které vyzaduji Sir$i matematické vzdéldni. Matematik a teoreticky fysik
musi byt shovivavy pfi jejim posuzovéni: autor ve snaze po velké struénosti nepodédvé
ucelenou teorii. Jasné viak formuluje pfedpoklady a zdvéry. Bohuzel je tato snaha po
struénosti mnohdy na ukor porozuméni — pFedevsim v dukazech jednotlivych tvrzeni.
Rada formuli by méla byt prece jen blize zdtivodnéna. Také ndkteré tiskové chyby ve
formulich mohou étenédie zmést.

Veelku je mozno Fici, ze knizka splni dobfe ten tdel, za kterym byla sepsdna, tj. je
vhodnou pomtickou pro ty, kdo maji piéni brzy a dobfe se seznémit s podetnimi metodarni
pii FeSeni klasickych variaénich dloh.

Frantidek NoZitka, Praha

L. Rédei: ALGEBRA, I. dil. Lipsko, Akademische Verlagsgesellschaft, Geest & Portig

K.-G., 1959, XV, 797 str. Piepracovany a rozsifeny preklad z madarstiny poiizeny auto-
rem. Origindl vysel r. 1954.

Jak ¥ikd autor v pFedmluvs, nevyzaduji se ke studiu knihy Z4dné zvldstni predbéiné
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védomosti az na znalost pFirozenych &isel a k tomu jisté obratnosti v matematickém
my#leni, kterou mé poslucha¢ matematiky jiz v druhém semestru studia na vysoké skole.
Radil bych v8ak, aby posluchaéi matematiky pristoupili ke studiu knihy k doplnéni svych
védomosti z algebry az po prostudovéni elementérnéjsich uéebnic, jako je nap¥. Algebra
Kotinkova nebo KuroSova. Autor je senior usp&iné algebraické $koly madarské. P#i
zpracovéni ldtky uzil praci svych i praci svych zékd, takZe i pokrodilému étendfi muze
kniha poskytnout dobré sluzby. Vedle véci zcela novych.najde v ni zajimavy vyklad
i véei jiz zndmych.

Na konci mnohych paragrafii jsou pFipojeny priklady a tlohy, namnoze velmi suges-
tivni, a také uvedeny nékteré nereSené problémy. Dosti pitkladd je obsaZeno i v textu,
aby slouzily k lep$imu porozuméni létce.

Co je algebra, vysvétluje autor v pfedmluvé: Algebra zadala potetnimi vykony, které
lze provédét v mnoziné prirozenych éisel. V dal$im rozvoji vznikly i jiné piiklady vy-
koni, jes§té diive neZ vzniklo uvédomséni, Ze je lze pojimat z jednotného hlediska a znaéné
je zobecnit. V kazdé mnozing lze vykony definovat tak, Ze kazdé dvojici prvkil z mnoZiny
piitadime prvek z ni a mnozinu s témito vykony nazveme pak strukturou. Algebra se za-
byvé zkoumédnim takovych struktur.

Toto vymezeni oboru bédéni algebry vyzaduje vak dvojtho omezeni. Jedno z mich
zélezi v tom, Ze se zkoumaji ze vSech myslitelnych vykoni pouze vykony duleZité pro
praxi. Témi jsou pfedeviim vykony asociativni, na néz se tudiz kniha omezuje, jako ostat-
né vétsina udebnic algebry. Neasociativni vykony se budou vyskytovat jen jako pojmy
pomocné.

Principiélni vyznam mé vSak ta modifikace pojmu algebry, kterd vznikne z poznatku,
ze neni t¥eba piihliZzet k podstaté prvki struktur. Pfesnou formulaci tohoto pojmu vdé-
&¢ime geniu ERNSTA STEINITZE, ktery svou praci ,,Algebraische Theorie der Korper (1910)
vytydil smér algebraickému bddéni tim, Ze zavedl ,,princip izomorfismu*, podle kterého se
povazuji izomorfni struktury za v podstaté rovné. Tak vytvoril v algebie cosi podobného
jako Ferix KLEIN v geometrii svym ,,Erlangskym programem®.

Proberu nyni obsah knihy, ovSem jen v heslech, a to tak, Ze budu upozoriiovat hlavné
na’véci, které se nevyskytuji v jinych algebréch.

Kapitola I. Uvod do teorie mmo¥in. Jedné se tu také o zobrazenich, o rozdglenich v t¥idy
a o ekvivalenci, o mnozinéch uspoiddanych a dobte usporddanych. Pii této prilezitosti na-
zyvé autor vétu zndmou pod jménem Zornovo lema lematem Kuratowského-Zornovym,
ponévadz ji K. KuraTowski diive uvefejnil. Oviem na vyznam této véty v algebie upo-
zornil M. ZoRrN.

Kapitola II. Struktury (u Bourbakiho algebraické struktury). Nejprve jsou definovény
vykony a operdtory v mnozind, pak probrény nejdulezitéjsi struktury: pologrupy,
grupy, moduly, okruhy, kosot8lesa, télesa (a na konci kapitoly svazy). Nésleduje definice
podstruktury a nadstruktury (rozsifeni struktury), pak vytéeny nékteré dilezité pod-
struktury, jako napi. podstruktury Frattiniho. O komplexech se jednd jako o zobecnéni
podstruktur. Pak jsou uvedeny definice izomorfismu a homomorfismu & pojmi z nich
odvozenych. Také se tu mluvi o riznych zpisobech konstrukee struktur, nejprve jako
nadstruktur k dané struktute. To jsou napt. podilové struktury. Z vice struktur jsou napi.
sestrojeny soudiny struktur a jejich nejdileZitéjsi pouziti, direktni soudiny a sousty.Vidy
se zduraziiuje analogie mezi rdznymi strukturami. Aby se analogie mezi grupami a
okruhy co nejvice rozsitila, zavddséji se dvojice zobrazeni okruhu v sebe, tzv. dvojné homo-
tetismy. V této kapitole se také jedné o volnych strukturdch a o strukturdch definovanych
rovnicemi, o reprezentaci grup pomoci grup permutadnich a o grupé alternujici. Je tu
také umisténa véta Schreierova a véta Jordanova-Hélderova. Lema Zassenhausovo pri-
tom uzivané je doplnéno explicitnim udénim izomorfismi, které se v ném vyskytuji.
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Kapitola ITI. Operdtorové struktury. Po obecnych tvahdch se uvaZuje o operdtorovych
grupéch, modulech a okruzich. Je uvedena véta Remakova-Krullova-Schmidtova. Pak je
promluveno o vektorovych prostorech, dvojnych vektorovych prostorech, o algebrich a
dvojnych algebréch. Jako piiklady jsou uvedeny kiiZové souliny (u E. NOETHEROVE
,» Verschrénkte Produkte‘’, zde vSak obecnsji) a monomidlni okruhy. Déle se mluvi o poly-
nomovych okruzich, linedrnich zobrazenich, maticovych okruzich, linedrnich grupéch
a alternujicich okruzich, které slouzi k definici determinant a odvozeni jejich vlastnosti.
Cramerovo pravidlo je vyideno i pro komutativni okruhy s jednotkou, v nichz mohou byt
i délitelé nuly. Je definovdn charakteristicky mnohoélen matice, normy a stopy algeber.
Koneéns je promluveno o komplexnich a kvaternionovych okruzich.

Kapitola IV. Délitelnost v okruzich. V predeslych dvou kapitoldch se jednalo o riznych
strukturdch z obecného hlediska. Nyni se autor zaéne zabyvat zvld$tnimi vlastnostmi
struktur. P¥i otdzkdch délitelnosti se neomezuje jen na komutativni okruhy. Pojednévé
o okruzich s hlavnimi ideédly a o euklidovskych okruzich. Je uvedena véta Szendreiova
o moznosti rozsifeni okruhu bez délitelti nuly na podobny okruh s jednotkovym prvkem.
Dale se tu mluvi o polynomovych okruzich nad kosotélesy. Koneéné je obsirné pojednéno
o okruzich celych kvaterniont.

Kapitola V. Koneéné Abelovy grupy. Jsou uvedeny hlavni véty o nich a o jejich charak-
terech a je vyslovena véta Hajésova a jeji zpresnéni. Déle ndsleduje rozsifeni Mébiova
vzorce na Abelovy grupy a jako zobecnéni vzoree Mobiuv-Delsartetv. Pojednéno je o za-
vedeni zetafunkei pro koneéné Abelovy grupy. Kapitola konéi stati o grupé zbytkovych
t¥id mod m nesoudélnych s m a o primitivnich éislech mod m.

Kapitola VI. Operdtorové moduly. Tato teorie se obvykle nazyvé linedrni algebrou. Jsou
uvedeny nejprve zékladni véty o determinantnich a elementdrnich d8litelich. Nédsleduje
dtkaz hlavni véty o Abelovych grupdch s koneénym podtem vytvoiujicich prvku.
V dalsich paragrafech se mluvi o linedrni zévislosti v kosotélesech, ve vektorovych prosto-
rech a o linedrnich soustavéach rovnic v nich. Tu je uvedena Kroneckerova véta o hodnosti,
Schurovo lema, Chevalleyova-Jacobsonova véta o hustoté a koneéné strukturové véty
‘Wedderburnovy-Artinovy.

Kapitola VII. Nekomutativni okruhy mnohoélenové. Tato kapitola obsahuje fadu zné-
mych vét o mnohoélenech, vzorce Newtonovy a Waringovy, pro néz je poddno nové odvo-
zeni, a Hilbertovu vétu o bézi. Déle jsou uvedeny dvé véty, Szekeresova a Kroneckerova-
Henselova, poskytujici efektivni uréeni vSech idedll z R[x], kde R je okruh s hlavnimi
idedly. Koneéné nésleduji paragrafy jednajici o Tschirnhausovych transformacich idedl
a o okruzich, které lze vytvorit jednim prvkem.

Kapitola VIII. Teorie téles. V této kapitole je vyvinuta Steinitzova klasickd teorie téles.
Je odvozena determinantni véta Konigova-Radosova o podtu riznych kofent mnohodélenu
nad konenym télesem, véta Wedderburnova o konetnych kosotélesech, nékolik vét
o mnohoé¢lenech cyklotomickych, platnych i pro prvodiselnou charakteristiku. Dédle jeo
pojedndno o Oreovych mnohoélenovych okruzich. Konedné je pak dokdzdna existence
normélni béze pro koneénéd télesa.

Kapitola IX. Usporddané struktury. V télese raciondlnich éisel je moZno zavést pordad-
kovou relaci < ryze algebraicky, tj. pomoci vykont platnych v tomto télese. Rozsffenim
je véta Artinova-Schreierova a véty Szeleho a Johnsonova pro kosotélesa resp. okruhy.
Na konec je tu promluveno o usporéddnich archimedovskych a nearchimedovskych a
o absolutni hodnoté v uspoiddanych strukturdch.

Kapitola X. Ohodnocend télesa. J. KtrscHAK (1913), veden Henselovou teorif p-adickych
éisel, rozsitil pojem absolutni hodnoty a dal tak vznik teorii ohodnoceni pro télesa, coz je
velmi dulezité kapitola algebry s Sirokou moznosti pouziti. Autor nejprve definuje ohod-
noceni télesa, takze hodnoty jsou prvky z usporddaného télesa (,,télesa hodnot*‘), definuje
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pokradovéni ohodnoceni, konvergentni posloupnosti a limity, jakoZ i pojem perfektniho?)
télesa, a poddvé sestrojeni perfektniho!) obalu ohodnoceného télesa. V této souvislosti je
sestrojeno téleso éisel redlnych a pak i komplexnich. V dalsim se pfedpoklddd, Ze téleso
hodnot je télesem éisel redlnych a zavedeno pak ohodnoceni exponentové, diskretni
a p-adické. Jsou uvedeny obé véty Ostrowského, a jako piiprava pro dalsf, lema Hense-
lovo. Déle je tu podéno pokradovéni redlnych perfektnich ohodnoceni nejprve p¥i roz-
sifenf koneéného stupné, pak pii algebraickém rozsiteni. Koneéné se uvazuje o redlnych
ohodnocenich é&iselnych téles koneéného stupné a o redlnych ohodnocenich jednoduchych
transcendentnich rozsirenich téles.

Kapitola XI. Teorie Galoisova. Nejprve je dokdzédna zdkladni véta této teorie. Nésleduje
diikaz vty Stickelbergovy pro konedné t&lesa; té je pak uzito k dikazu zékona recipro-
city (podle Mirimanova a Hensela). Pak je pojednéno o télesech cyklotomickych a cyklic-
kyeh, o rovnicich Fesitelnych (odmocninami) a o nefeSitelnosti (odmocninami) obeenych
rovnic stupné > 5. Zde jsou odvozeny vzorce pro feeni rovnic druhého, t¥etiho a étvrtého
stupné a urovnic tietiho a étvrtého stupnsé nad koneénym télesem K stanoveny podminky,
kdy maji koteny v K a jejich potet v K. V obvyklém rozsahu se pojednévé o sestrojitel-
nosti kofend pravitkem a kruzitkem, po ¢emz nésleduje zajimavy paragraf o vyznaénych
bodech v trojuhelniku. Konetné se uvaZuje o urdeni Galoisovy grupy k dené rovnici
a o normdlnich bézich.

Kapitola XII. Konedné jednostupriové nekomutationi struktury. Jednostupiiové ne-
komutativni struktury jsou struktury, u nichz viechny vlastni podstruktnry jsou komu-
tativni. Je tu poddna teorie takovych struktur pro piipad koneénych grup, okruhi a po-
logrup, pochédzejici od autora knihy. Karel Rychlik, Praha

Wactaw Sierpiriski: O STU PROSTYCH, ALE TRUDNYCH ZAGADNIENIACH
ARYTMETYKI. — Z POGRANICZA GEOMETRII I ARYTMETYKI. S dodatkem
A. Makowského: Przypisy do Stu prostych, ale trudnych zagadniei arytmetyki. Vyda-
vatel Panstwowe zaklady wydawnictw szkolnych, Warszawa 1959, 80 stran, 4 obr., cena
zl. 9,—.

Novou knizku W. Sierpifiského je mozno rozdélit do t¥i zhruba stejnd rozséhlych ésti:

Cdst prvnf mé ndzev ,,0 stu prostych, ale trudnych zagadnieniach arytmetyki‘. Autor
sem zafadil sto aritmetickych tloh, které je mozno formulovat p¥istupné i pro naprostého
laika, z nichz vétsina vak dosud éeké na své feSeni. NerozteSené problémy ti{di Sierpiriski
do dvou skupin. Do prvni se Fadi ty ulohy, pro néz je (teoreticky) zndma metoda reSent;
mohli bychom je napt. roziesit sloZitymi vypodty, ale tyto vypolty jsou tak pracné
a zdlouhavé, Ze je dosud nmeumime provést ani s pouzitim nejmodernsdjsich poéitacich
strojt. Do druhé skupiny spadaji ty nerozre$ené aritmetické problémy, pro néz nenf znéma
zéddnd metoda, které by (tfebas i po velmi dlouhych vypodtech dnesni technikou ne-
zvlddnutelnych) vedla k jejich FeSeni. Pi¥fkladem wlohy patiici do prvni skupiny je otédzka
najit rozklad v prvodinitele ¢isla 2!t — 1. Do druhé skupiny patiil do neddvna napf.
problém J. CULLENA, zda pro kazdé pFirozené &islo n > 1 je ¢islo n . 2" + 1 slozené. Tato
otézka byla zodpovédéna teprve neddvno zji§ténim, Ze &islo 141 . 2141 + 1 je prvodislem.

Stovka problému, s kterou zde Sierpinski seznamuje své Ctendfe, je popséna velmi
plistupné a piedbéiné znalosti potiebné pro detbu této édsti spisku jsou minimélni (tak
napt. i pojem faktoriélu je tu definovén). Népli problémi je dosti riznorodé: Ctendt se

1) Podle terminologie obvyklé v topologii by bylo 1épe uzit slova uplny (vollsténdig).
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sezndmi s &isly Fermatovymi!) a Mersenneovymi, s prvoéiselnymi dvojdaty, se slavnou
vétou Dirichletovou o prvodislech v aritmetické posloupnosti, s dokonalymi éisly, s Wa-
ringovym problémem apod., je oviem vénovéna pozornost také novéjsi diselnsteoretické
problematice a nékterym vysledktim, k nim? dospéli v posledni dobé polsti matematikové.
Tak nap¥. byla poloZena tato otdzkas:

Sestavime-li (pfi daném prirozeném &isle n > 1) éisla 1, 2, 3, ..., n? do tabulky

1, 2, 3 .M,
n -+ 1, n-+2,... ..., 2n,
nt—n+1, ... , N2,

méame rozhodnout, zda kazdy z n ¥4dka tohoto schématu obsahuje alesponi jedno prvo-
dislo. Polsky matematik A. SCHINZEL zjistil, Ze pro vSechna n £ 3000 je uvedené tvrzeni
spravné. Dikazy a literdrni odkazy v této ¢édsti knizky nejsou uvedeny; tém je vénovéna
zdvéretnd ¢ést knihy, jejimZ autorem je A. MAKOWSKI.

Druhéd &ast knihy mé nézev ,,Z pogranicza geometrii i arytmetyki‘‘. MnoZina miiZo-
vych bodi v rovind byla studovéna jiz mnoha autory, zde se viak seznamujeme zejména
s novéjsi problematikou tohoto zajimavého oboru matematiky. H. STEINEAUS polozil
pied dasem otézku, zda ke kazdému piirozenému &islu 7 existuje v dané roving s mifo-
vymi body kruZnice, jejiz vnit¥ek obsahuje prévé n miiZovych bodi. Odpovéd na otdzku
je kladnd a elementdrni dikaz, ktery Sierpinski ve své kniZce uvédi, plyne snadno
2z tohoto lemmatu: Kadd kruznice o stfedu v bodé (]2, 3) prochdzt nejvyde jednim mitzovym
bodem.

Z obdobné tematiky, kterou zde autor ddle popisuje, uvedme je$té alesponi tuto vétu
(dokdzanou A. Schinzelem): Ke kazdému pfirozenému &islu n existuje v roviné kruznice,
kters prochdzi préveé » miizovymi body. Informativnim zpisobem (vétSinou bez dikaztl)
si druhé ¢ast publikace v8imé téZ mnoziny v8ech bodd v roviné, jejichz obé soufadnice
jsou raciondlni &isla.

Na dvaceti strénkéch zdvéretné treti dasti uvddi A. Makowski nékteré literdrni odkazy
k prvnf éasti knizky, misty s ob$irnéjsim komentéiem a s elementdrnimi dikazy nékterych
tvrzeni.

V kni%ce neni vyslovné uvedeno, komu je spis uréen; z celkového zpracovéni je vSak
patrné, Ze tuto publikaci muze &ist velmi Siroky okruh &tenédiu. Okolnost, Ze se A. Ma-
kowski ve své édsti zminuje o Matematické olympiddé, ukazuje téz, Ze nejvice Stendit
najde tato zajimavé kniha patrné mezi mlddezi. Jirt Sedlddek, Prajha,

DALSI VYDANE KNIHY

Ji#i Horejsi: SBIRKA ULOH Z DYNAMIKY. Stétni nakladatelstvi technické litera-
tury, Praha 1960, 244 stran, 170 obr., cena Kés 24,30.

Tato sbirka tloh navazuje na knihu akademika V. DASkA ,,Dynamika‘’; je uréena pre-
devsim posluchaé¢tm fakult inzenyrského stavitelstvi a strojniho oboru a pak také kon-
struktérium v projektovych zdvodech.

Podrobné zhodnoceni knihy najde étendtf v nékterém z pristich é&isel éasopisu Aplikace

matematiky.
*

—_1) Je zde uvedeno 35 hodnot n, pro nds je 2¢° -+ 1 &slém sloZenym. V této souvislosti
stoji za zminku pozndmka v KoRINKOVYCH ,,Zdkladech algebry‘ zr. 1953, kde se na str.

463 pravi: Dosud neni zndmo, zda vibec pro néjakd h > 6 ¢&islo tvaru p = 2 11 je
nebo neni prvoéislem.
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Alois Bura: MATEMATICKO-STATISTICKE VYRAZY POUZIVANE V ZEME-
DELSKEM VYZKUMNICTVI. Ceskoslovensks akademie zem&d&lskych véd, Praha 1958;
cyklostyl. vytisk, 61 stran.

Knizka obsahuje Sestijazyény slovniéek (rusko-desky, polsko-desky, anglicko-éesky,
némecko-&esky, francouzsko-éesky) odbornych statistickych termint a je uréena jednak
pracovnikiim v zemédélském vyzkumu jako pomticka p¥i studiu cizi literatury, jednak
prekladatelim cizojazyénych dél prislusného oboru. Zdjemeci mohou slovnidek obdrzet
zdarma p¥imo v Ceskoslovenské akademii zeméd8lskych véd, Praha 12, Slezské 7.

*

Alois Urban: TRIGONOMETRIE, 3. vydéni. Nakladatelstvi CSAV, 1960, str. 200,
obr. 104, cena broz. vyt. Kés 13,10.

Kniha seznamuje étendie s vlastnostmi goniometrickych funkei a jejich uzitim na feSent
rovinnych trojuhelnikt s praktickym zamérenim. Proti pfedchozim vydani je tu pfipojen
odstavec o jednoduchych goniometrickych rovnicich. Kniha je uréena absolventim osmi-
letych stiednich Skol, ktefi chtéji ddle studovat uz bez uditele.

Recensi 2. vyddni této knihy najde &tenst v Casopise pro péstovani matematiky 79,
1954, 176 —177.

*

SBORNIK VYSOKE SKOLY DOPRAVNI — FAKULTA PROVOZU A EKONO-
MIKY DOPRAVY, II. Stdtni pedagogické nakladatelstvi, Praha 1960, stran 242, cena
broz. vytisku Kés 17,20. .

Vydany sbornik obsahuje price z oboru matematiky a fysiky sepsané uditeli Vysoké
skoly dopravni. Kazdy ¢lének je doprovézen tfemi cizojazyénymi résumsé.

Obsah: Milada Antropiusovd, Osvétleni v cylindrické perspektivé (10 obrazd). —
Josef Brabec, Kvantovy zdkon souhlasnych stavi (3 obrazy). — Jaroslav Hylin, Kon-
strukee spoleénych teden kruznice a soustiedné elipsy nebo hyperboly (2 obrazy). — Josef
Korous, O jistém zobecnéni Hermitovych polynomt. — Rudolf Langhammer, O funkeich,
kterych lze uzit pii interpolaci na mmnohouhelnfkovych sitich (6 obrazi). — Jaroslav
Raézicka, O prerovnavéni ¥ad (1 obraz). — Emilie RySanovd, Poznémka k eliptickému
pohybu (8 obrazt). — Ladislav Spadek a Miloslava Spadkovd, Piispévek k teorii magnetic-
kych domén povrchovych vrstev a pokus o FeSeni variaéniho problému energie labyrin-
tové struktury (20 obrazu). )

*

K. Otto, S. Woyna-Pantschenko: SBIRKA MATEMATICKYCH ULOH ZE STAVEB-
NICTVI. Z ndmeckého origindlu preloZil inz. Z. Re#ny. Stét. nakladatelstvi technické lite-
ratury, Praha 1960, stran 308, obr. 204, cena Kds 26,—.

Kniha obsahuje matematické ilohy s vysledky, zaméfené na stavebni technickou praxi.
Je urdena jako doplnék k udebnicim matematiky pro studujici pramyslovych §kol a tech-

nické pracovniky ve stavebnictvi.
*

Karel Havlitek a kolektiv: CESTY MODERNI MATEMATIKY. Vyd. Orbis Praha
1960 jako 15. svazek ,,Malé moderni encyklopedie‘‘; stran 182, obrdzkt 27, cena broZ.
vyt. Kés 8,—.

Kni¥ka obsahuje ivod a 12 kapitol: Uvod. Matematika a ¥ivot (K. Havliéek), 1. Pra-
covni metody matematiky (L. Koubek), 2. Zéklady teorie mnoZin (L. Koubek), 3. O moder-
ni algebife (K. Drbohlav), 4. O algebraickych rovnicich (K. Drbohlav), 5. Vicerozmérné
prostory (K. Havliéek), 6. O geometrii v zakFivenych prostorech (K. Havlidek), 7. O ne-
euklidovské geometrii (K. Havlidek), 8. Z teorie pravdépodobnosti (F. Fabian), 9. Mate-
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matickd statistika (F. Fabian), 10. O logaritmech a logaritmickych tabulkéch (J.Sedlddek),
11. Nerovnosti a jejich duleZitost v dneSni matematice (J. Sedlddek), 12. Matematika
véera a dnes (L. Novy). Je ddle pfipojeno encyklopedické heslo: Matematika (K. Havli-
dek), dodatek o autorech, literatura a rejstiik.

V kni%ce je poddn vyklad nékterych problému dneSni matematiky pro étendfe, ktefi
nejsou odborniky a piece chtdji nebo potfebuji se s témito problémy sezndmit.

Redakce
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