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RUZNE

POZNAMKA K PRACI T. ROOMA:
A PROBLEM IN PROJECTIVE GEOMETRY

B. A. MAHEBUUY (V. A. Manevic), Moskva

V préci [1] piSe autor, Ze nemiZe nalézti synteticky diikaz dale uvedené
véty, na niZ je zaloZena fada geometrickych vysledkd v préaci ziskanych.

V této poznamce provedeme ryze synteticky dikaz Roomovy véty: Na pfimce
jsou ddny tFi pdry boduw Z,Z'; M, M'; N, N’ odpovidajicich si v involuci J a libovolny
bod P. Body Q, R, S nechf jsou uréeny vztahy (PQZZ') = — 1, (QRMM') = — 1,
(RSNN') =— 1 a K, K’ budiz takovd dvojice bodii v involuci J, #e (KK'PS) = — 1.
Pak body K a K’ Ize sestrojit raciondIné") a nezdvisi na volbé bodu P.

Diikaz. Danou involuci pfeneseme na kuZelose€ku o, Pak ptimky ZZ', MM’, NN’
prochézeji jednim bodem O — stfedem involuce. Vezmeme na o libovolny bod P
a sestrojime k o teSny PA a AQ, kde A € ZZ', Q e «?; (PQZZ') = — 1. Oznalme
B = AQ n MM’ a sestrojme k o te¢nu BR, kde R € «*; (QRMM’) = — 1. Kone&n&
oznaéme C = BR n NN’ a k o? vedme tednu CS, kde S € o?. Pak (RSNN') =~ 1
a poloZime-li D = AP n CS, dostaneme v priisegicich spojnice OD s kuZelosetkou o>
dva body K, K’ s vlastnosti (KK'PS) = — 1.

Ztejmé je tieba dokézat, Ze bod D je vZdy na pevné pfimce KX'.

Pti pohybu bodu P po «? pohybuji se body A4, Bi C postupn& po pevnych pfimkach
ZZ', MM', NN’ a tudiZ pfimky PQ, OR, RS prochazeji postupné pevoymi body
E, F, G, kde E resp. F resp. G je p6l pfimky ZZ' resp. MM’ resp. NN’ vzhledem k .
E, F, G leZi na polafe bodu O vzhledem k «?. DokaZeme-li, e pfimka PS prochézi
pevnym bodem H na EF, bude i dokazano, Ze bod D se pohybuje po pevné primce
KK’ prochézejici bodem O, ktera je polara bodu H vzhledem k o2. Na «? uvaZujme
projektivitu = : P — S, ktera je produktem t&chto tii involuci: 1. involuce P — Q se
stfedem E; 2. involuce Q — R se stfedem F; 3. involuce R — S se stiedem G.

Projektivnost # je involuce, nebot v ni existuje involutorni dvojice bodd. Takovou
dvojici jsou jist& priisediky ptimky EF s . Necht stfedem involuce 7 je bod H € EF.
Pak H e PS a véta je dokazana.
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1y Tento pojem je podrobné vylozen v [1]. (Pozn. red.)

98



		webmaster@dml.cz
	2012-05-11T18:34:25+0200
	CZ
	DML-CZ attests to the accuracy and integrity of this document




