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Casopis pro p¥stovini matematiky, rok. 91 (1966), Praha

ZPRAVY

PROF. RNDr. VLASTIMIL PTAK LAUREATEM STATN{ CENY
KLEMENTA GOTTWALDA 1966

President republiky udélil k 1. kv&tnu 1966 Statni cenu Klementa Gottwalda pracovniku mate-
matického tustavu CSAV Prof. RNDr. VLASTIMILU PTAKoOvI DrSc. za nalezeni novych metod
v obecné funkciondlni analyse. Jeho prace dosdhly $irokého ocenéni v zahraniéi a patfi k nejlep-
$im vysledkim &eskoslovenské matematiky v poslednich letech.

Védecka ¢&innost V. Ptéka je velmi rozsahld a zahrnuje vysledky z algebry, teorie redlnych
funkci, numerické analysy, kombinatoriky, teorie matic, matematické analysy a topologie. Jeden
z charakteristickych rysu jeho préace je skutelnost, Ze jeho vysledky jsou Casto ziskdny dimy-
slnou kombinaci metod z rtznych obori matematiky. Jako piiklad tohoto pfistupu miZeme
uvést jeho systematické aplikovani metod funkciondlni analysy v teorii matic. Jinym piikladem je
pfekvapiva aplikace kombinatorickych metod k ziskdni hlubokych vysledkii o slabé kompaktnosti.

Vlastimil Ptdk doséhl prvych vysledki jizZ béhem universitnich studii. V roce 1952, hlavné pod
vlivem EpuarpA CEcHA, zadal se zajimat o funkciondlni analysu. Soustfedil se od poéitku na
hluboké studium zdkladnich princip analysy. A to je pravé ta Cast Jeho védecké ¢innosti, kterd
byla odménéna Statni cenou.

Jeden z nejvyznamnéjSich problému funkciondlni analysy je problém spojitosti inversniho
operatoru. JiZz vysledky, které publikoval V. Ptdk ve své prvé prici vénované tomuto problemu,
ziskaly velky ohlas v zahranici.

Popi¥me nékolika slovy stav problému v roce. 1952, pied prvou praci ze série Ptdkovych studif
tykajicich se véty o otevieném zobrazeni. V roce 1931 S. BANACH dokézal velmi dilezity vysledek,
ktery miZeme formulovat takto: bud ¢ spojité linearni zobrazeni Banachova prostoru E na jiny
Banachiv prostor.F. Potom zobrazeni ¢ je oteviené. Rychly vyvoj funkcionalni analysy po vydani
Banachovy knihy ,,Théorie des opérations linéaires* dosti brzy ukdzal, Ze je potfeba studovati
$ir§f tfidu prostorti. Mimoto teorie normovanych prostori sama vyZadovala roz§ifeni klasického
rdmce. Skute¢né, pojem slabé konvergence — zavedeny jiz Banachem — a pozdé&ji teorie duality
nemohou byt pochopeny v plném rozsahu bez pojmu topologického linearniho prostoru. Bana-
chiiv prostor je z hlediska topologie metricky prostor a vét§ina metod pouZivanych v teorii
Banachovych prostorti je zaloZena hlavn& na jejich metrickém charakteru. Banachiiv dukaz
klasické véty o otevieném zobrazeni spo&vd v-dilkazu konvergence jisté nekone&né fady a ztraci
smysl v prostorech bez prvého axiomu spodetnosti. ProtoZe spoéetnost mé tak vyznamnou dlohu
v diikaze této véty je pfirozend otdzka zda platnost véty henf omezena jen na metrizovatelné pros-
tory. Prvy krok V. Ptdka spotival ve vyjasnéni jddra véty. Jeden z rozhodujicich momentd pro
dal3f vySetfovani je Gplné poznani faktu, Ze pouze jeden z prostorit uvaZovanych ve vété€ o otevie-
ném zobrazeni hraje podstatnou roli. Rozbor klasické véty o otevieném zobrazeni ukazuje, ¥ v dii-
kaze se podstatné vyuZivd tplnosti prvniho z obou prostord, ale nevyuZivé se v plném rozsahu upl-
nosti druhého prostoru: stati pouZit slabii Baireovy vlastnosti. Skute&né, véta je zaloZena na nésledu-
jici alternativé: Bud E Banachidv prostor a bud F normovany prostor. Jestlife ¢ je spojité linedrni
zobrazeni E na F, pak obraz jednotkové koule v E jé bud tidky v F nebo okoli nuly v F. JestliZe
tedy obraz E je druhé kategorie v F, nastdva druhy pfipad alternativy a zobrazeni ¢ je oteviené.
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Tato situace vedla V. Ptdka k formulaci ndsledujici vlastnosti zobrazeni ¢, jez md zdkladni dlohu
v dal8ich vySetfovédnich: nazveme zobrazeni ¢ topologického prostoru P na topologicky prostor Q

skoro oteviené, jestlize pro ka%dé x, € P a kazdé okoli U bodu x,, mnoZina ¢(U) je okolim bodu
@(xp) v @(P). Poznamenejme, Ze n€kterd dalsi vyletfovani ukazuji, 2¢ — z hlediska teorie dua-
lity — je pojem skoro otevieného zobrazeni pfirozengj$i, neZ pojem otevieného zobrazeni. Kla-
sickou vétu o otevieném zobrazeni mhizeme nyni vyslovit takto: kazdé spojité linedrni zobrazeni
Banachova prostoru, které je skoro oteviené, je oteviené. Tato formulace véty o otevieném zobra-
zeni, kterd obsahuje pouze vlastnosti jednoho prostoru a vlastnosti zobrazeni samého je vychodis-
kem daliich vySetfovéni, Pfedmétem podrobnéjiiho studia se stavaji prostory, které maji uvedenou
vlastnost. JelikoZ lze otekdvat z analogie s klasickym pfipadem, Ze tato vlastnost bude tizce sou-
viset s Uplnosti, navrhl V. Pték pro tyto prostory ndzev B-uplny prostor. Nasledujici krok spociva
v charakterisaci t&chto prostorti. Vysledek je tento: lokdlné konvexni prostor E je B-iplny tehdy
a jen tehdy, jestlife adjungovany prostor E’ v topologii o(E’, E) ma tuto vlastnost: Je-li Q
podprostor E’ takovy, Ze primiky Q N U° jsou uzaviené pro kazdé okoli U nuly v E, potom Q
je uzavieny. Nyni tato podminka je pfekvapivé podobnd vysledku KREINA a SMULJANA, ktery
muZe byt vysloven takto: bud podporostor Q adjungovaného Banachova prostoru takovy, Ze
priinik Q s uzavienou jednotkovou kouli je slab& uzavieny. Potom Q je slab& uzavieny. Shora
uvedend ekvivalence ukazuje, e véta o otevfeném zobrazeni a Krejnova-Smuljanova véta sku-
tedné jsou pouze dv& formulace téhoZ vysledku, a& na prvni pohled neni souvislost patrné. Je
pfekvapujici, Ze tato souvislost nebyla objevena dfive, atkoliv roku 1952 jiZ uplynulo dvacet let od
vyddni knihy ,,Théorie des opérations linéaires*. Zdroveni Krejn-Smuljanova véta ukazuje, e pro
normované prostory pojem B-uplnosti splyvd s pojmem uplhosti. Bylo proto nutné vyjasnit
souvislost B-tplnosti a viplnosti v obecném pfipad€. V. Ptdkovi se podafilo najit analogickou
duélni charakterisaci pro pojem tplnosti. Uplny obal lok4Iné konvexniho prostoru E sklddé se
z téch linearnich funkciondlli na E, jejichZ nulovd nadrovina mé4 uzavfeny prunik s kazdym U°.
Srovnéni s pfedchozi charakterisaci B-tiplnosti ukazuje, Ze tfida B-Gplnych prostorii je obsaZena
ve tfid& vplnych prostort. Dalsi vysledky &ldnku z roku 1952 a nésledujicich ¢lankt ukazuji, Ze
tato tfida je ve skutelnosti mendi. Na druhé stran& existuji dulezité tfidy prostori, které jsou
B-iplné: tfida Banachovych prostordi, F-prostory a dudlni prostory k F-prostorim opatfené
topologii stejnomérné konvergence na kompaktnich mnoZinach.

Déle bylo nutno rozhodnout otdzku, zda-li t¥ida B-tiplnych prostori je sprdvnym a pfirozenym
zobecnénim. Jediny moZny zplsob, jak toto ovéfit spotiva vtom, Ze pro viechny klasické vysledky
spojené s vEtou o otevieném zobrazenf se najdou pfirozend zobecn&ni v této irdi t¥id&. Tak tomu
skute¥né je. Zminime se alespoil o0 jednom 2z téchto vysledki. V. Ptdk dokazal nésledujici vétu
o ,,uzavfené relaci®, kterd zobecttuje jak vétu o otevfeném zobrazeni, tak v&tu o uzavfeném grafu.
Budte E a F dva lokdiné konvexni prostory a bud R uzavFeny podprostor prostoru E X F. Predpo-

‘kldfdejme, e pro ka2dé okolf U nuly v E mnoZina RU je okolim nuly v F. Jestlite E je B-plny pak
RE__' = F a RU je okolf nuly v F pro ka%dé U.

Jiny dileZity problém z analysy, kterému V. Ptdk v&€noval hodné pozornosti je ziména pofadi
dvou limitnich procesii. Po podrobném studiu tohoto problému V. Ptdk poznal, Ze vidy je moZno
jej formulovat jako otézky slabé kompaktnosti vhodnych mnoZin a Ze tyto otdzky mohou déle byt
formulovény jako otdzky, zda jistd operace, kterd je spojitd na jisté mnoZin&, zustane spojitd,
jestlie mnoZinu roziifime pfiddnim néjakého ,,idedlniho prvku*. K tomu telu formuloval
a dokézal vétu o roziifeni pro funkce separované spojité, kterd obsahuje v&tSinu klasickych vysled-
kit o slabé kompaktnosti a pfedstavuje iinny ndstrej obecné analysy. Abychom mohli formulo-
vat vétu .o roziifeni pfipomefime, e kaidy tGplny reguldrni topologicky prostor T miZe byt
ynofen plirozenym zpiisobem do C(TY, kde C(T)’ je vzat ve slabé topologii odpovidajici C(T),
toti Banachovu prostoru-viech omezenych spojitych funkci na 7. Nyni miZeme formulovat
hlaynf problém:
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Bud f omezend a separované spojitd funkce na S X T. Za jakych podminek existuje separované
spojitd bilinedrni forma na C(SY x C(T), kterd je rozsirenim f?

Véta o rozsiteni spotivd v tom, Ze se ukdZe, Ze takové rozsifeni existuje tehdy a jen tehdy jestliZe
funkce f spliluje podminky o zdmé&né€ dvojité limity: jestlize s; € S a ¢ ;€ T jsou dvé posloupnosti
takové, Ze jak lim lim f(s;, ¢;) tak lim lim f(s;, #;) existuji, potom se sob& rovnaji.

i i i

Hlavnim (a jedinym) nastrojem je kombinatorické lemma publikované v roce 1959, které obsa-
huje vie podstatné: z n&ho plynou bezprostfedné viechny vysledky o slabé kompaktnosti.
Zejména je tfeba poznamenat, Ze toto kombinatoricke lemma zcela vyluuje teorii integrace
z dikazu Krejnovy véty.

Viechny tyto vysledky byly jiZ pojaty v mnohé zahrani¢ni monografie a uéebnice. Byly vydany
také v ruskych pfekladech. Mnozi autofi dokonce nazyvaji B-uplny prostor Ptdkovym prostorem
a také vétu o slabé kompaktnosti Ptdkovou vétou.

Vsechny Ptdkovy &lanky jsou charakteristické neobvyklou jasnosti stylu a pronikavou analysou,
ktera umoznuje ziskat hluboké pochopeni a proniknuti k podstaté problému.

V. Ptik je vedouci oddéleni topologie a funkcionélni analysy v matematickém ustavu Cesko-
slovenské akademie vé€d. Jeho Cinnost se neomezuje pouze na vé€deckou préci v ustavu. JiZ
fadu let pfednasi na Karlové université a v jinych ustavech a velmi ¢asto je zvdn zahrani¢nimi
universitami k pfedna§kdm o své praci. Také je oceflovdna jeho pomoc pfi pfipravé mladych
matematiki. V. Ptak je téZ Clenem redakéni rady asopisu Czechoslovak Mathematical Journal.

Jménem Ceskoslovenskych matematiki piejeme Vlastimilu Ptakovi co nejvétsi dspéchy jak
ve védeckém tak i v osobnim Zivoté. )
Redakce

OBHAJOBY A DISERTACNI PRACE DOKTORU A KANDIDATU VED

Pred komisi pro obhajoby doktorskych disertaénich praci obhdjili dne 7. dubna 1966 PhDr.
KareL CuLik CSc. prici na téma: ,,Ptispévky k vyuZiti bindrnich relaci‘‘ a dne 12. kvétna 1966
RNDr. VLapiMiR HorAK CSc. préaci na téma: ,,Teorie variet sekundarnich Kleinovych obrazi
dotykovych linedrnich komplexii a jeji aplikace na projektivni deformaci kongruenci‘.

Pied komisi pro obhajoby kandidatskych diserta¢nich praci obhdjili dne 17. dubna 1966 Lo
BUKOVSKY préci na téma ,,Aplikdcie syntaktickych modelov te6rie mnoZin‘ a dne 12. kvétna 1966
JAN CrzMAR préci na téma ,,0 istej biracionélnej transformécii v S,‘, Doc. VACLAV METELKA
praci na téma ,,O jistych algebraickych plochich s maximdlnim po¢tem pfimek a plandrnimi
body nejvyssiho fddu“ a Lo BoCEK préci na téma ,,Globdlni diferencidlni geometrie podvariet
E,a S,

Redakce

JMENOVANI

K 1. Gnoru 1966 jmenoval ministr §kolstvi a kultury ing. ILyu NovAkA CSc., docentem pro
obor statistiky, ing. VLADIMIRA STRNADA docentem pro obor programovani a RNDr. OTTU
Vesvopu CSc. docentem pro obor matematiky.

Redakce
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