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Pouzijice této konstrukece také ku stanovenf poloméru kfi-
vosti kiivky elliptické v krajnich bodech dvou sdruZenych pri-
mérd nebo obou os tuto kfivku urcujfcich, prijdeme k zndmym
konstrukefm, shodujicim se zdroveh s onémi, v prvé é&asti tohoto
¢lanku odvozenymi. —

0 jisté vlastnosti trojuhelnika.

Dr. Antonin Pleskot,

professor v Plzni.

V tisle 2. VI. roéniku casopisu ,L’enseignement mathe-
matique* uvdd{ Japonec pan Kariya vétu tuto:

OpiSme ze stfedu O kruznice vepsané v trojihelntk ABC
libovolnou kruZnici, jeZz protne kolmice Pgse, Pac, Pap ze stfedu O
na strany BC, AC, AB spu$téné v bodech 4,, B,, C,; i pro-
tinajf se pak pHmky A4,, BB, CC, v bodé jediném, kteryzto
bod nazval ,point de Kariya“.

Véta tato jest velice specidlnim pifpadem véty obecné
a bod Kariyiv jen zvlaStnim bodem jistého bodu obecného,
pattictho k trojihelniku danému.

To dovolime si ukézati v ndsledujfcim.

Necht jest ddn trojiuhelnik ABC (viz obr.) a libovolnd kuZelo-
setka K; stanovme poly stran trojihelnika ABC hledic ke
kuzelosetce a ty nechf jsou: pol A, patiicf ku strang BC,
pol B, patifef ku strané AC, pol C, patiici ku strand 4B.

Trojihelniky ABC a A,B,C, jsou pak poldrné reciproké,
o nich% jest zndmo, Ze jsou navzdjem perspektivické, t. j. spoj-
nice 44,, BB,, CC, protinaji se v bod& jediném S a priseéfky
stran stejnolehlych, t. j. prisetfky pifmek AB, 4 B,,— AC,
4,C,,— BC, B,C,, nachizeji se na té%e piimce, kterd jest
patrné poldrou bodu S, hledic ke kuiZelosetce K.

K vili uplné jasnosti podejme dikaz této véty, ktery ve
formé analytické jest velmi jednoduchy.

Trojihelnfk dany volme za zdklad soustavy trojihelnikové,
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takZe, oznatime-li vrcholy jeho ABC, strany proti témto vrcho-
lim leZfcf maji rovnice:

z, =0, z, = 0, x, = 0.

Rovnice kuZeloselky at jest:

f@y, 2y, 74)
= 0,2} + 20,7, %y + 20,32, Ty + Q5,8+ 200,857 + a3,27 = 03

rovnice poléry bodu (x,, z,, #,) hledic ke kuzelosecce zni:
1Dx+2ax+3\x —0’

5 . f  F  f
kdeZ ve vyrazech %, ' piSeme za =z, z,, =,
z,, «, &,

Je-li strana x, — O poldrou, pak soufadnice polu jejiho 4,,
plynou z rovnic:

f _ S _
Tt:_o’ E—-Oa
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t. j. z rovnic:
=y ! ’ L—
an, + a,,%, -+ a,,%, =0
' ' '
A, %, + a,,Z, + ATy — 0.
’ !

Z rovnic téchto obdr’ime hodnoty souiadnic z, 2, x|
a sice:

@, ta, = (azzaaa — a;,) : (Aga85, — Ggya43) 1 (Byy 05y — a31a22)'

Piimka spojujici bod 4 s polem 4, md rovnici tvaru
mx, 4+ nr; = 0;
ponévadZ na ni lezi pol A4,, plati:
My, Ay — @9055) ~ MUy, Byg — dy3a5,) = 0.

Z poslednich dvou rovnic eliminaci m a n dostaneme rov-
nici pfimky AA,:

Ty( gy @y — y30,,) = Ly(@yy Ugg — @ypQs,).
Podobné dostaneme rovmnici piimky BB, :
Ly( gy Agy — pgly) = X1(Ay58)5 — dapayy),
a rovnici piimky CC,:
Ty (@)Q,5 — Qya8y,) = Ty (g, Bpy — A30y,).

Ze piimky A4,, BB,, CC, protinaji se v boié jediném, jest
ptimo patrno, nebot eliminujeme-li z rovnice prvnf a druhé x,,
dospivame k rovnici treti.

Zvlastnim ptipadem véty hofejSi jest véta, kterou p. Kariya
uvadi.

Volme za kiivku K kruZnici o stfedu O; pak poly stran
_ jsou na kolmicich s bodu O na strany trojihelnika spusténych

72 r? 7’
ve vzddlenostech B’ Poo' P
ku strandmn trojihelnika, je-li kruZnice redlnd, a ve sméru opacném,
_je-li polomér kruznice » imagindrnf.
Tim zjedndvdme si vétu:
Volime-li v roviné trojihelnika libovolny bod O a spustime-li
s ného na strany trojahelnika kolmice a na ty naneseme délky,

a sice od bodu O smérem
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jez opatné jsou umérny vzddlenostem bodu O od stran, pak
koncové body téchto délek spojeny s ptisluSnymi vrcholy troj-
thelnfka protf{naji se v bodé jediném.

Volfme-li za bod O stfed kruznice vepsané v trojihelnik,
pak ovSem délky ty jsou stejné a tak dostavdme vétu p. Kariya;
jest tedy véta poslednf jen specidlnim pFipadem véty obecné
a to jen pro ten prfpad, Ze kuZeloseCka K jest kruZnici a to
jekté v té poloze, Ze stied jeji stotoZziiuje se se stiedem kruznice
v trojihelnfk vepsané.

Volme jesté nékteré specidln{ piipady pro bod O.

Budiz bod O na strané trojihelnika AB; pak pifslusny
bod C, padne do vzddlenosti nekonetn& velké a tim dospéjeme
ku vété:

Spustime-li s nékterého bodu O strany AB trojihelnika
ABC kolmice na strany druhé a na ty naneseme délky, jeZ
opatné jsou uUmeérny vzddlenostem bodu O od stran druhych,
pak koncové body 4, a B, téchto délek spojeny s body A a B
ddvaji dvé piimky, jeZ protinaji se vidy na vySce patiici ku
strané AB. Volime-li bod O ve vrcholu trojihelnfka, pak dospf-
vime ku vété: VySky trojihelnfka protinaji se v bodé jediném.

Zvlastnim ptipadem véty obecné, kterou jsme nahote vy-
slovili, jest zndmd véta tato: Je-li trojihelnik kuZelose&ce opsdn,
pak spojnice vrcholh § body dotyénymi na prot&jSich strandch
protinajf se v bodé jediném, nebof poly stran jsou body dotycné.

Z obecné véty hotejdl plyne i véta dudlnd.

Je-li déna v roviné trojihelnika ABC kuZelosetka K
a stanovime-li poldry a, b, ¢ vrchold 4, B, C, hledic ke kuZelo-
selce, pak prisetfky pffmek a, (BC), — b, (4C), — ¢, (4B),
nachézeji se na té%e piimce.

Volime-li za kuZelosetku kruznici, pak dospivime ku )
specidlni vété :

Je-li v roviné trojahelntka 4BC ddn bod O a spustime-li
na spojnice 40, BO, CO kolmé pi'imky ve vzddlenostech od

bodu O, jeZ maji se k sob& jako : : ; : 1_ pak kolmice

04 OB 0C’
ty protinajf se stranami BC, AC, AB v bodech, jeZ leZf na téze

pifmce.
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Volime-li bod O ve sttedu kruznice opsané o trojihelnik,
pak dostaneme vétu dudlnou ku vété p. Kariya:

Spojime-li stfed kruZnice opsané o trojihelnik s jeho
vrcholy a na tyto spojnice vztyéime kolmice ve stejnych vzdéle-
nostech od bodu O, pak tyto kolmice protinaji se s pfislu§nymi
stranami trojihelnfka v bodech, jeZ leif na téZe pfimce.

Mohli bychom jest& fradu specidlnich vét vyvoditi, avSak
upoustime od toho, jeZto tvaha naSe méla za el ukdzati, Zze
véta a bod Kariyiv jsou jen velice zvladtni pifpady theoremu
obecného.

Prispévek ku theorii a konstrukei krivek
racionalnych tretiho stupné.
Napsal

Dr. Ladislav Fahoun,
professor redlky v Lounech.

I. Utinfme-li dvojny bod raciondlné édry tretiho stupné
pocatkem soufadnic, obdrzf rovnice jejf, nenf-li pfimka z =0
rovnobézna s jeji asymptotou, jak znawo, tvar

ax® -+ baty + cxy® + y* + da? 4 exy + fy*=0. (1)

Vyjddifme-li GseCku 2 pomoc{ proménného parametrn w
daného rovnicf

Y = uzx, ()]
obdrzime
Gt euA+fur
r= a—+ bu + cu® +u’’ ®

RozloZme tuto raciondlnou ryze lomenou funkci v zlomky
tdstecné; ma-li rovnice

a—+bu-+cu?4ut=0 4)

viechny kofeny realné riizné, lze rozloziti x ve tvaru



		webmaster@dml.cz
	2012-05-15T06:35:17+0200
	CZ
	DML-CZ attests to the accuracy and integrity of this document




