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Poznamka ke Cliffordovym rovnobézkam.
Napsala L. Kuderovd.
(Doslo 21. listopadu 1932.)

vV prednd8kéch Kleinovych') o neeuklidovské geometrii se
. rozli§uji t¥i druhy pard p¥imek v eliptickém prostoru, podle po&tu
jejich spoleénych kolmic:
I. Nerovnobézné piimky.

II. Rovnobéiné, ale nekonJuvované

II1. Konjugované polary, které jsou vidy rovnobéiné.

'V piipadé II., tak zvané Cliffordovy rovnobg&zky, maji viechny
-elementarn{ vlastnostﬁ) rovnobézek geometrie euklidovské (t. j.
1. nemaji spole¢ného bodu, 2. maji stile stejnou vzdilenost),
neleZi?®). v8ak v jediné roviné.

Ulohou ' nésledujici pozndmky jest ukdzati na souvislost
orthogonalni Chffordovy plochy?) a v dile- Vriesové’) uvazované
hyperboloidické polohy tb&Znic i normélrovinovych Gbéznic (Nor-
malebenenfluchtlinie) dvou rovin prostoru &tyfrozmérného na
prostoru trojrozmérném.

Spoleénymi kolmicemi dvou Chffordovych rovnobézek (na
pE. a, b) v eliptickém prostoru trojrozmérném se vytvoii ortho-

onalm Cliffordova plocha. Rovnobézky a, b maji nekonedns
mnoho spoleénych kolmic. V ehptmke geometrn (jejimz zdkladem
jest redIny polarny. prostor imaginirné plochy druhého ¥édu) ]SOU.
to spoletné pritky pfimek a,b i jejich absolutnich polér o', b'.
Volime-li za zdkladni plochu prostoru imagindrnou kouli (polo-
méru id), pak absolutni poldra a’ k dané piimice a se sestroji jako
antipoldra ke kouli redlné poloméru d, kterd imagindrnou kouli
,,idedlné zobrazuje‘.8)

Jsou-li tedy a, b Chffordovy rovnobezky, tvoi i se svymi
absolutnimi polarami «’, b’ povriky téZe osnovy na. jistém jedno-
plochém hyperboloidu. V tom piipadé involuce vzdjemné kolmych

1) Felix Klein: ,,Vorlesungen liber nichteuklidische Geometrie*, -
‘bearbeitet von W. Rosemann. 1928, str. 336.
- 2) Bongla-Liebmann: ,,Die mch’ceukhdlsche Geometrie, str. 194.

3) LuigiBianchi: ,,Lezioni di Geometria differenziale*’, Volume II. —
Parte II. str. 521. Due rette parallele nel senso di Clifford non sono mai
complanari.

4) Wolfgang Vogt: ,,Synthetische Theorie der Cliffordschen Paralle-
len und der linearen Liniendérter des ellipti®chen Raumes®, str. 33.

%) H. de Vries: ,,Die Lehre von der Zentralprojektion im vierdimen-
sionalen Raume*’, str. 66.

8) Vincenc Jarolimek: ,,Zékladové - geometrie polohy v roving
a v prostoru‘‘. Svaz. I., str.- 103—104; svaz. IIL, str. 78.
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rovin kol absolutnich polar a, o’ (jakoZto os) vytinaji na rovnda"
béZce b jedinou eliptickou bodovou involuci. Z kazdého bodu

piimky b lze pak vésti spole¢nou ptitku (kolmici) p¥imek (rovno-
bézek) a, b, a’, b". ‘

Pfipometime si nyni Vriesovu -perspektivu &tyfrozmérného
prostoru R,. Dv& roviny !¢, % v R, maji obecnd dvé rizné (extrémni}"
odchylky. Vime viak, Ze kriteriem pro to, aby obé roviny sviraly =
odchylku jedinou, jest hyperboloidicka?) poloha tibéznic gy, 2gyinor-

mélrovinovych ab&Znic g, %q,* (Normalebenenfluchtlinie) obou

rovin &, 2 na prostoru trojrozmérném. Ubé&Znice 1q,, 2, i 2ge®, 2"

tvoli pak Gtyii povrSky téZe osnovy na jednoplochém hyperbo-
loidu. Pi#imky osnovy druhé jsou wb&inicemi rovin vzijemné
stejnych odchylek pivodnich e, 2e. AvSak ob& ubéinice lg,, g™

jisté roviny le = C'q, (jakoZ i %g, a %g,* roviny %) v R, mohou byti

povaZzoviny za antipolary vzhledem k distantni reilné kouli

poloméru d. Sestroji se tedy pravé tak, jako dvé& absolutni po- -

lary a, o’ dfive zminéné, v jistém trojrozmérném prostoru elipti-."::

ckém, o zdkladni imagindrné kouli polomé&ru id.

- Jsou tudiz Gbéznice 1g,, 1g," a %qy, 2g," stejné sklonénych 1"ov'irx-"l :
v ¢tyfrozmérném prostoru, dvéma pary absolutnich polar v jistém *

trojrozmérném prostoru eliptickém. Majice hyperboloidickou polohu,
pfipousts&ji nekoneéné mnoho spoleénych p¥iéek a jsou tedy Cliffordo-
vymi rovnob&zkami. P¥imky druhé osnovy na hyperboloidu jsou

jejich spolednymi kolmicemi a tvofi orthogonalni Cliffordovu.

. plochu, z &ehoz plyne:

Cliffordovy rovnobéiky, tvorici v trojrozmérném eliptickém pro-.

storu (o zdkladni imagindrrié kouli) osnovy povrdek orthogondlniho *

Cliffordova vdlce, jsou (umistime-lv je ve EtyFrozmérném. prostoru

euklidovském) béinicemi (na trojrozmérném prostorw) rovin, sviraji-

cich jediny (vidy véak jiny) vhel s kafdou zvolenou rovinou, jejiz

’

oSnové. .
]

Remarque concernant les paralléles de Clifford.

(Résumé de l'article précédent.)

L’espace fuyant & trois dimensions de l’espace euclidien §;

béinice jsou rovné% na zminéné plose v téZe orthogondlni Cliffordové

a quatre dimensions est un espace elliptique B,. Considérons dans .

cet espace E; la surface reglée orthogonale de Clifford. Deux

droites du méme systéme de cette surface peuvent étre envisagées
comme droites fuyantes e deux plans dans S, dont les deux,

angles extrémes sont égaux.

?) H. de Vries: ,,Die Lehre von der Zentralprojektion im vierdimer;-‘

sionqlen Raume*, str. 66. . ’
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