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0 některých řadách a součinech konvergujících 
podmínečně. 

Napsal K. Čupr. 

Ed. Weyr stanovil užitím fuiikce gamma hodnoty absolutně 
konvergujících řad a součinů, jichž obecný člen jest určitou racio
nální funkcí indexu v. Při téže vlastnosti obecného členu lze stanoviti 
hodnoty řad a součinů nekonvergujících absolutně; řady takové 
(i v případě obecnějším) sečti již Schlómilch, velmi obecně o tomto 
Ihematu jedná Pringsheim (Vorl. uber Zahlenlehre II. Abt. 424/437). 

Chceme uvésti některé jednoduché příklady. 
1. Jest stanoviti součet řady, jež vznikne, řadíme-li z řady 

1 — * ..i.—i L i a + 0, -1, -2, - 3 , . . . . 
a a + l^a+2 a+3^ ^ 

vždy p členů kladných a q záporných. Obecný člen takto vzniklé 
řady jest 

1 , 1 1 
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Rada 2 uv konverguje absolutně: obecný člen její jest lomená 

racionálna funkce mající v čitateli polynom o 2 nižšího stupně, než 
ve jmenovateli; skutečně jest 

lim (vtiv) = 
1 i 

p-2p—q-2ç 
0, V cvэ 

I lze na řadu S uv applikovati pravidlo odvozené Weyrem (Caso-
i» = 0 

pis XXI., pag. 175.); zde užijme ho s malou změnou: budeme 
značiti 

w dz 

kdežto Weyr značí 

I jest pak: 

1 Wfl + i 
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J_ 
2ą Ч)+Ké+ř)+-+p(§+ 

a , p-\-h 
P i 

Použijeme-li identity 

ф + Ï Ҷ z + L)+....+är 
ffl 1 \ 

z-\ ) = m W(mz) nelogmr 
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a po substituci y = e~ 2 máme 
1 

O л п — JP, Q dy n-iiog-e, a > 0 . 

2. Je-li dána řada 
0 0 

( - ! ) " • Oi, 

kdež 

Л = 1 

+ ÛÅ 

O + a-) (> + a2) , , . . (> + ak) 
, -4* 1 J - 2 

. ' + C-! '^+.#2 +• ' + %-
při čemž «-_, a2, . . . . a* : jsou vesměs různá kladná od 0 různá 
Čísla, jest opět řada 

0 0 
— v SP} q= S (V2vp + l + i"2vp + 3 + •••* + i>'2vp + 2p — l 

v = 0 

# 2 ^ + 2 — 2.2V0 + 4 H f" ^ +2g ) 

absolutně konvergentní. Po delších výpočtech stejných jako v 1., jest 

V Ï — 2 

"•" 2 

ar «! + ! 

gг/«*+. + ! 

_*(! ) + I o g £ | + 

)-.(Ş) + logf 
1 

Ax x"'-1 + Л 2 x a s - 1 + . • + Л„JC*- ' „„ , a l ł л _ p 
1 + x 

U 

poněvadž _4X + _42 -| \~ Ak= at. 

3. Obraťme se nyní k součinům. Součin 

a 

dx+^log-

... i + » + . • + _ / • /tó + c I 

nekonverguje absolutně. Stanovme hodnotu součinu, Jenž vznikne, 

řadíme-li p členů tvaru (1 + , ) a q členů tvaru íl — —l 

Obecný člen součinu takto vzniklého jest 
16* 
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= fr M ' fr j l ' ftp 

"" 1 - + ^ ) ( -+-!?) ••:•(•+*)' 

(''-___i('_±____±_í_ 
T_1 + - ) ] . _ I + _ ^ ....(-H 

oc co 

Součin i7v r konverguje obsolulně, poněvadž řada 2.(1 — vv) kon-
verguje absolutně; způsobem podobným jako v . . . . 1) ukážeme, 
že \ — vv jest lomená racionálna funkce v čitateli, mající mnohočlen 
o 2 nižší než ve jmenovateli. Dle methody Weyrovy (Časopis XXII. 
173) jest 

• r (b+c) r í2b+c) r (bP+c' 
P — \ bp I ' l bp i ' \ bp , x / 

P ' " ~ r / & + c + a \ r /2ft+c+a\ j-(___±£±__) 

ríA±_\ W___±f\ r /*2±£' 
y ^ 9 ' \ ^ i ' ' ' ' l bq 

N r (b+c—-a) r (2b+c-a\ . r lbq+c—a\ 
\ bq I \ bq I ' ' ' ' \ bq ) 

Součin tento zjednodušíme dále pomocí Gaussovy relace: 
1\ _,/ . m-\\ _ , ,_ ™=1 ' m z 

r(z)r[z+-j- • • •r[z+-ir) = r(mz){27t)—m^ 

J e s t p a k ±rii+í) r(ť+4 
/^y \ *! \ l> 
" r(,+ef>(1+L-

Položme c==0, -̂ = z; řadíme-li tedy ze součinu 

nejprve p členil se znaménkem kladným, p^k q členů se znamén
kem záporným, jest 
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