Casopis pro péstovani mathematiky a fysiky

FrantiSek Machovec

Jednoduchy diikaz dvou vét o trojthelnicich, jejichZ vrcholy jsou na téech
primkach jedinym bodem prochéazejicich

Casopis pro péstovdni mathematiky a fysiky, Vol. 6 (1877), No. 5, 266--269

Persistent URL: http://dml.cz/dmlcz/121683

Terms of use:

© Union of Czech Mathematicians and Physicists, 1877

Institute of Mathematics of the Academy of Sciences of the Czech Republic provides
access to digitized documents strictly for personal use. Each copy of any part of this
document must contain these Terms of use.

This paper has been digitized, optimized for electronic delivery and
O stamped with digital signature within the project DML-CZ: The Czech
Digital Mathematics Library http://project.dml.cz


http://dml.cz/dmlcz/121683
http://project.dml.cz

266

u

T ’

z nfz 0 plyne; zndme-li d, obdriime z jedné z rovnic (a) hod-
notu pro s neb ¢, dle toho, je-li ¢ neb s znimo.

tgd =

Jednoduchy ditkaz dvou vét o trojihelnicich,
jejichZ vrcholy jsou na trech primkach jedi-
nym bodem prochazejicich.

Sepsal
F. Machovec.

1. Prochézeji-li tii pfimky A4, B a C urcené vrcholy dvou
trojihelnikd jedinym bodem, pak jsou tfi priseéniky souhlas-
nych stran téchto trojihelnikd na jediné piifmece.

2. Tii piimky urCené k sobé piindleZejicimi préiseéniky .
nesouhlasnych stran téchto trojuhelnikd urcuji novy trojihelnik,
jehoZ vrcholy jsou na tjchz tfech pifmkich 4, B, C.

Obr, 1.

V obr. 1. budteZ ony dva trojihelniky zobrazeny v a,b,c,
a aybyc, ; obrazy vrcholtt k sobé piindleZejicich jsou na piimych
dardch 4,, By, C), které prochézeji jedinou teckou o, .
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Beteme-li tecku o, co obraz priimétu orthogondlného stiedu
promitdni o na libovolhou rovinu primétnou M, miZeme povaZo-
vati tecky @, a a3, b, a b, ¢, a ¢, za obrazy primétd orthogo-
nalnych a centrdlnych a stfedu o t¥i bodd a, b, ¢, pfi ¢emZ jsou
A,, B,, C, obrazy orthogondlnych primétii piimek promi-
tajicich, neb z geometrie deskriptivné jest zndmo, Ze obrazy
primétu centrdlného a orthogondlného jakéhokoliv bodu jsou
na piimé C¢afe prochizejici obrazem orthog. primétu stfedu
promitani.

Tii body @, b, ¢ uréuji jistou rovinu R, jejiZ stopou na
roviné M jest urCitd piimka, kterd obsahuje stopy vSech pfimek
roviny £ na roviné A, tedy i ptimek ab, bc a ca. Obrazy stop

Obr, 2.

téchto t¥i piimek jsou ale tam, kde se obrazy orthogondlnych

a centrdlnych primétd téch pffmek protinaji, tedy jsou to pri-

seéniky ¢ar a,b, s agb;, byc, 8 bye; a @y 8 c3a,, t. j. prisec-
18*
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niky 7,5, B13 & @, a musejf byti na obrazu stopy roviny E,
tedy na jediné pifmé care S, ,*). Tim dokizina véta prvni.

V obr. 2. budteZ zobrazeny opét dva trojihelniky téze
vlastnosti. Znamenejme trojihelniky ty a,b,c, a a,‘bg‘c,’. Piimou
* ¢dru, na nfZ jsou priseéniky souhlasnych stran téchto trojihel-
nikd, (kterd byla diive znamenéna S, ;), poznamenejme U, a po-
vazujme ji za obraz prémétu centrdlného nekoneéné vzddlené
piimky U jisté roviny R; jsou pak na pf. a,b, a a’;b,’ obrazy
centrdlné dvou stejnomérnych pifmek roviny R, ponévadZ maji
tentyZ nekoneéné vzdaleny bod p, jehoZ centrilny obraz jest y,;
taktéZz jest bc//b‘c’ a ac|/a’¢’, ponévadZ obrazy centralnych
primétd kaZdého paru téchto p¥imek majf spoleény obraz pri-
métu centrdlného bodu nekoneéné vzddleného. Ony dva troj-
thelniky a,b,¢, a a,°b,’c,’ miZeme tedy povaZovati za obrazy

Obr. 3.

4

N

centrilnych primétd dvou trojihelnikit abe a a‘b’e’ roviny R
jejichZ strany jsou stejnomérné.

*) Znamenény jsou tecky a pfimd ta Céra ¥;.5, Pras %3 S,.5, ponévadz
v nich jsou obrazy priméti orthogonilnych i centrdlnych stop e, 8,7,
S. Priimét orthog. o sobé opatien ukazovatelem 1 a centrilny ukazo-
vatelem 3.
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Vlastnosti, které dokazeme o poloze prisecnikd stran troj-
thelnikd abe a a‘b’c’, budou platiti i o trojahelnicich a,b e, a
a,'by’c,’, ponévadz tyto jsou obrazy onéch a jestli bod na piimce,
jest i obraz priumétu toho bodu na obrazu primétu té p¥imky.

Zobrazme si v obr. 3. dva trojihelniky abe a a‘b’c’, které
maji strany stejnomérné. O téch dvou trojihelnicich snadno
dokazeme druhou vétu nadepsanou a bude tim tedy dokazina
i o dvou trojuhelnicich, jejichZ vrcholy urcuji tii piimky jedinym
bodem prochdzejici. Stranu adb protind nesouhlasnd strana a‘c’
Vv a a strana a'd’ stranu ac v «’, jsoupak « a ' ty prisecniky,
které jsme ve vété druhé nazvali k sobé prindleZejicimi; taktéz
sestroji se i BB’ a py’. Snadno dokdZeme nyni, Ze Bf‘ a py‘ se
protinaji na aa’ e’ & py’ na bb’ a aa’ a BB’ nace’. Hledime-li
na pt. k trojuhelnikim pp‘¢’ a efy’, jsou strany jejich stejno-
smérné a dle znimé véty, kterd jest zvlaStnim piipadem véty
prvni, museji pfimky urcené k sobé piisluSnymi vrcholy jejich
prochizeti bodem jedinym, to jsou vSak piimky Bg‘, ¥’ a aa’,
t. j. BB’ a yy’ protinaji se na aa’. TotéZ dokdze se o druhych
dvou péarech téch primek, hledi-li se 1. k A aby a A «'dy’ a
2. k A\ «'f‘c a afic’. Stanovi tedy t¥i piimky «e’, 8’ a py’ sku-
tetné trojuhelnfk, jehoz vrcholy jsou na tiech ptimkich 4, B
a C, ¢imZ zaroven dokizéna i véta druhd.

0 troj- a étyruhelnicich.

od
A. Strnada.

1. Pfedpokldddme-li v strandch trojihelnika ABC tii body,

v strané BC bod 4, v strané CA bod B’ a (' v strané 4B,
stanovi tyto trojihelnik novy A‘B‘C', pivodnimu vepsany. Jest
dlohou pozndmky této vyjadriti pomér mezi obsahem trojihel-
nika opsaného a vepsaného. — Aby tvahy nasSe zcela vSeobec-
nymi byly, nutno pti oznaleni ploch ohled miti ku vztahu
kladnému neb zipornému. Ustanovme se tedy na pf. na tom,
povazovati plochu trojihelnfka za kla dnou, byl-li obvod jeho vy-
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