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0 zbytku fady Taylorovy a Lagrange-Laplaceovy.

Napsal Dr. Fr. Radl.

7Z tady Taylorovy pfi jedné promeénné piejdeme substituci
k v8eobecndjsi tadé Lagrangeové uddvajici rozvoj funkce /()
dle mocnin libovolné jiné funkce @(z), pti dvou proménnych
k fadé Lagrange-Laplaceové, totiz k rozvoji funkce f(z, y) dle
funkei ¢ (z, ¥), w(2, ). TymZ zpisobem obdrzime i zbytky ve
formé s neurditymi koefficienty 9. "

Nemd vi8ak smyslu zavddéti tuto substituci do vyrazu pro
zbytek ve formé omezeného integrdlu. V praxi totiz vyjadiuji
se témito rozvoji kofeny 2= (a) rovnice ¢(z) =a, pfi dvou
proménnych koieny z — ®(a, b), y = ¥(a, b) systému rovnic
¢(z,y) = a, w(z, y) = b. Vyraz integrdlni pro zbytek téchto
fad, kterjy obdrifme pouhou substituci, je bezcenny, ponévadz
se v ném vyskytuji inversni funkce @, resp. @, &, které tedy
pii praktické applikaci jsou nezndmy.

V XVI. ro¢niku ,Rozprav Akademie cfs. Frant. Jos.“ (IL tf.
¢. 9.) odvodil nadepsany autor zbytek fady Lagrangeovy ve
tvaru omezeného integrdlu p¥i jedné proménné. Pii dvou pro-
ménnych nutno nejdfive udati vhodnou formu pro integrélni
zbytek fady Taylorovy.

Poklddejme z, y za dv® dand &sla, <, ¢ za dvé proménné
a f(x—s, y—t) za funkei, kterd i se svymi partidlnimi deri-
vacemi dle s, ¢ a do ¥ddu »-ho v jistém okoli bodu (z, ) jest
spojitd. '

Pak uddvd relace

h,k
f@+h—s ytb—t) , . (.
:,[ oy as + o a

=fl@+4h y+ky—f(z, 9

vyraz pro vétu o stiednf hodnotd ve formd& kiivkového integrilu
pfi funkei o dvou neodvisle proménnych.

Zbytek fady Taylorovy obdriime postupnou integraci per
partes analogicky jako se dé&je znimou methodou Laplaceovou
pfi jedné proménné. Piechod k dvéma proménnym jevi se zde
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tim zpisobem, Ze z integrdlu obytejného, v piimce, pfejdeme
k integrdlu kifivkovému, tedy v roving.

Polozme za tim utelem kiivkovy integrdl

st
f (x—s, y — 1) of (z — s,y—t)
f 2s ds + ot

Jjednak rovnym hodnoté
st

— [fa—s y—t=f@ p—F@—s5 91, O

0,0
jednak integrujme per partes, tak Ze obdrzime

8t

f...=s + f( Mt)d

0,0
¥f
+(t’iﬁ'+ 2s at) a.

Integrujeme-li integrdl na pravé strané obdrZeny opét &ds-
tetné, miZeme ho poloZiti rovnym, jak ndsleduje:

(X

A f:—;j(s%+t~,j—t)2f

Sl a3 e ]

Symbolické oznateni v prvnim ¢lenu kfivkového integrdlu
znatf patrné vyraz

21( f’*‘“

W BN
astoi T ‘()s’()t“)ds’

druhy ¢len integrilu vznikne z prvniho, piSeme-li ¢ misto s,
t

coZ vyjadfuje znak / .
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Opakujeme-li tuto integraci per partes » — lkrdt, ob-
drzfme konetné

st

e ==l st ta)

n—1

'+f(n 1)![( P 3t)'t)s]fds+/

Setteme-li viech » — 1 rovnic, obdrzime vzhledem k 1
po substituei pro s = z, ¢ = y rozvoj Taylordav pro f(z, y) aZ
k ¢lenim stupné » — lho, zbytek jest pak vyjddfen ve formé
kEFivkového integrdlu:

zY n--1 t
_ 1 2 2\
R,,__”f(—r—r_m [(s a—s+t3?)¥] fds+/.

Zavedeme-li nyni substituci novych proménnych, moZno
cely postup opakovat pro fadu Lagrange-Laplaceovu, &mz ob-
drzfme zbytek ve form& omezeného integrdlu, v némZ inversnf
funkce @, ¥ se nevyskytuji.

Rozsifeni na libovolny polet prom&nnych jest samoziejmé.

Riemannova theorie o poétu prvocisel v danych

mezich.

Napsal Bohuslav Hostinsky.
‘(Pokragoviani.)

9. Uprava vzorce (8):
Integraci po &dstech dokdzi se snadno rovnice:

1 y .3 t
fo cos( log x) dx = z* cos (2— log x)
2f 4sm( ‘log x) dz,
—2—fx‘? sin (— log x) de =2t x‘ sin (i log a:)
—t’f — % cos (—— log x)dr,
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