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Priloha k Casopisu pro péstovani mathematiky a fysiky.

Trisekece uhlu zvlastnim pravitkem.
Podava Ing. Josef Langr.

V nasledujicich fadcich popiSeme zpisob, jak moZno roz-
déliti dany thel na 3 stejné dily uzitim zvlaStnfho pravitka.

Obr?

Tvar pravitka toho je vyznalen v obr. 1. Jest to, jak vidno,
pravitko trojihelnikové s dhly 30, 60 a 90°. Vnitfni vytez je
. 4o
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stanoven pfimkou rovmob&Znou s pfeponou a rovnoosou hyper-
bolou, jejimiZz asymptotami jsou ob& odvésny trojihelniku.

Méme-li na pt. rozdéliti dhel A0C — « (obr. 2.) na 3
stejné dily, pokralujeme nésledovné: Pfilozime pravitko na uhel
tak, Ze vrchol pravého dhlu se kryje s vrcholem O a jedna od-
vésna se kryje s ramenem OA. Potom narysujeme dle pravitka
zminénou hyperbolu, kterd ndm protne rameno OC v bodé D.
Pravitko odsuneme, rameno OC prodlouZime, uéinfme

0D =OE

a z bodu D co stfedu opiSeme kruhovy oblouk polomérem DE.
Oblouk protind hyperbolu v bodé F. Vrcholem O vedeme
OG || EF. Pak jest <« 40G = 3.

Konstrukce tato vyplyvd z nasledujici véty: V ¢rojuhel-
niku o vrcholech na rovnoosé hyperbole a zdkladné jdouci stre-
dem hyperboly jest piimka pilici vwhel pFi vrcholu rovnobéina
s asymptotou hyperboly. K dikazu této v&ty mysleme si
rovnoosou hyperbolu danou rovnief

zy = a®
Osy soustavy ztotoZiiuji se s asymptotami hyperboly. (Obr. 3.)

Mysleme si nyni A\ DEF s vrcholy na hyperbole. Zékladna
DE prochazejz stiedem hyperboly. Soufadnice vrchold budtez:

D (2, 41}y E(—x, —y), F(E n).
Rovnice obou ramen trojihelnfku jsou:

y —
DFEy-——yl:—a;:—:g—(x——xl),

BP=y+y ="} @+

" Ponévadz soufadnice vrcholtl trojihelniku vyhovuji rovnici
hyperboly, jest

Yo —0" _ Y% —n . M
xl_'—g_—z_a_z~ a?
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Lze tedy psdti rovnice obou ramen:

i
a2

EF=y+y =% @ +a)

DF=y—y = (x — 2,),

7 téchto rovnic vychazi, Ze obé& ramena sviraji s osou X tuhly

Obr.3

vyplikové. Proto ptfmka rovnob&Znd s osou Y a jdouei vrcho-
lem F pili <t DFE.
Jestlize jest soutasnd DF — DE, jest
<t FED = <t EFD = q.
Pak jest
<X FHD = < FED + <t EFH = 0.
Je-li HK|| EF, jest

< KHF = < EFH= % =1 < FHD.

4o*
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Tim jest vlastng jiz podan dikaz konstrukce. Nebof: Je-li
v obr. 3. << YOD uhel, jejz mame rozdéliti na 3 stejné dily,
jest hyperbolovéa hofejsi vétev taz, jak ji 1ze obdrzeti uzitim
pravitka. Rameno OD sefe hyperbolu v hodé D, OD = OF,
z D jest opsdn oblouk polomérem DF — DF a potom vedeno
HK || EF, pii ¢emz < FHK — } FHD.

Vzhledem na omezenou velikost hyperboly v trojihelni-
kovém pravitku nelze vSechny ostré dhly p¥imo, jak popséno,
déliti na 3 stejné dily.

Pfi thlech, které se blizi dhlu pravému, nevystacime-li
s pravitkem, tfeba thel rozpiiliti a polovinu déliti na 3 stejné
dily. Pfi dhlech velmi malych pokratujeme tim zptsobem, Ze
volime thel dopliikovy, ten rozpilime a polovici délime na 3
stejné dily. Dvé tietiny tohoto thlu odetteny od 30° davaji
hledany vysledek.

Pfi thlech tupych délime vyplikové thly na 3 stejné dily
a odetftime vySetfené tietiny tdhlové od 60°. Ponévadz pfi
téchto konstrukeich uhly 60° a 30° hraji ddleZitou roli, bylo
z praktickych divodd popsané pravitko trojahelnikové — jak
jiz svrchu feteno — voleno o 60° a 30° a lze ho pak pii dé&-
lenf hli velmi malych nebo blizicich se 90° s prosp&chem
pouziti.

Zminéné pravitko md také tu praktickou stranku, Ze ho
" 1ze mimo vlastni fcel také jako obytejného trojihelnikového
pravitka pouZiti ku vS8em konstrukeim. Hyperbolovd kiivka
umoziiuje jeho eventuelni pouziti téZz co kiivitka

Prispévek ku konstruktivnimu déleni a néasobeni

rovinnych obrazei.
Napsal Dr. Petr Pecl.

Nelze upfiti, Zze konstruktivni ulohy planimetrické néleZeji
k nejobtiZnéj8im a zdrovei k nejinteressantnéj¥im dlohdm geo-
metrickym. Méné vycvitenému v podobném feSeni zdaji se
byti na prvy pohled nékteré z dloh konstruktivné téméF ne-
feSitelnymi. Z té pif€iny pfedchdzivd Fefeni podtdfské FeSeni
geometrickému, a¢ jest toto mnohem elegantn&jsi a ddvtipn&jsi.
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