Casopis pro péstovani mathematiky a fysiky

Josef Kounovsky

Methodicky prispévek k rovnobézZnému promitani kruznice

Casopis pro péstovdni mathematiky a fysiky, Vol. 42 (1913), No. 1, 97--101

Persistent URL: http://dml.cz/dmlcz/122115

Terms of use:

© Union of Czech Mathematicians and Physicists, 1913

Institute of Mathematics of the Academy of Sciences of the Czech Republic provides
access to digitized documents strictly for personal use. Each copy of any part of this
document must contain these Terms of use.

This paper has been digitized, optimized for electronic delivery and
O stamped with digital signature within the project DML-CZ: The Czech
Digital Mathematics Library http://project.dml.cz


http://dml.cz/dmlcz/122115
http://project.dml.cz

které si odporuji. protoze dle (78) % = — w,
9 __
a dle (719) — = — @,,
p
o ( ___!
kdez {”"’}. primitiont { \3/+ 1 ¥ 2namend.
3 lV+1]

Methodicky prispévek k rovnobéznémn promitani
Kkruznice.
Podavi dr. Jes. Kounovsky.

Pri prvnich vykladech o kruznici v geometrii deskriptivni
jde o to ukdzati kratce, Ze rovnobéinym primétem krugnice jest
ellipsa, tdz k¥ivka, kterd definovdna jest jako.geometrické misto
bodu majiciho od dvou pevnjjch boddi staly souéet vzddlenosti.
Poddvam v nésledujicim jeden takovy struény zpfisob.

Libovolnd rovina R budiZz urc¢ena stopou RP na primétné
(ndkresnd) a odchylkou ¢ od pridmétny (obr. 1.). V roviné R
zvolme stted S libovolné kruznice % pravodhlym pramétem S,.
Vzddlenost S, (S) stfedu S od primétny urfena pravoihlym
trojihelnikem VS, (S), v némz odchylka ¢ se vyskytuje. KruZznici
k promitnéme do primétny do kfivky %’ v libovolném sméru,
uréeném primétem S’ stfedu S. Primétem jest kiivka stfedové,
majici dvojiny sdruzenych priméri kazdy pili tétivy rovnobézné
s primérem sdruZenym, vlastnost to kolmych primérd kruznice,
kterd se pfi rovnobézném promitini zachovd).

Jde tedy o dikaz, Ze A’ (obecny Sikmy primét kruznice)
jest ellipsa. Za tim ulelem promitnéme kruZnici 4 rovnobézné
do nadi primétny tak, aby primétem byla kruZnice ;s % shodnd.
Patrné jest smér promitacich paprskéi SS, kolmy na rovinu,
kterd pali odchylku roviny R od primétny. Promitnuti stfedu
provedeno ve sklopeni kolmici (S)S, na osu <t S,V(S) = o.
Jezto kruznice k jest ve dvou smérech (S5, SS,) §ikmo promit-
nuta, jsou k¥ivky «’a %, affinni (osa RP, dvojina sdruZenych
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bodd §'S,). Mozno tedy rysovati .’ jako kiivku affinnf ku 4.
K¥ivka ' md jednu dvojinu sdruzenych priiméri na sob& kolmych
(osy soumérnosti). Osa tsetky S’S; protind stopu RP v bodé O,
kruznice opsand ze stfedu O polomérem OS' — OS protind RP

v bodech 1, 2 a sdruzenym primérim 18, | 2.5, kruznice %,
jsou tedy u kfivky &' piidruZeny kolmé sdruzené priméry
18 1 28. V obrazci jsou u obou kfivek tyto- priméry
omezeny (4,B,, C,D,; A'B', C'D’).

Rozdélme na kruZznici ~ polomér SC'a polovinu strany 7'C
opsaného ¢tverce na libovolny podet stejnych dili (na pf. na tii
S1=12=2C. I'I=1I[1=1IC) a sestrojme jimi paprskové
svazky o vrcholech 4 a B (provedeno zv14sts v obr. 2.). Souhlasné
paprsky obou svazki protinajf se vbodech &tvrtiny kruZnice, jak
patrno z obrazce ze shodnosti trojihelniki AS 1 & BTI,
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AS2 D BTII, atd Promitnutim této konstrukce na kiivku 4/
obdrzime tuto kiivku vepsdnu do obdélnfka o stfednich piitkdch
A'B’, (’D'a sestrojenu z bodl konstrukei obdobnou, kterd snadno
roz§iti se i na ostatni kvadranty.

Nyni moZno snadno ukdzati, Ze kfivku £’ lze pravodhle
promitnouti do kruznice. Stali kiivku A’ (obr. 3.) ototiti kolem
krat¥i osy C' D' z ndkresny o takovy tdhel «, aby otodeny primér
(A" (1) promital se pravodhle do usetky A”B"— C'D'. Pak
promitd se opsany obdélnik s celou konstrukef k¥ivky 4" do
ttverce s prisluSnou konstrukei vepsané kruznice 4”. Otolent
zndzornéno v obr. 3. pfipojenym ndrysem.

.‘ .
OBR. 4

Tim ukdzdno, Ze kiivku %’ jest moZno povaZovati za ro-
vinny prisek rota¢énf plochy védlcové; a ten jest, jak zndmo,
geometrickym mistem bodd, majicich od dvou pevnych bodd —
ohnisek — stdly soutet vzddlenosti — ellipsou. V obr. 3. se-
strojena v ndrysu i ohniska ellipsy (4') pomoci ploch kulovych
véilcové ploSe vepsanych a priseiné roviny ellipsy se dotykajicich.

Déle dluzno ukizati, Ze rovnoléinym primétem ellipsy
je zase ellipsa. KaZdou ellipsu moZno narysovati na rotaéni
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plode véleové, jejiz primér — malé ose ellipsy (obr. 3.), a vy-
rysovati ji pomoci konstrukce provedené v opsaném obdélniku
dle diivéjSiho ndvodu. RovnobéZnym primétem této konstrukce
jest rovnobéznik s konstrukei aplné obdobnou a s vepsanou kiivkou
K", jak zndzornéno v obr.4. A tu miZeme si v prostoru vidycky
zjednati kruzniei %, kterd se do kiivky A" $ikmo promitd. Stati
na pf. v strané C""" I""" vztytiti na rovinu kiivky 4’ rovinu kolmou
a v té sestrojiti kruznici ko poloméru —=8""4"= 8" B"" ="' 1"
tak, aby se ptimky C””7"" vbodé C"” dotykala. V obrazci zndzornén
§ikmy primét do roviny kruznice 7. Smér promitacich paprskd
Jest S8, Na kruznici mozno narysovati konstrukei jeji dle obr. 2.,
kterdz promitd se ve sméru SS'” do konstrukee kiivky %"'. Jest
tedy %' dle pfede§lého ellipsou, vznikajic rovnob&znym promi-
tdnfm kruznice.

Prispévek k rotacnimu hyperboloidu
jednoplochiému.

Studujicim napsal Vaclav Hiibner, professor na Kral. Vinohradech.

Otaci-li se piimka « kolem osy o k ni mimobézné, vytvoif
se, jak zndmo, rotaci pifmky « plocha rotaini piimkova,
ale nerozvinutelnd, kterouZ nazyvime jednoplochym hyperbo-
loidem. T4z plocha rotaéni vznikne téz otoéenim hyperboly kolem
osy imagindrné. O pravdivosti tohoto tvrzeni presvédéime se
cestou analytickou. BudiZz osa o | » a pifmka a k nf mimo-
bézna. Ot4acili se piimka a kolem osy o, vytvoii bod & ptimky a
ose o nejbliz&i kruznici K o poloméru «, jejiz rovina jest rovno-
béznd s ». Stopa P piimky e vytvoi{ na » stopu 7 plochy ro-
taéni. Libovolnd poloha ototené primky « budiz b. Rovina hlav-
niho merididnu ¢ protind pfimku & v bod® 2/, jehoZ nérys nd-
lezi piislusné hyperbole. Osa imagindrni jest v Z, = o,, délka

osy redlné A, B, = 2« a m, jest jeji asymptotou.
PoloZzme soustavu soufadnic X,, Z, do potitku O, a se-
strojme (B,C, =) 1 X,; tu plati pro bod M, jeho sou-
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