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Podminka, Ze urcitd primka mé byti 7-nasobnou primkou
plochy n-ho fddu, zastupuje tedy
r(r - 1)(3n — 2r 4 5)
6

jednoduchych podminek.

Myslim, Ze toto ¢islo bylo jiz jinde vySetfeno, ale ponévadi
jsem ho nenaSel v Salmonovych a Cremonovych spisech o plochdch
a'ponévadZ téz v PeSkové deskriptivni gnometrii, v nfZ podobnych
cisel dosti jest sneseno, vytCeno nenf, dovolil jsem si tuto je
odvoditi.

Budiz jesté podotceno, Ze plati vzorec

Ho(r) —3 Hpa(r — 1) 4+ 3 Hyor — 2) — Ho—s(r — 3) =11,
kdez Ha(r) znacf éfslo svrchu vySetfené.

Poznimka ku znamé jedné véts geometricke,

Napsal

Jan Sobotka,
kandidét prof. v Praze.

V zdkladech vys§i geometrie od dr. Em. a Ed. Weyra,
dfl L str. 93. uvedena jest véta tato:

1. Vedeme-li z libovolného bodu kruhu opsaného jistému
trojithelniku k strandm kosé primky o témE sklonw, v tém& sméru
rotace, protinaji ndm ony primky Felené stramy v bodech téze
piimky.

Dovoluji si ptredevdim ku vété té ponékud Jlny dikaz
podati.

Méjmez trojihelnfk abec vepsany do kruhu K (obr. 1.).
Promitnéme si jej v libovolném sméru stejnosmérné poznovu
na kruh.

Obdrzime tak na obvodu t¥i dalsf body a’, ¥, ¢’. Spojnice
téchto bod@ resp. A”, B”, C” s libovolnym bodem obvodovym
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s protinati budou pifsluSnym vrcholiim I;rotilehlé strany A, B,
C v bodech téZe piimky X.

Obr. 1.

Vysvitd to z dvahy ndsledujfei:

Spojfme-li 8 s vrcholy trojihelnfka pffmkami A’, B’, C,
obdrZfme tii pary paprski A’A”, B'B”, C'C”.

Prfmky A’, B’, C’ uzaviraj{ na vzdjem tytéZ thly jako A”,
B, C”, jeito se uhly ty opiraji o stejné oblouky.

Vedeme-li pifmky P, Q rozpolujfci dhly paprskii A’A”,
budou jimi rozpileny i dhly B’B” a C’'C”, t. j. pffmky A’, A”,
B, B”, ', C” jsou v involuci. Jeito A’, B’, C’ prochizeji
" vrcholy daného trojihelnfku, protfnaji A”, B”, C”” pifslu$né jeho
strany v bodech téZe piimky. Hledice nynf k trojihelnikiim

slg a b0lllg; sIIIf a alIlf;
.atd. shleddme, jelikoZ majf vidy dva uhly stejné, Ze i tfeti jsou
stejné, t. j. pitmky A”, B”, C” odchylujf se v témZ thlu i sméru
od piisludnych stran tlojuhelnfku abe.

Tim jest vytCend véta dokdzéna.

~ Ze vztahu - A sIIIf co A oll £, plyne tméra

SIL L= of : of,
a ze vztahu A saf co A fo tdméra
- o fo=af o
Srovname li tyto dméry, bude
. FIL: fI = f&' : 7,
¢ili || 8.




233

Pricka X néleZ{ tedy sama k osnové promitajicich paprski.

Dle uvedeného Ize feSiti dlohu:

Necht se dany trojihelnfk protne pfi¢kou znémého sméru
tak, by pfimky, vedené priseénymi body pod danym tdhlem ku
strandm, setkaly se v jediném bodé.

K tém¥e vysledkim dospéli bychom tvahou obecnéjsf.

K tomu cili budiZ abe trojihelnfk vepsany kuZelosecce K
(obr. 2.).

s
yd l\\\
4 ! N
_B:/’ 01 \
a ,’ | .
» ' N —
-/I 44444 ..Asv;‘
,/ 7 v/ e
| ""'- Vo
gl // / v,
C
Obr. 2.

Zvolme si libovolny bod ¢ co stied promitinf, z néhoZ pro-
mitneme body @, b, ¢ v o, ¥, ¢. Mdme nynf na kuZelosece
tti pary bodd aa’, b, cc’ v involuci a ¢ je stiedem involuce.

Spojfme-li body ty s libovolnym bodem s na obvodé, ob-
drzfme tfi pary paprskil v involuci. PonévadZ t¥i paprsky této
involuce prochdzejf vrcholy.trojihelniku abe, budou involutorné
jim piisluSfci tf¥i paprsky pronikati strany omoho trojihelniku
v bodech téze primky X.

Tvrdime jeSté, Ze pffmka ta prochdzi téZ stfedem promf-
tanf o.

Myslfme-li si na pf. s a c spojeny s body a, o/, b, ¥, jsou
svazky s(aa’d...) a c(aa’d . ..) prométny. Z toho jde, Ze spoj-
nice bodu (¥, ca) a bodu (sa’, cb) prochdz( stfedem pmmét-
nosti a tim jest v naSem pifpadé bod a, ponévadz aa’, bb’ .
si na vzdjem prfslusf. ‘

Tim jest tvrzenf naSe odivodnéno.

Vétu pravé dokézanou lze vysloviti takto:

11, Spojime-li Ubovolny bod kuZelosetky opsané jistému troj-
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thelnilu s praméty vrchold jeho ma Fedenou kuselosecku, protinaji
spojnice ty prislusnym vrcholiom protilehlé strany v bodech téZe
pFimky, prochdzejici stiedem promitdni.

PoSineme-li ¢ do nekonec¢na, bude X stejnosmérné se
smérem promitini a nahradime-li kuZelosecku libovolnou kruhem,
prijdeme opét ku vété (I). Snadné plyne tu opak véty posledni.
Mysleme si v obr. 2. tyZ trojuhelnik abe a transversilu X, tu
ptimky sa, sb, sc; sI, sII, sIII tvoif involuéni svazek paprskit
s(aa’b . ..) a proto pHmky aa’, b¥, ¢ prochdzeji tym# bodem
6 na 2.

Méme tudfz vétu:

I1I. Vedeme-li libovolngm bodem FkuZelosetky a priseliky
dané transversdly se stranami trojihelniku oné kuZeloselce ve-
psaného piimky: protinaji ndm tyto kuZelosedku v bodech, jejichZ
spojnice s wvrcholy vedenym strandm protilehlymi se protinaji
v jediném bodé na vytlené transversdle.

Nyni bez dalstho plynou z vét (II) a (III) véty reciproké,
jichZz direktni odvozenf budiZ pozlistaveno laskavému ctendfi.
Lze je stylisovati takto:

IV, Protneme-li strany jednoho z dvou perspektzmckych troj-
whelniks opsanijch dané kuZeloselce libovolnou jeji tecnou a spoji-
me-li body ty s vrcholy druhého trojihelnika (a sice s témi, jeZ
perspektivicky odpovidaji “oném vrcholdm prontho trojiéhelnika,
které protnutym strandm protilehly jsouw): tu spojnice ty vesmés
protinaji se v bod€ jediném (6) osy perspektivické (X) danijch
trojithelnika. '

V. Promitneme-li vrcholy trojihelnika dané kuZelosedce
opsaného na jeji libovolnou teénu, obdriime ti% body, z mich¥
vedené dalsi teny opisuji kuZeloselce trojihelnik perspektivicky
k danému.

Osa perspektivickd prochdzi tu zvolenym st¥edem promitdns.

Véty posledni vedou nés ku spiisobiim sestro;ovani kuZelo-
secek.

Z véty (II) phché.zime k sestrojeni kuZeloseCky z danych
péti bodd a, b, ¢, a’, ¥ — obr. 2. — takto: abc uréuj{ troj-
thelnfk; aa’, b bod o; tento budiz stily, 2 pak nechf se otacf
kolem o, tu kazdé poloze jeho odpovidsd jeden bod & kiivky,
ktery dle dﬂvéJéiho snadno si vyhleddme. :
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Tim dospivame k vété Pascalové.

Z véty (IV) ptichdzfme ku sestrojenf kuZelosecky z danych
péti teen A, B, C, A’, B’ takto: ABC urcujf trojihelnik, (AA’)
a (BB’) osu perspektivickou X (ve vété IV. zmfnénou); tato
budiZ pevna a na ni necht se pohybuje bod ¢, jehoZ kazdé
poloze odpovid4 jedna tecna S, kterou dle dfivéjsfho téZ% snadno
si vyhleddme.

Tim dospivime k vété Brianchonové,

Nyni jest patrno, jak jsme mohli na zdkladé véty Pasca-
lovy odvoditi opét vétu (I), jejiZ véta reciprokd, z Briancho-
novy plynouci, jest tato:

V1. Jsou-li kruhu (kuZeloseéce) opsdny dva trojithelniky stejno-
smérngjch stran, tu libovolnd teéna protind strany jednoho troj-
tthelnilu v bodech, jichZ spojnice s vrcholy protilehlymi trojihelnika
druhého jsou stejnosmérny.

V Praze, 1885.

Piispévek k odvozeni rovnice evoluty a vzorch
pro souradnice stredii kFivosti kuZelosecky.

Podévd

F. Machovee, professor v Karling.
BudiZ rovnice stredove kuielosecky déna ve tvaru

) , +y =C.

Potom jest rovnice polziry libovolného bodu (2’ y°) vzhledem
k dané kuzelosecce

a tudﬁ : ‘
Y
2 =15
jsou soutadnice této polary.
. Rovnice pfimky s touto poldrou vzhledem k (1) kolmo
sdruZené jest

AC BC

@7 " T a—ny =0
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