Casopis pro péstovani mathematiky a fysiky

FrantiSek Nachtikal
Dvé véty arithmetické

Casopis pro péstovdni mathematiky a fysiky, Vol. 25 (1896), No. 5, 344--346

Persistent URL: http://dml.cz/dmlcz/122436

Terms of use:

© Union of Czech Mathematicians and Physicists, 1896

Institute of Mathematics of the Academy of Sciences of the Czech Republic provides
access to digitized documents strictly for personal use. Each copy of any part of this
document must contain these Terms of use.

This paper has been digitized, optimized for electronic delivery and
O stamped with digital signature within the project DML-CZ: The Czech
Digital Mathematics Library http://project.dml.cz


http://dml.cz/dmlcz/122436
http://project.dml.cz

844

nebudou prévé uvedené pifmky a vzddlenosti miti onen vyznam
a abychom i v tomto p#fpadé stanovili zdkladni Ccinitele foto-
grafického obrazu, kdyz jsme jiZ pifmky V a U’ jako diive
uré¢ili, pouZijeme vhodnd obrazu néjaké svislé piimky, kteryz
protind piimku so v bodu g, ktery jest tbé&Znikem vSech pfimek
“svislych. Sestrojime-li nad délkou og jako nad primérem polo-
kruZnici, a délkou so ji z bodu o protneme, obdriime bod s,,
z kterého spusténd kolmice s,# na og protind tuto pfimku
v hledaném hlavnfm bodu % a svou délkou (s,k) distanci stie-

dovou uréuje. Ze vzddlenosti sp optického stiedu s od piimky
V si snadno stanovime vySku tohoto stiedu nad rovinou M.

Kdyby bylo mozZno pii svislé poloze primétny fotografické
R’ stanoviti smér hlavn{ horizontaly, mohli bychom pou#iti také
gjednoduseného 7eSeni problému péti bodd*), jelikoz body abf
lezf na jedné pfimce a mimo to jesté dva body ¢ a d zndme.
V tom vSak prdvé spolivd vyhoda zde uvedené konstrukce, Ze
netfeba pi¥i ni zndti smér hlavni horizontaly, aniZ tieba, aby
fotografickd primeétna byla v poloze svislé. Stati jen znéti fo-
tograficky obraz jedné svislé piimky, kterou snadno nalezneme
ve spojnici nékterého bodu, nalezajictho se nad hladinou vodn,
S jeho obrazem zrcadelnym.

Dvé véty arithmeticke.

Podava

FrantiSek Nachtikal,
posl. fil. v Praze.

Znatfli ¢ («, f) potet déliteld &sla e, které JSOll vetst
nez &slo B, pak lze tvrditi:

Zw("——a,o):n;

¢e=0
n

Y so+e00=2n.

. =0

'*) D. J. Steiner; Lehrb. d. Photogramm, str. 26,
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Abychom véty tyto dokdzali, uZijeme zndmé véty arithme-
tické: ,Z m po sob& jdoucich &fsel jest vidy jedno a jen jedno
délitelno cislem me.“ ’

Na zdkladé tom piikro¢ime k dikazu véty prvé:

Yowm-eo=n.

0=0

Kdybychom vSechny ony délitele, které do poctu zahrnouti
musime, vypsali, tvrdime, Ze mezi nimi musi se kazdé z ¢fsel:

1,2, 3,...,n

vyskytnouti jednou a jen jednou. (Ze se Zzidné z Cisel vétsich
nez »n tam vyskytnouti nemize, je samozfejmo). Aby ¢fslon —p
mélo délitele k(<< n), jenZ jest zdroven vétsi neZ ¢, to jest
mozno jen pro:

0=0,1,2,..., k—1;

pro tyto ¢ tvoif m — ¢ fadu % ¢fsel po sob& jdoucfch, je z nich
tudiz jediné délitelno ¢islem k. Vyskytuje se mezi témi déliteli
tedy kazdé z &isel:

1, 2, 8,...,n

jednou a jen jednou, je tudiZz polet jich vSech =, jak bylo
dokdzati.

Zcela analogicky dokdZeme druhou vétu:

Y w40, 0) =2
0=0

Z téchze divodi jako v tvaze predchdzejici soudime, Ze
mezi témi déliteli musf se vyskytnouti kazdé z &isel:

1,23...,n

jednou a jen jednou. Snadno nahlédneme ddle, Ze mezi onémi
déliteli bude také kazdé z &fsel:



nt+1,n+2,n+3...,2n

nebot # -k md prece za délitele sebe samo, jsouc zdrovei
vétsf neZ k. Ze se tam Zidné z onéch éfsel nemibiZze vyskytnouti
dvakréte, vyplyvd z toho, Ze n» 4 ¢ pro

0=0,1,2,...n

tvoff fadu » 4 1 ¥sel po sob& jdoucich, a nemohou tudiz dvé
éisla z fady té byti délitelna tymZ céfslem » - k. Vyskytnou se
tedy mezi onémi déliteli, jez do poétu nutno vzfti, éisla:

1, 2,3,...,2n,

a to kazdé neZ jednou, pocet jich je tudiZ 2m, ¢im% dikaz druhé
véty proveden.

Jako ptiklad k vété prvé vypiSeme ony délitele pro » = 13,
k vété druhé pro n =T.

n—el| 0 | dél. > nt+o| o | dél.>p

13 0|1, 13, 1 01,7,

12 112 3, 4,6, 12, 8 112 4,8,
11 2 |11, 9 2 13,9,

10 3 | b, 10, 10 3 |5, 10,

9 | 4|9, , 11| 4|1,

8 | 58, 12 |5 |6 12
71617, 13 | 6 | 13,

6 7| — 14 7 | 14.

Prvou z vét téchto vyslovil v jiné form& Catalan. Obhé
véty ty ptedlozil prof. M. Lerch v zaseddnf kral. éeské spolecnosti
nauk dne 9. list. r.-1887. Nedlouho potom jinym zpisobem od-
ddvodnil je prof. A. Strnad v ,Cas. pro pést. math. a fys.“
rot. XVIIL. str. 204., ukdzav zaroveﬁ Ze délitelé ti jsou cfsla
riuznd. Dikaz tuto podan)’f mi v podstaté tyz zdklad jako dikaz
p. Strnada, ale zdd se byti elementdrnéjsim.
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