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Prisecikem pifsluinych normdl jest tu stfed kiivosti pro
odpovidajfcf bod na kfivce L,. Tenami a normélami kiivky L,
déno jest nestfsiné mnoZstvi soustav pravothelnych (Béreme-li
teény ku pf. za osy tseéek, normély za osy pofadnic).

Geom. mfstem bodu majictho tentyZ vztah ke viem témto
soustavim jest uréitd kiivka (prof. TilSer nazjvd ji darou
posuvnow Eili posuvnici iry zdkladnf ¥), ¢arou obalovou pifmky
stejného vztahu ke viem témto soustavam bude opét jind kfivka.
Obéma néleZf ta spole¢nd vlastnost, Ze normdly jich jdou pri-
slusnym stfedem krivosti k¥ivky zdkladni.“

0 spoleéném pivodu nékterych integrali
omezenych.
- (Poddvé Dr. F. J. Studnitka.)

Historicky rozvoj né&jaké nauky li§i se obycejné od sou-
stavného, jelikoZ tu z jednoho neb nékolik hlavnich vychodisf
- se takofka organicky celd sft poucek utkdvd, kteréZz nesouvisle
béhem ¢asu bddinfm “rozmanitym byly objeveny. Napied se
obyCejné hromadf materidl a teprv kdyZz tolik ho pohromadé,
Ze se na stavbu celé budovy miZe pomysleti, vyskytuje se zé-
kladn{ my§lenka, stavebn{ pldn, podlé néhoZ se jednotlivé poucky
‘co stavebn{ prostfedky pojf k jednotnému celku, k védecké soustava.
Co plat{ o celku, vztahuje se pomérné i k édstem co pod-
Hzenym celkiim, co soustavém .niZifho druhu; spojujfce roztrou-
. 8ené poutky pomocf jednoho pravidla v jednotnou vazbu pii-
pravujeme materidl k stavbé hlavnf, skliddéme prvky stavebnf .
. v &leny obs4hlejsf a spojujeme stavivo v integrujfef éﬁstl celé
- budovy. \
o Co tuto. véeobecné bylo proneieno o védéch- exaktnfch
:.‘.,plat( zejmena .0 ‘'rozb&hlé nauce o. integrdlech omezenfch; i zde
- jest hojnost rozptyleného materidlu, kter§? dosud nebyl v jed-
notu vyééf uveden, i zde Jest mnoho Jednothvych vzorcﬁ které
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lze jedinou pouckou obsahnouti, jakZ pozni se z kritkého pkf-
kladu, jejz tuto chceme vyloZiti.
Uéinfme-li v zndmém integrilu

o iGC—1)a " :
/‘ zm—1dz —_me" (Minding)
am + eai . n Sin m -

‘ Jmenovatele realnym obdrifme snadno pomoci znémych stejnin,
rozloudivie redlné a imagindrné cleny,

[e o} m
/‘xm+"—1+xm—lcosa p— %8 G—Da )
¢ g+ 22" cosa-+1"" T mn sinZm

[o o} A B m
f 2™ lsina - dx____,;_sm (-;—- l)a (2)
4 a? 4-2a" cosa—+1 T oom sin 2 x

z kterjchito vzorcl mozni celou fadu zvli§tnich vyvésti, vyho-
vi-li se jen podstatnym podminkdm, jakym podlehé yzorec p&-
vodnf. Poloifme-li tu pfedevsnm
a=0,
obdriime ze vzorce (1)
[0 0]

- [z tdz T - om
f oy = -, cosec—~=, (Buler) (3)
z kteréhozto vzorce Jde pro n =1

fxm—l d
21— = mcosecmx, - (Legendre) (4)
0

B /]
%m_}_d—f =--—-mcosecmm, ° B)
a spojime-li oba vzorce,
. © . :
fx"'~ :_—;}‘dx:——2nc‘osecmx, 6)

0
.8 podobné pro # = 2

x"‘-‘dx % m o
RS g G (O



244

(o 0}
) N 4 m
f ande _® M %; (Schlomsleh) (8)

22417 2 2

pro m =1 jde pak ze vzorce (3)
[o o)

‘ ” xnd_T_ o= ocoseeT (Buler) (9)
a pro n=—4, m_l am=3 pozné,se, e
e o] (e o]
dz _ [ xder _m o
21 “Ofx‘—}—l 4 Ve (10)

podobné se obdrz{ se vzorce () a (8) pro m =

f x‘_/*_”l dz ==, (Gttinger) (1)

oo

T

2+1 dx_. ok (Buler) (12)

—

Polozfme-li ve vzorci (1) a (2)

obdrZfme novy vzorec

o '
m 4 n—1
| f@—-’ﬂ X sec -?25- (Poisson) (13)

a se vzorcem (3) souhlasfef

[0 o]
a—1dz m T
= —— C0S€C — —-}
n 2
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- -+
ze vzorce (13) jde na pi. pro n=3, m=—2, 0, 2,

[e'o]
. f xs_t i = 'g" y " (Euler) (14)
o i S | C ‘_
g"f.—f'——-x'—z—g—, .o (ulen) (18)

6
1~
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fxdx _z_
%41 " 3
0 -+

coZ se i obdri ze vzorce (3) pro m:l, 3, 5;

z téhoZ vzorce obdrii se pro n =1 opét

w .
@ do '1 sec - .
21T 2"
az tohoto konecne, poloiime -1i
r=1g ®,
i
% m

f~tg wdw_.~é— se¢ o~ 7,

0 .
takZe na pf. pro m = bude

b
2
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- kl-fﬁler) ‘(161) .

(Cauchy) (17)

VPP _'_ ’
ka\mm . (18)
" Polozfme-li konetné ve vzorci (1)
- e=m,
obdrzime piedevsim .
e o] .
. m—1
. f _%;‘__._il‘”_ = —;’:— cot -E:i % (Mascherons) (19)
z kteréhoZto vzorce jde> pro n =1 _
an—1 . .
' f —xi—:l—fﬁ-— —=—mcotm®n, (Cauchy) (20)

a taktéz pro n=2,
(s}

am=ldy _ m.m
B W N R

tMasqherom’) 1)

(22)
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z kteréhozto vzdrce jde na pf. pro m =
Yz

. x .

Denvu,]eme-h vzorec (2) podlé a a poloZime-li pak
a=0,
obdrZfme novy vzorec

w 1
zn—1 dx. m—mn m . ‘
(x" @FDr = w cosec ——~x,  (Ohm) (24)
zZ néhoz ,]de na prf. pro m __1 n=2

(4 .
f @ +1)2 =7 (Cauchy) (25)
polpifm?a-li pak

a—=m,
obdrZfme vzorec podobny
" —ldz m—n m
f(a:“‘—-l)” == xcot—;n, .~ (26)
0 ) » .
z néhoz jde na pf. pro m =1, n=4,
. .
' de _ 38 :
b/ =D 1™ @7
prom=3,n=2 |
o' Vx
ey e=tg ycy

Nésobfme-li vzorec (2) da a mtegrujeme-h pak v mezfch
o, ﬁ, obdrifme ‘predeviim

e ) "+2x“cosp+1 ’ _
fxm. ll x2"+2x”cosa+1 dx...

2,,; cos(—-—-l)ﬂ—-cos(———l)a ,
,— m—n ' sin % x . - (29)
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z kteréhoito vzorce jde pro a=0, f==
. e 9]

—1 4 m n
—n—1 — — =, (30
Ofx"' lx”+1d o 5 80
a z tohoto pro m:n—-l—l
’ et —1 zt—1 _ 1 .
0/ ST mtg o (31)
a tudizZ pro n =2 '
. o .
x —_—
f =T dz—=—=; 32)
, 0
ze vzorce (30) jde podobné pro n =1
2 i m
O‘/x""-lx_{_l g (Canchy) (39
a z tohoto kone¢né pro m —n--2
(e o]
: fx"li_—ldxz T ot x 34
o z--1 n-4-1 2! (34)
- takZe pro n—=1 se obdrii |
f\rxz“_ldx— 35)

Podobnym spﬁsobem bychom mohli derivovinim a integro-
vinfm za integraénfm znamenfm vyvésti ze vzorce (1) nové
vzorce a v nich pak za a kldsti pfimérené hodnoty zvl4stni.
¢imZ bychom obdrZeli celou fadu zvldtnich integrdli omezenych

_Z nékolika ukdzek téchto jde patrné na jevo, jak z jed-
notlivého vzorce vieobecnéjStho moZnd rozliénymi obraty si
zjednati celou fadu vzorcl odvozenych, které timto splsobem

_jsou vézény v zvlastnf celek, jeZ vieobecnéjs{ onen vzorec za-
stupuje v soustavé védecké. .
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