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0 krivkach tretiho Fadu prochézejicich vrcholy
tplného ¢tyfuhelniku a jeho diagonalného troj-
thelniku.

Podévd
F. Machovec, professor v Karliné.

O téchto kfivkdich pojednal P. E. Eckardt ve 13. svazku
Schlomilchova Casopisu analyticky. I'Jéelqm tohoto Clanku jest
vyvoditi vlastnosti Eckardtem vytcéené a to i ty, které poddva
bez diikazu, zpGsobem geometrickfm a mimo to ukdzati, Ze
tyto kfivky nejsou zvlastnimi kiivkami t¥ettho ¥ddu, jak Eckardt
se domnivd, nybrz ktivky zcela obecné.

K tomu bude uZito ptfbuznosti druhého stupné, ve které
jsou dutvary libovolné roviny & s utvary s nimi sdruZenymi
vzhledem ke svazku kuZeloseCek Z, této roviny.*) Zdkladni
body svazku X, oznalfme pismeny A,, A,, A;, A, a diagondlné
body c¢tyfihelniku jimi tvofeného B,, B, a B,. Trojihelnfk
B,B,B, jest spoleénym polirnym trojihelnfkem "viech kuZelo-
seCek svazku X, a s kaZdym jeho vrcholem jsou sdruZeny
vSecky body protilehlé strany.

Jsou pak hlavn{ vlastnosti vytéené pifbuznosti stupné
‘druhého tyto: '

1. S kiivkou stupné =-ho c., kterd neprochdz{ Zidnym
vrcholem A B,B,B;, jest sdruZena k¥ivka cs, stupné 2n-ho,
kterd prochdz{ kaZdym z bodd By n-krite. Tak na pf. pifmce,
kterd neprochdzf Zidnym z bodi B;, odpovidd kuZelosecka obe-
psand A B,B,B,. Svazku piimek, jehoZ stfedem jest libovolny
bod P, odpovidd s nim projektivny svazek kuZeloseéek prochd-
zejicich body B,, B,, B, a bodem P’ sdruZenym s bodem P.

Teéndm kfivky ¢, v bodech, v nichZ ji na .pf. pifmka
B,B; protind, odpovidaji kuZeloseky kfivku ¢z v bodé B,
oskulujfci.

2. Prochézi-li kiivka ¢, nékterym z bodi B, na pf. bodem
B,, r-krite, rozdélf se kiivka cz, s nf sdruZend ve kiivku csu—,

*) Poldry libovolného bodu P vzhledem ke viem kfivkim svazku X,
prochszeji bodem P’ sdruZenjm s P vzhledem k Z,.
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fadu (2n—r)-ho a v r-krdte pocitanou pifmku B,B,, kterd od-
povidd r-ndsobnému bodu B,. Bod B, jest n-nisobnjym a body
B, a B, jsou (n—)-ndsobné body kiivky con—p

' Dle toho odpovid4 pFfmce, kters prochdz{ bodem B,,
pifmka prochdzejici tymZz bodem. Svazku pffmek o stfedu B,
prisludi svazek pifmek o tém% stfedu. Oba svazky tvo¥{ do-
hromady involuci stupné druhého, jejiz dvojné paprsky odpo-
vidaji samy sobé. Obdrifme tak pro kaZdy vrchol B dva,
tedy celkem Sest samym sobé odpovidajicich pffmek : jsou to
strany tvplného étyfdhelntku A, A,A,A,, jehoZz kaZdy vrchol od-
povid4d samu Sobé.

3. S pffmkami spojujfcfmi na p¥. bod B, s priseétky
piimky B,B, a kfivky ¢, jsou sdruZeny teény kfivky c.. (nebo
c2n—r) v bodé B,.

4. Ktivee, kterd prochdzi nékterym ze samodruznych bodi
A;, odpovidd kfivka dotykajicf se dané kiivky v tomto bodé.

To ptedpoklddajice, piikroéme k vlastnfmu pfedmétu tohoto
¢lanku,

BudiZ ¢, kfivka tfettho Fddu prochdzejici body 4A,, A,,
A,, A,, B,, B, a B,. S touto kfivkou jest sdruZena vzhledem
k svazku kuZeloseéek X, kfivka ¢’; tfettho Fadu (2), kterd pro-
chdz{ body B,, B,, B, a dotfkd se c, ve viech bodech A: (4).
Z toho jde, Ze ¢/, =g¢,;, t. j. Ze kfivka c, odpovidd sama sobé
vzhledem ke svazku X,.

Mysleme si nynf sestrojenu teénu k ¢; v nékterém z bodi
Ax, na pf. v A, a budiz B, bod, v némZ kfivku ¢, protini.
Se svazkem pifmek o stiedu B, sdruZen jest projektivny s nfm
svazek kuZeloseCek 2’,, ktery prochdz{ body B,, B,, B, a bodem
C, kfivky c; sdruZenym s B, (1). KuZelosecka tohoto svazku
sdruZend s te¢nou A,B, dotykd se této pifmky a tudfZ i kfivky
¢; v bodé A, ; rovnéz i kuZeloseCky odpovidajicf pffmkdm B,A,,
‘B,A, a B,A; dotykajf se téchto p¥imek v bodech A,, A, a A,
(4). Ktivka tfettho fddu ¢”;, vytvofensd svazkem paprskit B,
a svazkem X’,, prochdzf tudfZ body B,, B,, B;, By, A, A,, A,
A, a C, a kromé toho dotyk4 se kiivky ¢, v bodé A,, z CehoZ
jde, Ze jest totoZnd s kfivkou c,.

Hledfce k znidmym vlastnostem ktivky c”, (=c¢,), kterd
jest vytvorem svazki By a 2’, a k zdkladnfm vétim o pifbuz-
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nosti druhého stupné difve vytéenym, miZeme ihned vysloviti

véty:

a) Tetny k¥ivky cy v bodech
4,, A,, A,, A, prochdzeji je-
dinym bodem B, této kFivky.

b) Tecny kittvky c; v bodech
B,, B,, B, prochdzej¢ bodem
C,. Timto bodem prochdzi téZ
tetna krivky ¢y v bodé B,.

a’) KuZelosecky obepsané troj-
tthelniku B,B,B, a dotjkagici
se kFivky ¢; v bodech A,, 4,,
4, a A, prochdzeji bodem C,
této kivvky.

b’) Primky spojujict vrcholy
/\ B, B, B, s tretimi prasetniky
Gy, G,, C; protilehlijch jeho stran
a krivky c, prochdzejici bodem
B,. Timto bodem prochdzi téZ
kuZelosecka obepsand /\ B, B, B,
a dotykagict se kFivky cy v bodé
C,. S

Uvédiime-li déle, e A C,C,C, jest diagondlnym trojihel-

nfkem ¢tyrihelnfku B,B,B;B, a Ze kfivka ¢; prochdzf vSemi
sedmi vrcholy téchto dvou obrazcl, miiZeme vSech vysledkd
“pro sedmibodovou skupinu A,A,A,;A,B B,B, obdrienych uZiti
i na tuto novou skupinu. Budou tedy jmenovité i tecny
kiivky ¢; v bodech C,, C,, C, (a C,) prochézeti jedinym bodem

D, oné kfivky. Méme tudiZ tyto véty:

¢) Telny kiivky ¢, ve tietich
préisednicich C,, Cy, C, této kiivky
se stranami trojithelnikwu B, B, B,
prochdzeji jedinym bodem D,
oné krivky. Témto bodem pro-
chazi © te¢na kiFivky cy, v bodé

C

4

') Kuzelosetky obepsané troj-
thelntku B, B, B,, z nich% kaZdd
krivku ¢, v jednom z téchto bodi
oskuluje, prochdzeji bodem E,
této krivky. Témto bodem pro-
chdzt © kuZelosecka obepsand
trojithelniku B, B, B, a dotjka-

jict se krivky c; v bodé By,

Zsroven jest patrno, Ze ze druhé sedmibodové skupiny ktivky
¢; vznikla novd skupina sedmibodovd tymZ zplsobem, jako
vznikla drubd z prvni. Z toho jde, Ze takovych sedmibodovych
skupin jest na ¢, nekoneiné mnoZstvi a Ze viem néleZeji vlast-
nosti pravé dokdzané.
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Ze kiivka ¢, jest obecnou kiivkou tiettho ¥adu (Sesté t¥fdy),
vyplyvéd z této tvahy:

Budiz B libovolny bod jakékoli kiivky e, tettho Fadu
a Sesté tf¥idy a A,, A;, A;, A, body dotyéné telen z ného na
‘¢, sestrojenych., Tretf prﬁseénfky piimek AjA, a AA; s ¢
budteZ oznaeny pismeny X a X’ a podobné tteti priiseéniky
piimek A,A; a AjA,, AjA; a A,A, s ¢, pismeny Y a Y, ZaZ,
Ze zndmé vlastnosti kfivek trettho fddu vyplyvé, Ze prvnf tan-
gencidlné body bodd A, A, a X musf byti na piimce, tedy
v tomto p¥fpadé na tefné ¢ kiivky ¢, v bodé B. Ttet{ prisecntk
C této primky s kfivkou c; jest tudiz prvnim tangencidlnym
bodem bodu X. TymZ zplisobem jako o bodu X dokdZeme
iobodech X, Y, Y, Z a Z, %¢ majil bod C za svij prvnf
bod tangencidlny. Ze viak z bodu C jsou kromé teCny ¢ na
ktivku ¢, jen jeSté tfi teCny moZny, musi body X, X/, Y, Y’,
~Z aZ po dvou splyvati a sice musf bod X=X’, Y=Y
a Z=12', ponévadZ by jinak kazdy z téchto bod& musil sply-
nouti s nékterym z bodd Az UvaZime-li, Ze A XYZ jest diago-
nélnym trojihelnikem Etyfdhelnfku AIA A;A, a Ze oba tyto
obrazce jsou kfivce ¢, vepsdny, jest ziejmo, Ze k?“wky v nadpisu
- vytéené jsou obecnym? kFivkami trettho Fddu.*)

Uvod do mathematické krystallografie.

Pro zatdtedniky vyklddd

prof. dr. Jan Krejéi.
(Dokonéeni.)

VIIL ARo\'Inico dvojéatnych krystalli.

~ Dvojéatné krystally zileZejf z dvou stejnych jednotnikd,
které dle néjaké raciondlné poloZené plochy tak jsou spolu srostlé,
%e jeden jednotnfk ke druhému jest o 180° pootocen. Spole¢nou
plochou dvojéatného souctu rozpoluje se thel na hrané dvoj-

*) Srovnej str. 164. Cremonova ,Uvodu do geom. theorie kiivek rovin-
njch®, v Seském piekladé Dr. Em. Weyra..
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