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a tu plati: pfimky 4N, a AM, vytinaji na pfimee C'D konstantni
délku N, M,.

Véta tato plyne pifmo z predchozi na zékladé kollineace,
Volime-li za osu kollineace piimku CD a pritadime-li teéndm
v bodech C a D tetny, jez stoji kolmo na osu CD, pak kuzelo-
setky K, K, ptejdou v kuzelosetky A', K',, pro které piimka
CD jest osou; bod 4 piejde v A’ a piimce ¢ odpovidd nekonetné
vzddlend piimka v soustavé kuZelosetek K'a K' . Pifmce AN,
odpovidd ptimka A’N’,, rovnobéznd s piimkou CN’, a pifmce
ADI, rovnobézka s pfimkou M'D, jdouci bodem A’, znaéi-li N
a ' body, v néz kollineaci pteSly body N a M; ponévadz body
na ose kollineani sobé samy odpovidaji, t. j.

M, = M,,
N, = N/,

a jelikoz délka M',N’, dle diivéjsfho jest konstantni, jest i M, N,
konstantni.

Poznamka &k theorii kuZelosecek vepsanych
do rovnobéznika.

Napsal Josef Klima, assistent techniky.

V ro¢. XLI. tohoto ¢asopisu na str. 97. a nésl. a str. 639.
a ndsl. odvozuje pan prof. R. Hru$ae v &lanku: , Pozndmky
k theorii kuZelosedek” nékteré zajimavé vztahy pro kuZelosetky
vepsané obdélniku neb rovnobézniku cestou analytické geometrie.
Mimo jiné dokazuje téz vétu, ze ohniska kuZzelosedek vepsanych
do rovnobézniku vypliuji jistou rovnoosou hyperbolu, jeZ v p¥i-
pads, ze lze rovnobé&zniku tomu kruznici vepsati, rozpadd se ve
dvé kolmé pifmky. V ndsledujicim chei tyz vysledek odvoditi
jednoduchou prostorovou interpretaci.

Budtez dany ctyfi teény T'||'T a 7" || 'T" kuzelosetky,
takze urfuji rovnob&inik abcd této opsany. KuZeloselek, jez
dotykaji se téchto, je oo ! a tvoif t. zv. Fadu. VSechny tyto maji
spoletny stied s, prisetik to tdhlopiitek ac, bd a spoledny par
sdruzenych primérd (ale jen co do smért) 4 = ac, 4' = bd,
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jez s nekoneéné vzdilenou pifmkou urtuji spoleiny trojihelnik
poldrny fady té. Libovolnym bodem p prochédzeji dvé kuzelo-
setky, jichz tetny v tom bodé& sestroji se co samodruzné paprsky
involuce dané dvéma pédry p (a, ¢; b, d). Libovolné pak p¥imky
P dotyka se jen jedind kuZelosetka fady, jeZ je urtena péti tec-
nami. Ohnisko libovolné kuZzelosetky fady neni moZno si zvoliti,

jezto toto ddvd dvé podminky (dvé imag. tetny, samodruzné to
prvky pravoihlé involuce paprskové) a tudiz kuZelosetka ta dina
by byla 6ti podminkami ¢ili pfeurtena. I vypliiuji ohniska vech
kuzelosetek této fady jistou k¥ivku, jiZ moZno uréiti nasledovné.

Budiz 7 ohnisko jedné z kuZelosetek fady té. Pak dle zndmé
véty musi paty r, 7, »/, %' kolmic spufténych z tohoto na teny
T, 'T, T, 'T’ lezeti na vrcholové kruZnici K opsané nad hlavnf
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osou co primérem. Jezto 7'||'7 a T'|| 7" splyvaji vidy dvé
kolmice v jednu fr = fir =1a fr' = fir' = 2. TakZe ohniska
jednotlivych kuzelosetek dostaneme, opiSeme-li kol spoletného
stiedu s kruznici X libovolnym polomé&rem, délkou zarovei hlavni
poloosy piisluiné kuZelosetky, tu spojnice prisetikl kruznice K
s tetnami 7, 'T a 7", 'T' protinaji se v hledaném ohnisku.
Patrné pro zvolenou hlavni poloosu dostidvdme 4 ohniska £, 'f, 2f, 3f,
z nichZ dv& v obrazei uvnitf rovnobéZnika lezici 7, 3f néleZeji
téze ellipse a dvé *f, % vné rovnob&znika patrné v <t 77" a
< 7" 1T lezicf patfi hyperbole majici tutéz hlavni osu co do
délky. Ménénim poloméru kruznice K dostali bychom dalif ohniska.
P¥i tom ale polomér tento nesmi byti patrné mensi, nez je vzdé-
lenost stfedu s od vzdalenéjii tetny 7”. Zvolime-li polomér roven
této vzddlenosti, dostivdme ohniska g a g ellipsy vepsané
o minimélni hlavni poloose.

PfipiSme nyni témto konstrukefm prostorovy vyznam. I'a'7T
hudtez protilehlé povrS8ky rota¢ni plochy valcové V o ose O|| T
a obdobn& 7" a 'T" nechf jsou protéjsi povriky druhé rotalni
plochy vélecové V' o ose O’|| 7". Tyto maji patrn& tutéz rovinu
hlavni. Jich vzdjemny prisek je kfivka 4-ho stupné soumérng
dle této roviny a promitajici se na tuto do kiivky stupné 2-ho *).
Konstrukce jeji souhlasi zcela s konstrukei ohnisek diive uve-
denou. Kol prisetiku s os O, O’ obou ploch opife se plocha ku-
lovi ¢ hlavni kruZniei K, tato protind prvou plochu védlcovou
v kruznicich L, 'L v rovindch A a 'Z, druhou pak v kruznicich
L', 'L’ v rovindch A’ a '2’. Tyto maji bud redlné spoletné
priseiiky vZdy po dvou soumérné dle hlavni roviny, jez maji
spoleény primét f = (L. L') neb 3f == (L, 'L’), nebo maji dva
imag. sdruzené body spoletné téz soumérné dle hlavni roviny,
jez maji ale spole¢ny redlny primét ku pi. body '/ == (L, 'L’)
a f= ('L, L'). I vidime tedy, Ze ono geometrické misto ohni-
sek kuZelosetek vepsanych do rovnobéinika abed splyvd s pri-
métem priseéné kiivky valcovych ploch rotaénich V. V', pii
temz tfeba brati i asti ,liché“, jez jsou priméty imag, vétvi
proniku. Timto primétem je pii rotaénich plochdch vdlcovych

*) Viz ku pf. p. vl. r. V. Jarolimka: >Deskriptivni geometrie pro
vyssi redlkye, vyd. 5., str. 189.
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rovnoosd hyperbola I, jez prochdzi vrcholy a, b, ¢, d rovnobéz-
nika a jejiz asymptoty M, N pili dhly os O a O'. Z téchto
dat snadno odvodime osu X a délku jeji bz.

V ptipadé obdélnika dostivame ziejmé tyz vysledek. Kdyz
v8ak moZno rovnobé&zniku telen vepsati kruznici, pak patrné obé
rotatni plochy vélcové dotykaji se téze plochy kulové a tudiz
samy sebe ve dvou bodech, jichZz priméty splyvaji se sttedem s.
Priisetnd pak kiivka ploch valcovych V a V' rozpadd se ve dvé
kuzelosetky, jichz priméty jsou vhlopfitky 4 a 4" kosoitverce
neb &tverce a hyperbola rovnoosd I' rozpadd se v tyto kolmé
uhlop¥itky.

Rovnoosd hyperbola I” je téz geometrickym mistem bodi,
jimiZz prochézeji dvé orthogondlné se protinajici kuZelosetky Fady.
Nebof v nékterém bodé& této f stanovi fada ta involuci paprs-
kovou, jejiz jednotlivé pary jsou teiny k jednotlivym kuzelo-
seCkdm. Samodruzné pak paprsky této davaji teény k obéma
kuZeloset¢kdm fady bodem tim jdouci. Jednou kuZelosetkou fady
té je téz ta, jeZ md v f ohnisko a k té vedené teény jsou sa-
modruzné paprsky pravothlé involuce paprskové, a jezto tyto
musi s onémi samodr. paprsky tvofit harmonickou ¢tvefinu,
musi byt ony teény k ob&ma kuZeloseckim bodem f jdoucim
k sob& kolmy. Tudiz:

Rovnoosd hyperbola I je téZ geometrickym mistem bodi,
Jimiz jdouci kuseloseéky wepsané do dancho rovnobéinika se
orthogondlné protinaji. ‘

(vod ke élanku p. A. Jemelky.

Pise V. Laska.

Praci p. A. Jemelky zahajuji uveiejiovdni vytahé z vétsich
pojednani z oboru d&jin vdd mathematickych v Cechdch. Jiz
difive pfed odchodem na techniku ve Lvové jako assistent astro-
nomického tstavu piln& shiral jsem materidl, hodlaje ve volnych
chvilich napsati dé&jiny véd mathematickych v Cechich. Po né-
vratu do vlasti vritil jsem se opét k tomuto thematu. Jsa vSak
plné zaméstndn v jinych smérech, nemohl jsem se ovSem
nélezité vénovati tak naméhavému a tolik Casu vyZzadujicimu
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