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0 jisté vlastnosti kuzelosecek.
Dr. Ant. Pleskot, professor v Plzni.

V piedchozim ro¢nfku tohoto Easopisu v Cldnku ,Parame-
trickd vlastnost kuZzelosetek® a v letoinim druhém &isle téhoz
¢asopisu poukdzal p. vladnf rada Jetdbek na tuto vlastnost kuzelo-
setek: Spojime-li koncové body kuzelosetky na ose ohniskové
s libovolnym bodem kuzelosetky a vedeme-li bodem tim ke spoj-
nicim kolmice, tu vymezuji kolmice na ose tusefku rovnajici se
dvojnésobnému parametru.

Ziroveni pfipojena byla otdzka, zdali véta ta jiz nékde
uvedena byla. PonévadZ na poznidmku tuto je$t& nebylo odpo-
védéno, mdm za to, Ze nebyla o v&té hofejdf nikde ucinéna
zminka, a z té p¥idiny chei zde podati vétu, jejimz zvld$tnim
ptipadem jest véta p. Jefdbka.

Poddme nejprve uzii zevSeobecnéni véty, jiz pak centrdlni
kollineaci roz8ifime: Nechf jsou ddny dvé kuZelosetky K a K,
které v koncovych bodech C' a D jedné redlné osy se dotykaji.
V obrazci naSem naznaeny jsou dvé ellipsy.

Vyvolme na jedné z nich, na pf. na K, libovolny bod A4
a spojme ho s koncovymi body C a D spoleiné osy. Piimka AC
protne kuzelosetku K, v bodé B a spojnice AD v bodé E.
Vedeme-li nyni bodem A4 rovnobérky ku BD a CE, pak tyto
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protinajf spoleénou osu v bodech F a K a odlehlost téchto bodi
t. j. délka FK jest velitina konstantni, nezdvisld na poloze bodu
A na kuZeloselce.

Véta, kterou p. Jefdbek uvedl, jest specidlnim piipadem
véty této; volime-li totiz za kuzelosetku K, kruznici, pak piimky
BD a CE jsou kolmy ku C4 a DA.

Dikaz jest ndsledujici:

Budiz rovnice kuZelosetky K :

22 ye _
@ TE=h
pii ¢emz oviem miiZe byti b2 zdporné a kiivka znati hyperbolu.

Rovnice kuZelosetky K, pak zni:

{EQ y'l
@b
1
kdez 02 i zdporné Cislo znaditi mize.
Piimky CB a DB jsou rovnobézny k dvéma sdruzenym
primérim kuZelosetky K,, podobné CLE a DE.

Oznadime-li thel, ktery tvoii paprsek CB s osou X, «,

pak thel «,, jez tvoif paprsek BD s touZe osou, jest dén rovnicf:
b1

tgo, —— m .

Rovnice ptimky AF rovnobézné ku BD zni:

2
1

attg o

Yy—4h=— (x — o),

znaf-li (z,, y,) soufadnice bodu A.

Rovnice pfimky AA rovnob&zné ku EC jest:
b2

y_yxz—m(w—wx)y

Je-li B thel, ktery tvoii paprsek DA s osou X.
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Usecky w,. a x, prisetikd s osou X obou piedchozich pifmek
jsou dény vyrazy:

_nattyea
xF———l bf x,

oy, at
acK———J'———wi—ﬁ——}-ml

1

Délka KF md tedy hodnotu:

KF _Jl‘ (tg @ — tg p).

l

Ponévadz
—_ %
lge=7 ,+u t9p = x, —a’
jest
T 7 A )__ 2a%y;
=t () = wE e
Z rovnice kiivky K plyne viak:
a2 y2
Fw =
1
a proto
2ab?
KF: _b_2—,
1

¢im? dokdzdno, Ze délka KF jest pro kterykoli bod A kuZelo-
setky konstantni. Volime-li 42 = a” t. j. kuZelosetka K, jest

kruznicf, ¢&ili vedeme-li AF a AK kolmo ku C4 a DA, pak

2
KF=—2—b—.
a

Vétu, kterou jsme zde uvedli, moZno dédle rozifiiti takto:
Jsou ddny dvé kuZelosetky K a K,, jez se dotykaji v bodech
C a D, Vyvolme na prvé libovolny bod 4 a spojme jej s body
C a D; piimka CA protne kuZelosetku K, v bodé M a p¥imka
DA vbodé N, Vedme dile prisetikem spoleénych teten rovno-
bézku ¢ se spojnicf CD, ¢Eili poléru stfedu tselky CD; tuto
poldéru protne pifmka CV v bodé N, a pfimka DM v bodé M,,
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a tu plati: pfimky 4N, a AM, vytinaji na pfimee C'D konstantni
délku N, M,.

Véta tato plyne pifmo z predchozi na zékladé kollineace,
Volime-li za osu kollineace piimku CD a ptifadime-li tedndm
v bodech C a D tetny, jez stoji kolmo na osu CD, pak kuzelo-
setky K, K, ptejdou v kuzelosetky A', K',, pro které piimka
CD jest osou; bod 4 piejde v A’ a piimce ¢ odpovidd nekoneiné
vzddlend piimka v soustavé kuZelosetek K'a K',. Pifmce AN,
odpovidd ptimka A’N’,, rovnobéznd s piimkou CN’, a pifmce
ADI, rovnobézka s pfimkou M'D, jdouci bodem A’, znaéi-li N
a ' body, v néz kollineaci pteSly body N a M; ponévadz body
na ose kollineani sobé samy odpovidaji, t. j.

M, = M,,
N, = N/,

a jelikoz délka M',N’, dle diivéjsfho jest konstantni, jest i M,N,
konstantni.

Poznamka &k theorii kuZelosecek vepsanych
do rovnobéznika.

Napsal Josef Klima, assistent techniky.

V ro¢. XLI. tohoto ¢asopisu na str. 97. a nésl. a str. 639.
a ndsl. odvozuje pan prof. R. Hru$ae v &lanku: , Pozndmky
k theorii kuZelosedek” nékteré zajimavé vztahy pro kuZelosetky
vepsané obdélniku neb rovnobézniku cestou analytické geometrie.
Mimo jiné dokazuje téz vétu, ze ohniska kuZzelosedek vepsanych
do rovnobézniku vypliuji jistou rovnoosou hyperbolu, jeZ v pii-
padé, ze lze rovnobé&zniku tomu kruznici vepsati, rozpadd se ve
dvé kolmé pifmky. V ndsledujicim chei tyz vysledek odvoditi
jednoduchou prostorovou interpretaci.

Budtez dany ctyfi teény T'||'T a 7" || 'T" kuzelosetky,
takze urfuji rovnob&inik abed této opsany. KuZeloselek, jez
dotykaji se téchto, je oo ! a tvoif t. zv. Fadu. VSechny tyto maji
spoletny stied s, prisetik to tdhlopiitek ac, bd a spoledny par
sdruzenych primérd (ale jen co do smért) 4 = ac, 4' = bd,
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