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2. Predpokldddme, Ze rovnice (1) md dva kofeny rediné.
Z uvedeného pojedndni plyne, Ze v tomto pfipadé musi byti bod
(t,s) uvnitf daseku II (obr. 2.), nebo na hranicich usekit I all vyjma
bod A.

Nutné a postalujici podminky, aby pfi tom redlné &asti vSech
kofenli byly stejné, jsou zase podminky (3), tedy s=0, =0,

" Ale protoze pfi r =0 md rovnice (1) pro s=0, £=0 &tyfi
redlné kofeny, je patrno, e pfi r—=0 nemfZe miti rovnice
(1) dva kofeny redlné a dva komplexni, jejichZ rediné
C¢dsti jsou stejné. -

3. Predpoklddame, Ze rovnice (1) md v3echny kofeny redlné.

Nutné a postaCujici podminky, aby byly v8echny
stejné, jsou r=0, s=0. t=0, tedy bod (f,s) musi sply-
nouti s bodem A (obr. 2)).

*

_ Remargue..
(Extrait de Particle précédent.)

La ,Remarque“ compléte le mémoire de auteur ,Le caractere
des vibrations dans deux circuits ainduction mutuelle“ (Rozpravy
Ces. Akademie, t. XXV, 1916, n° 52). Ce mémoire a donné une
réponse sommaire a la question concernant la nature des racines
de l'équation biquadratique caractéristique (racines réelles ou
imaginaires, égales ou inégales). Cette solution sommaire conduit
(dans la ,Remarque“ actuelle) ‘a une résolution simple d’uneautre
question: quand est-ce que les racines de I’équation biquadratique
possédent des parties réelles ou des parties imaginaires (celles-ci
au signe prés) égales. (Ce qui veut dire, au point de vue physique:
le méme amortissement ou la méme fréquence des vibrations.)

o) iisté jednodvojzna&né kvadrafické reciproké
pifbuznosti v roviné. - :
- Dr. Klima fosef. :

\Y né:sledu'jicim,chci uk4zati na jednoduchou cestu, jak dospéjémfé
k zvld3tni kvadratické jednodvojzna&né reciproké ptibuznosti a na
n&kterd jeji uZiti.1) o : '

1) Obecné vySetfeni jednodvojznatné pfibuznosti dvou bodovych poli
podal R. ‘de Paolis v pojedndni- ,Le trasformazioni piane doppie“ v Atti
della Accademia Reale del Lincei Roma-r. 1877. Pfiklad jisté jednodvojznadné
pti‘ibléit_}osti stupné 12ho podal p. prof. dr. BydZovsky v t. Easopise rot. XLVIL
str. . . : . :

i
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Mysleme si_zdkladni kuZeloseCku k2 (obr. 1) a na ni dva
zakladni body Z,, Z,, ]lle je urCena pfimka p = 7, z,. Libov.
bodu A necht odpovidad spojnice a priimétl A’, A” bodu A ze zdkl.
bodt Z,, Z, na kuZeloseku k2. T&Z pfimka a odpovidé viak
jesté druhému bodu A = (Z,4", Z,A’). Body A, A jsou patrn& na
pfimce m jdouci pélem P zdkl. pfimky p vzhledem ku A* a jsou
harmonicky sdruZeny ku kuZeloselce k2, nebo jsou obecn€ inversni
ku: k2 vzhledem k po6lu P dle Hirsta.)

© OznaCme si pole bodové A... = a pole pfimkové a... =.
KaZdému bodu A pole = odpovidd jedind pfimka a pole x, ale
naopak kaZ?dé primce pole 7 odpovidaji dva body v poli =. KdyZ -

pfimka a prob&hne pole 7, dvojice ji odpovidajici v = pokryji toto
pole jednou; kdyZ v3ak bod A prob&hne pole =, pfimka jemu
odpovidajici pokryje pole  dvojndsob a proto jmenuje se pole =
dvojndsobnym, kdeZta pole bodové m jednoduchym. Vyjimku tvofi
tedny kuZeloseéky k2, jimZ v w odpovida jediny bod ato dotyCny,
pfimka p = Z, 7, jiz odpovidd v z kterykoliv bod pfimky p, neb
bod P, a v poli = jsou to body Z, a Z,, jimZ odpovidad dey v
ot pﬁmek jdoucich tymiZ body Z; resp. Z,.

Body Z, a Z, jsou hlavnimi body v poli = a piimka p je

hlavni pfimkou v poli 7. Hlavni kfivky pole =, jeZ odpovidaji
hlavnim bodfiim Z,, Z, pole =, prechéze]i tu v body Z, resp. Z,
uvaZ. co obélky oo! pfimek jimi jdoucich a hlavni kfivka pole n

odp hlavni pfimce p polen pfechdzi v pi‘lmku p.

1) Ku pf. K. Doehlemann ,Geom. Transform.® dil IL str 46.
Casopis pro péstovadni matematiky a fysiky. Roénik LII. 5




66

»

Bude-li se pfimka a v poli = otdCeti kol bodu M na p (obr. 1.),
budou odpov. body A, 'A probihati poldiru m toho bodu, jeZ pro-
chdzi bodem P a tvofi na ni involuci o samodruZ. bodech B =18
a C="'C, v nichz m protind k2. Pfejde-li pfimka a otdfenim kol
M v pifimku p, bude ji odpovidati bod Q, v némZ seCe m pfimku
p a bod 1Q = P. Pfimkdm a jdoucim bodem M a neprotinajicim
kuZeloseCku k* odpovidaji na pfimce m pary imag. sdruZ. bodd,
]ei urdili bychom eliptickou involuci, majici body BaC:za ;eden
par a druhy dostali bychom prumétem libov. paru sdruZ. bodi na
a z bodu Z, neb Z,. V pfipadé, Ze M je uvnitf 4> tvoii pary A'A
ehptlckou mvo]um Tetny kfivky k2, jimZ odpov. pdr bodovy splyva,
tvofi prechod od pfimek, jimZ odpov. dva redlné body k pfimkam,
jimZ odpov. dva imag. body sdruZené, i nazyva se proto kfivka
k2, kfivkou pfFechodu.?)

Konstrukci pfimky a odpov. v nadi transform. bodu A lze
dati téZ prostorovy vyznam. Mysleme si totiZ v prostoru bod S a
spojme jej s body Z, a Z, pfimkami-b a ¢ a proloZme kuZelo-
seCkou A2 a témito pfimkami libov. plochu 2° P2, jeZ bude ptfimkovou,
jsou-li body Z, a Z, redlné. Spojnice bodu § s libov. bodem A pole
n protind plochu P2 v bod& (A), jimZ prochdzeji na ploSe dvé
ptimky povrchové (¢) a (7), jeZ protinaji kuZeloseCku 42v bodech,
jichz spojnice ddva stopu a roviny tetné (c), sestrojené k plo3e
v bod& (A) a jeZ odpovidd bodu A roviny v poli 5. Povr3ky (c)
a (r) promitaji se z bodu S na = do pfimek ¢ ar, jeZ prochdzeji
bodem A a bodem Z, resp. Z,, do kterychZto bodii poslednich
promitaji se povrdky ¢ a b (b,c.... jsou povrky jedné osnovy
a q,r,... druhé osnovy plochy P?). Pole bodové n je tedy cen-
trdlnim prtimétem bodit plochy P2 z jejiho bodu S a pole pfimkové
7 je souhrn stop rovin te€nych v pfislu3. bodech k ploe té. Ploch
P2, jez vedou k dané transformaci, uréené kuZeloselkou k2 a body
Z, a Z, je x* jeito bodlt S moZno zvoliti ~3 a zdkladnou (k¢2,
b, q) lze proloZiti ~1 ploch 2° jeZ tvoii svazek. KuZeloselek k®
v 7 naproli tomu je oc® a na kaidé lze par Z,, Z, zvoliti co?
takZe nalich transformaci vroving je o7, ale kaZdou plochu P2 Ize
uZiti pro v§echny transform., jeZ maji 24k, body .Z,, Z, na jejt
stop& a to je pro ~?, &ImZ dospivdme ke vSem ~c® plochdm 2°.

~ Zvolime-li v z pfimku g, lze ji k ploSe P2 proloziti dv& roviny
tefné, jichz body dotyku (A) (lA) jsou na sdruZ. poléfe, jeZ prochazi
pélem (P) roviny =n, kteryito pdl z bodu S promitd se do pélu
P zdkl. pfimky p ku k2 Hirstova obecnd inverse ku k* pro po6l
P jevi se tu jako centr. primé&t bodi plochy P?,jeZ jsou vidy na
-témZ paprsku prostor. svazku o stfedu (P). Pole pfimk. z a svazek

1) V. Pascal ,Repertorium d. hoh. Math.“ 1. 1. str. 366 neb R. Sturm
»Die Lehre von den geom. Verwandtschaften“ dil IV. str. 236.

%) Gino Loria: LSpezielle algebr und transzendente ebene Kurven
dil 1. str. 429 a nasl. , ‘
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prostorovy (P) jsou poldrni vzhledem k P2 Tak libov. kfivce
v 7 co souhrnu ~? bodfi odpov. na P? kfivka, jeZ promitd se
z (P) kuZelem, jemuZ v m, v polarité uvede®, odpovidd kfivka
obalend ~o! pfimkami, jeZ jsou poldrn& sdruZené k ~! povrSkdm
toho kuZele a kterd odpovid4d kfivce pole = v nadi transformaci.

Tato prostorové interpretace transformace usnadni konstrukci
sdruz. prvkil, jsou-li body Z,, Z, neb i kuZelosetka k* imagindrni.
Plocha P? je v tom piipadé nepfimkovou a tfeba ji jen tak pro-
loziti, by v roviné (Sp) indukovala involuci sdruZ. te€en, jiz se
promitd involuce urlujici body Z,, Z, z bodu S a v rovin€ = poldrni
pole, jez urluje zdkl. kuZeloselku k2. ,

Odvodme dalsi vlastnosti transformace této a to pfimo v roving.
vysledky tak obdrZené daji se ov3em téZ snadno potvrditi prostor,
nahliZenim na transformaci.

Probih4-li bod A v poli 7 (obr. 1) pfimku m jdouci pdlem
P, obaluje odpov. pfimka a v poli x bod M, pol to pfimky m ke
kuZelose&ce k2. Probihd-li bod A lib. pfimku u probihaji body A’, A” na
k? dv& prométné fady, jichz samodruzné body T a 7 jsou v prii-
seticich pfimky u s k2. Spojnice a odpov. si bodii téchto dvou
promét. fad obaluji kuZelose¢ku u? dvojndsob se dotykajici kuZelos.
k? v bodech 7, T, jeZ dotykd se téZ hlavni pfimky p a sice
v bodé sdruZ. ku k2 k praseciku (up).

,00% pFimkdm roviny w odpovidd v 7 ~o* kuZelosedek dvoj-
ndsob se dotykajici kuZeloseCky k* a hlavni pFimky p.“ ,
Ub&2né ‘pfimce n pole = odpovida v 7 kuZeloselka n?, jeZ je
soustfednd a homothetickd s kuZeloseCkou k% a jeZ se dotykd

Mysleme si v poli # bod R, co obdlku ~' pfimek a, tim
bodem jdoucich. Libov. z téchto pfimek a, protind kuZel. k2 v bodech
A a A" a spojnice Z,A’, Z,A” resp. Z,A", Z,A’ protinaji se v bodech
A resp. 1A kfivky odp. bodu R. Kfivka ta je patrn& kuZeloseCka -
R? jdouci body Z,, Z, a body dotyku U a U telen sestrojenych
z R ku k2. Ze je to kueloselka vyplyvd té% z ndsledniho: Libo-
‘volnym bodem M hlavni pfimky p jde jedind pfimka svazku R
v poli =, jiz odpovidaji v = dva body na poldfe m bodu M ku k?
a jeZ jsou harmon. sdruZ. ku k2, z CehoZ plyne ddle, Ze spojnice
PU a Piy jsou teénami kuZeloseCky R? v U a 1U. KuZeloselka R? je
hyperbolou, parabolou neb elipsou, je li R vn& na neb uvnitf
kuZelosetky n% kterd odpovidé v = b&¥né pfimce n pole 7. Je-li
bod R ve stfedu S kuZeloseZky k* odpovidd mu v 7= kuZeloseCka
'S? homothetickd s k2 o stfedu P, jdouci body Z,, Z,. Je-li bod
R na pHimce p, rozpadd se piislusnd kuZeloseCka ve dvé& pifimky,
.a to, poldru bodu toho ku k® a pfimku p. Bodu P odpovidd
kuZelosetka Pt dotykajici se teen Pz, PZ, v bodech Z,, Z,.

| ]
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»~2% boddm roviny B olpovidd v w o kuZelosecCek jdoucich
body Z, a Z, obecné inversnich ku k* pro pol P.®

I je zfejmo, Ze tato reciprokd transformace je v obou smé&rech
kvadratickd.

Zvldstni pFipad nadi transformace dostaneme, je-li zdkladni
kuZelosetka k? kruZnici a body Z, a Z, krubovymi body v ne-
konetnu. Bodu A (obr. 2) patrn€ odpovida pfimka, jeZz je osou
poten&ni bodu A a kruZnice k2. Pfimce a naopak odpovidaji dva
body A, A, jeZ jsou soumérné k ptimce a. PSl P obecného pfipadu
splyvd tu se stfedem S kruZnice k* a A, 'A jsou inversni ku
kruZnici k2. Libov. pfimce u roviny = odpovidd v = parabola u?

dvojndsob se dotykajici kruZnice k* v priseticich s u o ose 1 u.
Bod&im R pole = odpovidaji v = kruZnice R* pravodhle prot'najici
‘kruZnici k* a o stfedu v R.

~ Kfivce n° K* roviny = odpovidd v poli 7 kfivka 2nté tridy
K;n, jeito. bodem R pole = prochdzi k ni tolik tefen, v kolika
bodech kfivka K" protind kuZelosetku. R? odpov. bodu R. Kfivka
'Ky, ma piimku p za n ndsobnou te¥nu, je¥to p odpov. n prfxseélkﬁm
kfivky K"s p. Kfivka K, dotjkd se zdkl. kutelosetky k* ve 2n
bodech, v nichZ K” protin§ k2. Dvojné te&ny kfivky K,. odpovidaji
pfedn& dvojnym bodliim kfivky K7*, ale jeSté dalSi dvojné teiny
dostaneme ndsledovn&: Sestrojme v poi 7 ku ktivce K kitvku
obecné inversni ku k2 pro pol P, coZje jak zndmo kiivka K’
stupn€.2n. Tato kfivka protind danou’ K# ve 2n* bodech. z nich%
ie 2n na zakl. kfivce kt. Zbyvajici 2n(n—1) prise&né body jsou
vidy po dvou na paprscich svazku P a t¢mto vzdy dvéma bodim
odpovid4 jedina pfimka, jez je dvojnou tetnou. kFivky K, Téchto .
dvojnych tefen je n(n—1). Je-li tedy kfivka K raciundlni, t. j..
mé li-3 (1—1) (n—2) dvojnych bodu, bude miti odpov. ktivka Kan
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1 (n—1) (n—=2) 4+ n (n—1) dvolnych teCen a jednu n-ndsobnou,
leZ zastupuje 4 n (n—1) dvoj. tefen, co% je dohromady (n—1).
(2n—1), tedy kfivka raciondlni t¥idy 2n jak odpovid4 jednoznaZné

pfifazenosti bodli kfivky K~ a tefen kfivky K,n.

Prochézi-li kfivka K"bodem Z, sniZi se stupeii odpov. kfivkyo 1a
p je (n—1) ndsob. tenou; podobné prochdzi-li bodem Z,. Je-li
bod P k-ndsobnym bodem’ kiivky K" je ptimka p (n - k) nésob

te¢nou pro kfivku Ksn.

Zvldstni pfipady: Ptimce jdouci bodem Z, nebo Z, odeV1dai

v = bod, v ném% pfimka ta protind podruhé kuZeloselku k2.
KuZelosetce jdouci bédem. Z, nebo Z, odpovidd v n kfivka treti
tfidy raciondlni, jejiz dvojnd tetna odpovidad jedinému pdru bodh
obecné& inversnich na dané kuZeloselce ku £* pro pol P. V3echny
tyto kfivky tieti tfidy dotykaji setrojndsob kuZel. k2 v priiselicich
s _danou kuZeloseCkou a piimky p. I bylo by Ize této transformace
uZiti k sestrojeni rac. kfivek treti tfidy, jeZ dotykaji se trojndsob
dané kuZeloseCky k* a péti teCen atd.

KuZelosetce jdouci body zdkladnimi Z,, Z, odpovidd v =
op&t kuZelosetka dvojndsob se dotykajici zdkl. kuZelosetky &*
v priisedicich s danou kuZeloseCkou. oo® kuZeloseCkdm jdoucim
body Z,, Z, odpovidd ~3 kuZeloselek dvojndsob se dotykajici
kuZelosetky k% KuZelosetce homothetické s k> a prochazejici
body Z,, Z, odpovidd v 5 kuZelose¢ka homothetickd a soustfednd s k2.

Dotykd-li se dand kuZelosetka jdouci body Z,, Z, kuZelosetky
k>, ma odpovidajici kuZelosetka v n 8 * dotyk Ctyrbodovy
v pfislu. bod& dotyku. I dalo by se transformace této uZiti ku
konstrukci kuZelosetek dotykajicich se dvojndsob dané kuZeloseCky
k* a tfi teCen, coZ je uloha &tyfznand a prechdzi v urleni kuZe-
loseky péti body, neb, zvolime-li body zakladni Z, a Z, v prii-
seCicich jedné teny s k%, v urfeni pfimky *dvima body, je?
odpovidaji druhym dv&ma tefndm. Stejné urleni kuZeloselky, jez
dotyka se dvou tefen a md s k2 dotyk Etyrbodovy, pfechdzi v urceni
kuZeloselky, jdouci &tyfmi body a dotykajici se- kuZeloseCky k2,
jeZ prochdzi dvéma z t&chto bodi, nebo, pfi zvoleni zdkl. bodi
Zy, Z, v priiseicich jedné z danych teCen s kuZeloseCkou &2
v urleni teZen, ku k® z bodd, je¥ odpovidaji v transformam druhé
te¢n&. Uloha opét &tyfznalnd.

Mdme-li specieln& transformaci vytknutou v obr. 2. dostdvame,
7e kaZdé kruZnici odpovidd kuZelosetka dvojndsob se dotykajici
zakladni kruZnice k2 v priisedicich s touto kruZnici. Dotykd-li se
tedy dand -kruZnice v poli -z zdkl. kruZnice k2, odpovidd ji kuZe-
losecka, jeZ se dané kruZnice k? dotykd étyrbodové t. j. pro ni
k* je oskuladni kruZnici ve vrcholu.” Uloha tedy, sestrojiti kuZe-
losetku dotykajici se dvojndsob dané kruZnice a tfi teCen, pfechdzi
v urfeni kruZnice tfémi body a dloha urliti kuZeloselku, jeZ se
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dané kruZnice dot}"ké EtyrbodovE a dvou tefen, v urleni KruZnice
jdouci dv&ma body a dotykajici se zdkladni kruZnice A2

UvaZujme nyni, co odpovidd kfivce k-té tfidy Ly pole m. Je
to patrné& kfivka 2k-tého stupn& L¢, jeZto s pfimkou u roviny 7 ma
tolik bodfi spolenych, kolik spole¢nych tefen m4 kfivka L s kuZe-
losetkou 12, jeZ odpovidd pFimce u v poli 7. Sice kaidé této
spoletné tecné& odpovidaji vz dva body, ale jen jeden je na pfimce
u, kde%to druhy je na kuZeloselce, jez je obecné inversni dle k*
k pfimce u vzhledem k P co p6lu inverse. Priseciky L2 s k?
jsou v doty&. bodech spolef. tefen kfivek L; a k2 a tetny v nich
prochazeji polem P. Body Z, a Z, jsou k—nasobn)"mi body kfivky

L2, jetto k-tetndm ze Z, ku pF. odpovidd k-krite bod Z, a k
bodﬁ jeZ jsou na,teln€ v Z, ku A% Kfivka L2 je sama k sobé&
obecné inversni’ (obecné analagmatlckou) ku % pro pol P.

Je-li kfivka Ly raciondlni, t, j. md-li § (k—1) (k—2) dvoj.
teen, tu kfivka odpov. L%* md (k—1) (k—2) dvoj. bodii a dva
k-nds. body Z, a Z, a tedy je rodu : "

}(@h—1) (2h=2) — (k—1) (k—2) — k (k—1) = k—1.

Bude-li se kfivka L, dotykati n-ndsobné& pfimky p, tu pfislu¥na
kiivka L2 rozpadne se v n-ndsobn& potitanou pfimku p a kfivku
stupn& (2k—n), jeZ-md v bod& P n-ndsob. bod a v bodech Z,

' _a Z, body (k—n) ndsobné, a je-li Ly opét raciondlni, je L2k- rodu

k—1. Tak ku pf. kuieloseé(:e, jeZ se dotyka p, odpovfdai v 7 kfivka
3° rodu 1, jeZ jde body Z,, Z, P. Dotyka-li se tato kuZelosetka je3t&
dvo;nésob kuZeloseCky k% rozpadne se odpov. kfivka 3° v pfimku
- spojujici oba body dotyku a kuZeloseCku jdouci body Z,, Z,, P,
jeZ je inversni k. pﬁmce této vzhledem ku Ic2 a pélu P. o



Tt

Utijeme-li t&chto vysledkl op&t pro transformaci vyznaCenou
v obr. 2, bude kaidé kfivce.L; pole pfimk. = odpovidati v poli
bodovém = k¥ivka L2 analagmatickd pro kruhovou inversi (S, k?)
a sice je stupn& 2k a kfivka L; jmenuje se jeji deferentou?) dle
de la Gournerie. Kfivka analagm. L°* md imag. body kruhové za
k-nasobné. Dotyka-li se kfivka L, (ib&%né piimky n-nasobng, bude
stupefl analagm. kfivky jen (2k—n) a stfed S je pro ni n-ndsobnym
bodem.

Konstrukce tecny ku kfivce L** odpovidajici kfivce Ly pole 7 .
“vyznatena v obr. 3. Ten& a kfivky Ly odpovidaji v = dva body

A a 'A; bychom urtili teCny v téchto k L2* mysleme si k tefn&
a nekonefné& blizkou teCnu kfivky L, jeZ urCuje na a bod dotyku

T. Bodu T pole = odpovidd v = kuZeloselka 7% jdouci body Z,,
Z, a body E a F, v nichZ poldra u bodu T ke kuZelosefce k2%
tuto protind. Telny v bodech E'a F k T2 prochdzeji bodem P.
KuZelosetka 72 dotykd se kfivky L** dvojndsob a to v bodech
A a 'A. Tefny kfivky L%** v bodech A a 'A jsou téZ te&nami
kuZeloseCky 7%v téchto bodech a prochdzeji tedy pélem R spojnice

A'A ke kuZeloseice 72 Pl ten je priisetikem ptimek u a d, z nich?

prvéd je poldrou bodu P, jimZ A'A prochazi a druhd bodu (ZIZg,
A4).
Tedy:
_ .Tecny k L* v bodech A, 1A jez odpovzda]z tecné a kfivky
Ly, probhazejt bodem R této tecny, ktery je harmonicky sdruZen
k doty€.<bodu T teény a ku kuZelosecce k*.“

Z této konstrukce vyplyva ihned zvratnd konstrukce vyznafend

v obr. 4, jak urdise bod dotyku na te¥n& a kfivky K, odpovidajici
bodu A kfivky K. Bodten T je patrn® harmon. bodem k priiseciku
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R te¢ny ¢ kiivky K" v bodé& As te¢nou a, vzhledem k prilisedikiim
A, A” tetny a s k2.

Jak-by byla definovana dudlni transformace a které by davala
vysledky, je samozfejmé..

Pfipad, kdy kuZelosetka zakl. k2 se rozpadd ve dvé prxmky,
nebo v pripadé dudlnim, ve dva body, vede ke konstrukt. gedno-
duché reciproké kvadratické Cremonov& transformaci.

*

Sur une correspondance quadratigue réciprogue et
biunivoque dans le plan.

(Extrait de Particle précédent.)

bt

Une conique k2 est coupée par une droite p aux points Z,, Z..
Si Pon fait corresporidre a un point arbitraire A la droite a joignant
les deux points A’, A”, ol la conique est coupée respectivement
par les droites Z, A, Z, A, on a une correspondance [2, 1] entre
les points et les droites du plan. Désignons par z le systeme des
points, par x le systéme des droites de ce plan. On peut obtenir
la méme correspondance au moyen d’une quadrique P? passant
par la conique #%; le systéme n est alors la projection de cette
surface, le centre de projection étant le point d’intersection S des
droites de la surface passant par les points Z,,Z,, le systéme =
est formée par les droites. d’intersection du plan avec les plans
tangents aux points respectifs.

A une droite u de = correspond dans 7 une conique qui
touche k2 aux points d’intersection de cette conique avec u, et
tangente & p. A un point R de x correspond dans 7 une conique
passant par Z,, Z, et qui correspond, en général, & k2 dans une
inversion dont le centre est le pdle P de p par rapport a k2 Les
points principaux de = sont Z,, Z,; les courbes principales, qui
leur correspondent dans 7z, sont ces mémes points; la droite prin-
cipale de s est p; la courbe principale qui lui correspond dans
7 est cette méme droite. (Cas particulier: &% est un cercle, Z,, Z,
les points circulaires.)

A une courbe K" de n correspond ‘dans 7, une courbe ayant
la classe 2n, pour laquelle p est une tangente p-uple; cette courbe
est rationnelle, si K" 'est. La classe s’abaisse d’une unité, si K"
passe par un des points Z,, Z;,. Le cas particulier d’'une conique
passant par Z,, Z, conduit a la construction d'une comque qui
aun contact double (un contact du’ 3¢ ordre) avec A et qui touche,
en outre, trois (deux) tangentes données. A une courbe Ly de
correspond dans =, une courbe L2?*de lordre 2k, dont Z,, Z,
sont des points k- uples et qui estune anallagmathue par rapport
4 k® et le pble P.Si Ly est rationnelle, L% a le genre k—1.
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