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jei se jevi pfi reliefech Thorwaldsenovijch, jenZ, jak obecné
zndmo, si pki svych vytvarech poéinal zcela jinak neZ pfedchiidei
vySe vytknut{ a jehoZ umeéleckd dfla se honosi velikou ptiroze-
nost{.

My méme za to, Ze odchylky tyto dajf se rovmnéZ tak vy-
svétliti neshodou tkonu zrakového u centrilnfho promitdnf, jako
pii perspektivé rovinné, jak jsme pro poslednf pifpad uéinili
ve svych pojedndnich v Krélovské Ceské spolecnosti nduk*) a Ze
tedy nynéjsi theorie perspektivy prostorové jest prdvé tak sprdvné
pribliZent se skutetnosti jako perspektiva rovinnd a Ze bychom
budto museli nechat padnout obé, aneb Ze musfme uznati obé
za stejné sprdvné. Chovdme tudiZ oproti onomu tvrzenf velikou
reservu a musfme dotud trvati na pravosti theorie nynéjsi,
pokud usvédéeni nebudeme theorif lepsf, jeZ piddné vytkne chyby,
kterych by se nynéj§f dopoustéla.

Zd4l se nim tedy pokus zbudovati pfesné a kritce prin-
cipy perspektivy reliefnf, jeZ v nejnovéjifm Gase zase se t&Sf

vZdy vice rostouct oblibé umélcd vytvarnych, zajimavym a vdéénym.
(Dokondent.)

Drobné zpravy.
Napsal
A. Strnad,
professor v Hradct Krilové, -

Dokonald éisla, o kterych jsme jiz v XVL rofniku tohoto
casopisu (str. 167) referovali, nep¥estavaji dosud byti pfedmétem
studia arithmetickych theoretiki. Jsou to, jak znémo, ¢fsla,
kters se rovnaji soutu veSkerych svjch déliteldi; ku pifkladu
6 =12 3. Takovych &fsel nalezeno devét, vesmés sudych,
a nepodafilo se dosud rozhodnouti, miZe-li existovati dokonalé

*) Viz nésledujfcf pojednéni:

Uber perspektivische Restitution, Bewegung und Verzerrung
(Zprévy o zaseddni krdl. éeské spoleénosti nduk 6. kvétna 1886.)

Uber eine specielle durch ein dioptrisches System bestimmte
Raumcollineation. (TamtéZ 21. kvétna 1886.)

Untersuchung der Wirkungen perspectivischer Darstellungen. -
(TamtéZ 4. Cervna 1886,)
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&slo liché. Na misté FeSenf této obecné otdzky objeveny né-
které zvlaStni vlastnosti, které, jak se zdd, Zddané YeSeni pfi-
pravuji.

Tak dokdzal Servais (Mathesis, tome VII. 1887, p. 228,
VIII. 1888, p. 92, 135): KaZdé dokonalé sudé &fslo veétsi neZ
6 jest tvaru 9n}-1 a ukonceno ¢fslicf 6 neb 28. Nenf lichého
¢fsla dokonalého, které by obsahovalo jen jednoho neb jen dva
neb tfi prvoéinitele. Je-li néjaké dokonalé liché ¢islo obsahujfcf
n riznfch prvociniteld, nejmens{ z nich nepfevySuje =.

ObtiZemi 1ilohy ldkédn, sdm prosluly OSylvester vénoval jf
svou pozornost (Comptes Rendus, 1888, février). Podal dikaz,
Ze nenf lichého éfsla dokonalého, které by obsahovalo méné nez
6 réznych prvodinitel. Dokonalé éfslo liché nesoudélné s ¢éfslem
3, musf obsahovati vice nez 8 riiznych prvocinitelt.

Catalan (Mathesis, tome VII. p. 230, tome VIIL p. 112)
vyslovil véty: Soucet pfevratnych hodnot v3ech déliteld dokona-
lého ¢isla, ¢islo samo v to Citaje, rovnd se 2. Je-li liché éfslo,
nesoudélné s éfslem 105, éislem dokonalym, m4 nejméné 26 riz-
nfch prvociniteld a nejméné 45 éfslic.

dx dx
Rovnice Eulerova — ==+ —===0, ve které X jest bi- -
TRV TV !

kvadratickd funkce proménné x a X, td% funkce proménné x,,
miize byti dle Halphena integrovéna elegantnim splisobem né-
sledujicim. Zvolme tfi kvadratické funkce a, b, ¢ proménné =
tak, aby vyhovély podmince .

ac—b*=X;
" ayy by, ¢, necht jsou tytéz funkce =,
a tedy a6 —b*=X,.

- Potom jest Z4dany integrél ,
(ac, — 2bby +-0,0)* =4 (b* —a0) (b, * — &),
ktery i jinak jeSté upraviti lze. Uzdvorkovany mnohoclen na
levé strané jest totiZ dvojndsob kvadratickd a soumérnd funkce
veli¢in z, @;, kterd pH x =@, stdvd se rovnou 2X; znalf-li »>
jakjkoli jiny mnohoélen téchZe vlastnosti, t. j. dvojndsob kvadra-
ticky, soumérny ku « a «, a stdvajicf se rovny 2X pfi z ==,, -
nemohou se oba mnohoéleny IfSiti ni¢fm nez ¢lenem 4 (x — z,)?,
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kde% 4 jest libovolnd konstanta. Hledany integrdl miiZeme tedy
psati téz takto
[P+ A (x— )% = 4XX,.

Dle toho, jaky tvar vyrazu P udélime, nabyvd téZ integrdl
riizné podoby a obsahuje vZdy jedinou integracnf stdlou A. Pred-
pokldddme-li na p¥. X rozloZeno ve dva kvadratické Cinitele, tedy

X=A4C X, = 4,0,
miZeme poloZiti
P=AC, 4 A,C,
naez po kritkd tpravé objevi se integrdl ve formé
Vac — VAIO:: const.,
x—x
kterou podal Laguerre.

(Rendiconti del circolo matematico di Palermo. Tome II.

1888. p. 40,

Geometrie itvard pomysinych. Pojem dvojpoméru  ctyr
bodd pffmé Fady lze jak pfed nékolika lety Lucas (Comptes
Rendus, tome LXXVIIL r. 463) ukédzal, roziffiti na libovolné
étyry realné body v roviné. Jsou-li totiZ ax,yx pravodhlé sou-
fadnice bodu a:, a klademe-li

z,‘_w,,—|—zyk, ‘l,_ v-—
mizeme dvojpoméF &ty¥ realnych bodd v rovme definovati takto:
2, —2, 2 —2
z,—z,'zz——z4'
Dvojpomér tento jest hodnota soujemnd, jejiZ modul

K, = (a,0,a,a,) =

K= %% %%

By ApQy

amplituda pak
: A=Y aya,a, — ¥ a,a,a,.

Na pojmu tomto a za pomocf zvldstntho zastoupeni bodd
pomyslnych body realnymi zaloZil Tarry geometnckou theoru
ttvard pomyslnych.

Bodu pomyslnému pfisuzuje autor pivod algebralcky a sta-
wuovf, Ze jest uren dvéma realnymi body; nepoddvd sice blizif
vyklad tohoto urcenf, myslime vSak, Ze je lze spiisobem analy-
tickym vysvétliti takto: M4-li pomyslny bod soufadnice m - in,
P -} tq, jest soufadnicemi m, p urcen realny bod A, soufadni-

- . 6*
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cemi 7n, ¢ realny bod A4’; témito dvéma realnymi body uréen
jest patrné dany bod pomyslny. Tarry uddvd jeSté jiny spidsob,
kterak miZe byti pomysiny bod zastoupen utvary realnymi.
Myslime-li si totiz dseCku AA’ otofenou kolem A v kladném
smyslu o dhel pravy do polohy Ae, jest pomysiny bod uréen
realnou p¥imkou zastupujicf AA’ (droite support) a realnym za-
stupujicfm vnéjSim bodem e (position extérieure du point ima-
ginaire).

Tim poskytnuta moZnost definovati dvojpomér ctyr po-
myslnych bodd na realné pifmce: jest to dvojpomér bodd vnéj-
Sch je zastupujfcich. Tremi body danymi a hodnotou dvojpo-
méru jest Ctvrty bod jednoznacéné uren.

Dény-li tfi realné paprsky svazku, a protneme-li je libo-
volnou p¥fekou, méteme v’ této stanoviti jediny bod dle daného
komplexnftho dvojpoméru. Geometrické misto bodd urcenych
takto na vSech moZnych piickdch pii stdlé hodnoté dvojpoméru
slove pomyslnou p¥fmkou; tato obsahuje jediny bod realny, totiz
stted svazku. Pfimka pomyslnd jest uréena bodem realnym
a bodem pomyslaym aneb dvéma body pomysloymi. Dény-li
¢tyry pifmky realné neb pomyslné, jdoucf jednfm realnym bodem,
protinaji je vSechny moZné pricky ve Ctvefiné bodové stdlého
dvojpoméru. Totéz platI o paprscich svazku se stfedem po--
- myslnym, a tak poddn obecny vymér dvojpoméru é&tvefiny pa-
prskové. Jsou-li ddny ¢tyry body na pomyslné pifmce, a pro-
- mitdme-li je z bodu mimo pfimku daného, obdriime Ctvefinu
paprskovou stlého dvojpoméru; tfm definovén dvojpomér &ty¥
bodii pifmky pomyslné.

V tomto smyslu pokracuje pOJednanf Tarryovo ddle aZ ku
pomysinym kuZeloseCkdm; ukazuje se v ném — a to jest koneény
- jeho tcel — Ze zfkony projektivnosti a reciprocity jsou plat-
‘n¥mi té% pro imagindrné ttvary v realné roviné.

(Association fran¢aise pour Iavancement des sclences
Congrés de Toulouse, 1887 ) -

Rektmkace obloukﬁ kuieloseékovych Jsou—h na elllptl-
ckém - kvadrantu omezeném vrcholy a; b ddny dva body m, z
. tak, Ze normély v téchto bodech sesthené jsou stejné vzdaleny
‘ od stfedu ellipsy, 1ze rozdil elliptickych oblouki am — bn geo-

N ~
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metricky sestrojiti. K zndmé této vété, kterou v predeSlém sto-
letf objevil Fagnano, ptipojili kolem r. 1840 Graves a Mac-
Cullagh véty nésledujfcf: Dany-li dvé konfokdlné kuZelosecky,
které se neprotfnajf, a vedeme-li bodem vnéj§f z nich teény ku
vnitfnf, jest soucet obou teden zmenSen o oblouk obsaZeny mezi
body dotyénymi veli¢ina stdld. Protfnajf-li se dvé konfokdlné kuZe-
loseCky v bodé m a vedeme-li bodem » jedné z nich teény
an, bn ke druhé, jest rozdil obloukdt am — bm roven rozdilu
tecen an — bn.

Chasles pak dokdzal r. 1843: Teény v krajnich bodech
dvou obloukil téZe kuZelosecky, jichz rozdfl lze rektifikovati,
omezujf étyrihelnik o kruzZnici opsany. Vedeme-li bodem n ke
kuZelosedce teény na, nb, a sestrojime-li krunici, kterd se do-
tykd obou téchto tecen i kuZelosecny, této v bodé m, jest rozdil
obloukii am — bm roven rozdilu teéen an — bn.

Nejnovéji ukédzal Humbert (Nouvelles Annales, 1888, p. 5),
jak lze tyto véty rozsfiiti pro kiivky libovolného stupné. Déna-li
ktivka nté t¥{dy a kruZnice, uréuji spoleéné jich teény na kivce n
obloukd, jichZz algebraicky soucet rovni se algebraickému souétu
spolecnych teden. BudiZ na pf. ddna ellipsa a kruZnice, jichZ
vné&jif spolecné teény dotykajf se ellipsy v bodech a,, a,, kruZnice
v bodech b,, b,; vnitinf spoleéné tetny budteZ a,b,, a,b,.
Potom jest :

arc a,a; — arc aya, = a,b, — ayb, —a,b, -} a,b,

Protfnaji-li se tecny a,b, ,a,b, v bodé m, druhé dvé pak

ayb, 4 ayb, v bodé n, jest '

a,m-} am — arc a,a, = a,n -+ a;n — arc a,a,,
coz souhlasf s vétami svrchu uvedenymi, jelikoZ body m, n leX{
na ellipse konfokdlné s danou.

Specielné oblouky elliptickymi. zabyval se v poslednf dobé
Guimaries (Teixeira, Jornal de Sciencias mathematicas e astro-
nomicas; 1886, 1887, vol. VII, VIIL). Ty#% dokdzal, Ze lze
jednoduchym spiisobem vytknouti na elliptickém kvadrantu ne-
koneéné mnoho obloukdi, které lze rektifikovati. Jsou-li totiZ .
a, b poloosy ellipsy, e jeji vysttednest, (x,y), (#.y") soufadnice
bodd oblouk ellipticky omezujfcich, 1ze délku oblouku toho' vy-
jadtiti algebraicky, plat{-li o soufadnicich podminka
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kde¥ znaéf

Rimska plocha Steinerova. Tak slove zvlaitnf plocha
4. stupné a 3. tf{dy, jejiz vytvofenf vymyslil Steiner r. 1844
za svého pobytu v Rfmé. Karakteristickou jejf vlastnostf jest,
%e kaZd4 rovina tend protind ji ve dvou kuZeloseckich; tyto
dvé ktivky majf spolecné cétyry body, z nichz jeden jest bod,
ve kterém rovina plochy se dotykd, ostatni tfi pak obsaZeny
jsou ve tfech urcitych pifmkdch, které jsou dvojndsobnymi pifm-
kami plochy a protfnaji se v bodé jediném, trojndsobném bodé
plochy. (Steiner, Gesammelte Werke, II. Bd. p. 723). Velice
pozoruhodnou tuto plochu podrobné studovali Kummer, Schriter,
Cremona, Clebsch a j. Analyticky jest vyjddiena soufadnicemi
homogennimi z, ¥, 2, » vyhovujicimi rovnicim

ee=0, (& 1,8, ey=9, (§ 1, )
=9 & 90, eu=9,¢ ),

‘kdeZz @ jsou kvadratické funkce tif neodvisle proménnych &, #, §.

Tohoto vyjddienf plochy uZivaje, nalezl Koenigs ndsledujici
zajimavou jejf vlastnost. Ddna bud rovina plochu Steinerovu
protinajici; rovina libovolné kuZelosetky na této ploe protind
rovinu -danou v uréité pfimce a tato m4 vzhledem ku zvolené
kuZelosecce urfity pol. Geometrické misto téchto pold vzhledem
. ku viem kuZeloseCkdm plochy Steinerovy jest plocha téhoZ druhu,
kterdZ pfejde v plochu druhého stupné, je-li rovina dand tenou
~ rovinou plochy -Steinerovy. Geometrické misto stfeddt viech
kuzelosedek plofe Steinerové néleZejicich jest opét plocha
Steinerova. : '

(Bulletin  de la Société mathématique de France. Tome
XVI, 1886, p. 15.) :
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