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Prispévek k nauce o determinantech.

Podava

prof. dr. F. J. Studniéka.

. Pfi mathematickych vyrazech zasluhujf zvld3tni pozornosti
pifpady takové, kde nabyvaji vyznatnych hodnot, pfedeviim
tedy, kdy se annulluji; neb v takovémto p¥ipadé plyne z okol- -
nosti této theoreticky zdvazné i prakticky prospéch ten, Ze nenf
tieba pifmym vytfslenfm teprve ku pozndni annullujictho vy-
sledku dospéti.

A co vieobecné, plati i zvldsté o vyrazech determinantnich,
takze v rozvoji nauky jejich soustavné se vyvinujf vSechny p¥i-
pady, kdy pkisluSnd hodnota jest nullou, kterychito p¥fpadd
jest, jakoZ zndmo, celd jiz fada vytlena, aniz by dalo se tvr-
diti, Ze jest jiz vyCerpdna, at kofen vSech jest tyz.

V ndsledujfcich fideich upozorhuji opét na jeden pkFipad
zvla§tni téhoZ rdzu, an zasluhuje tfm v&tS{ pozornosti, &fm
snadnéji se pfehlédne. VSeobecné moZnd pifsluSnou poulku vy-
jadriti takto:

Determinant stupné n-tého se annulluje, predstavuje-li k<<n
soulehlijeh proki viech sloupe (nebo ¥ddki) o sobé po kakdé
veatyjch arithmetické vady nanejvys stupné (k — 2) ho.

Podlé toho jest na pt.

2, 4, 1, 6
5 3 17, 1
3 1, 2 8=0
4—1. 3, 0

ponévadz u vSech sloupcll pfedstavuje prvy, tFefs a &tvrty prvek
arithmetické fady stupné prvého; jestit
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u fady 2, 3, 4 stdlyrozdil 1,
» 4:1 13 —2 » » —_ 3,
” 1’ 2? 3 ” ” 1’
» 6, 3, 0 , y O
Podobné jest
2, 1, 38 b, 8
4, 6, 1,—1,—2 '
L, 2, 2, 5 10/=0o,
6, 3, 3,—1,—6
2, 4, 3, 4, b

ponévadZ u viech Fadkd predstavuje vidy proy, treti, dtorty
a pdty prvek arithmetickou fadu stupné druhého. vyjmouc Fadek

pity, kde soulehlé prvky predstavuji podobnou ¥adu stupné
pouze prvého, tedy jesté niZstho.

Odtvodnéni poskytuje transformaéni vzorec, podlé néhoz
se stupeii determinantu snizuje; zde na p¥. by se obdrZelo, ne-
piihlizi-li se k oznaéeni a spoleénému faktoru, napfed

16, — 10, — 22, — 6
3, 1, b 2
36, — 12, — 32, —10|*-
|6, 0,— 2 — 1

a pii ndsledujicim snfzeni by vznikly konetné dva sloupce iden-
tické, jakoZ patrno z determinantu déle jeSté ztransformovaného

* 928, —14
56, 928/,
* 20, 10

coZ poslednim jest dl"lvodem pro annullovéni hodnoty daného
determinantu.

Pouctka dffve vSeobecnd vytéend jest tedy jen disledek
¢ili corollarium zpémého vzorce transformacniho.

JakoZ jsem v pojedndni svém Ui)er eine neue Determi-
nantentransformation“ (Sitzungsber. d k. b. Ges. d Wlss 28.
XI. 1879) ukdzal, plat{ o ‘determinantu
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day, by eyenn
Ayy byy €y oy
4 =\ay b, ¢

©

co by =(a b, ¢ ... 0n)

Any bay Cny ooy In

v8eobecné, uZijeme-li Binefova oznafeni determinantnfho i ddle,
vzorec transformaénf (7), totiz

o
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|(a, ..hh ), (albz...i;. ),...
(al‘b2 . .k/,,_*_l‘, (a, b2 . ..’l:h+1), e

1 .
(@, by ... hiuga)y (@ 0y tign)y ... |5

=T g

g

@ by hn ), (@, bye.in )y

déle plyne z téhoZ vzorce transformac¢nfho, Ze hodnota determi-
nantu stupné n-tého se annulluje, piedstavuji-li prvky sloupcové
nebo fidkové arithmetické fady stupné (n — 2)ho, coZ se i piimyin
splisobem oby&ejné odivodiuje.

Spojenfm obou té&chto poudek vznikd poutka zde vytéend,
ponévad? za podminek tam vyslovenych se objevi konecné
v transformaénim vzorci nafem bud sloupec nebo fddek samé
nully obsahujici, takZe pak hodnota celého determinantu se
stdvd tim prdavé nullou.

S hlediska theoretického tedy jevi se byti poslednim di-
vodem vSeho annullovdn{ hodnot determinantnich pouze annul-
lovdn{ vSech prvki jednoho fddku nebo sloupce, takZe i jedno-
duchd poucka, Ze 4 =0, jsou-li v ném dvé rovnobééiné rady
(bud ¥ddky nebo sloupce) identické, jest té% corollarium pouéky
nadf a to nejjednodussim.
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